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r 

Q^rin« dUmetroriiiD i quU 
{'us ppil^nt cotiicfD re6l(o« 
ne$ta4 ^j^itucQ perdu^a; 
reijuJtur mpdp t ut eaqi ag^ 
gr^diflOmr t qu«p r^rpicU 
tan^ntes 9 ^ fecaqtes ^a-» 
rundem curvarum . gt tan- 
gentem quidem conicfp fefiiipnis eam voca* 
mu? r(:ftam Hneam $ qu85 conico? fcftioni Tub- 
inde pccurrit % ut prpdu^a tpt4 cadj^t extra 
eam « per coqtrapMm verp (ecantem appelJji. 
. mi|S illam $ (\\xn % qumn prodqcitur , cadit in« 
tfa cpnicam fe^ionem • Qi]se igitur proprie- 
tates competant re£^i$ iili$ 9 hoQ |i(>rQ l)revi« 
ter oftendemu^f 
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TroprieWef , qt^^ flUpJif tatt' 
gentihus competunt , qft$n^ 

imtur. 

• li r^Irca tangente? cllipfi$,jam illudp,,^/;;,,^^ 

V^ fuperius o(ienru(n eft , quod fi ex *•' H»* 

iitfttct alieajat diamefri reSi^ iine» dMeaturttmfju 
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4 " SECTIONUM CONigARUM 

gentiimff ordiftatif ijus paralk^^ ea tangat ellipjtm in 
p"- foh illo vcrtice . Nunc autem fubjungemus t 
^^''* quod in locum % t^^gentf ^ (jr fllipji vpnte^^ 
tu^9 nulla alia cadat te^a iinea. 

Sit pnifn ^lljpfis AMR > cujus AB fit 

diameter aiiquat AD paramecer ejus» & DAFf 
ie6^a» ordinatis ejufdem djametri parallela.Di* 
eo , quod ficqti re6la OAH contingit ellir 
pfim in (blo vertice A , it4 in ipcun^f cpnteqr 
tum tangcnte , & eadeni elllp(| ^ nu|la alii( re« 
€isL linea duci poflit ex eodem vertice A. 

Si fieri poteft t ducatur rc^a alia AI t iu 
Qua fumpto pun£lo quQvis P t agatur per il« 
)ud re£la PN t tpfi DH parallela t conveniensf 
cum refla BO in pun£lo Q • £t quoniamt 
propter eliipfim » MN quadratum eil asqual^ 
re£langulo ANO^erit PN quadratum ma- 
jus illo reflanj^ulo* Quare^fi extendatur NQ 
lifque in S ^ ita ut PN quafiratum fit flsquale. 
re^angulo ANS , & jungatur AS ; hasc feca* 
bit re^am BD in pun£lo aliquo Q. 

Oucatur ergo per punflumiftud Q^» 
f):a (^, eidcm AH paraliela . £t quoniam PN 
quacfratum pft sequale feflaqgulo /^HS h eritf 
pt PN quadratum ad AN quadratumt ita re«^ 
flangulum ANS ad idem AN quadratum; fi? 
V6 etiam , ita NS ad AN • Sed PN quadratum 
eil ac} AN quadratum , ut IK quadratuipad 
AK quaidratum. Et NS eft ad AN t ut KQ^d 
AK;five etiam, ut reflangulum AKQ ad 
AK quadratumj five demum t ut LK quadra* 
tum ad AK quadratum • Quace erit i|C qqa^ 
dratum (equaie quadratp ^ quod fit ex JLKf 
Q^ofi li^ri apn ppwft • 

Il-Qui?. 
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tLEMEKTA# f 

II. Qu«libct ergore£la iinea 9 qus ex "-^^ 
|Minfld conta6luS ducitur iitfra tangeutem $ ^«^#«^«1' 
neccffe eft $ ut priitio fecet ellfpfim , tum ca* ^/J^tihir' 
dat in iocUm^ tangente 9 8t ellipfi contentum. proptittath 
Hinc autem dao condfquuntur , qu» adltum J^„,;i**'^* 
nobiiSi aperient ad oftendendas proprietates 
omneSf quse ellitins tangentibus competunt • 

Primum eft t quod ad unum % idefnqut 
pufsSfam ellipfis nonnifi anica tangins duci 
fofjit . Nam 4 (i duci poffent cangentes du» ; 
jam una caderet in locum» ellipfi, & tangente 
altera comprehenfum.Quod quidem oftenfuni 
cft fieri rion poffe • / 

. Alterum eft 9 quod ft retialinea contin^ 
^at ellipfim ih punSfo aliquo % ea debeat efSe pa* 
rallela urdinatij illists diametri i ^ujte pertinet 
ad illad punEtum • Nam alitcir • dufla ex ea 
pun£ig refla alia , drdinatis iis paralleia i foret 
ifta quoque tangens ellipfis 9 atque adeo ad 
unum» idemque punfilum ellipns du^ iangcil* 
tes duci poffent • Qudd fieri nequit^ 

III. His jafiis principiis , facile ttibdo ... 
erit,m primum tangeutis proprietates ofien^ Tr^prU^* 
dere , gua ei compettifnt t uifi alicUi diametro J^,J;4J' ^'^ 
occurrit •' Tangens igitur £T , dufla ad pun- n^ngentm 
ftum E< verticem diametri EF, conyeniat cum '/jj^^jiim/.' 
diameero altera AB in pudflo T . Et dticatlir» ^^ •"*'* 
tam ad diametrum AB ordinata £G ^ quaoi ad Px^.s, 
diametrum EF ordinata AO. 

I^rimo itaque erit % ut .CT ad Ck , Ita 
CA ad CG . Nam^ex fuperius oftenfis, BG eft 
4id AG 9 ut FQ ad £0 ^ & coitiponendo , AB 
cft ad AG> ut EF ad £0 h & capiendo antecc* 
^cntium dimidia t GA eft ad AG » ut CE ad 
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« SBGtlOMUM eoKrcAittiM 

£0 ; 8t convertendO . CA e(l «d CC '> ut CE 
ad CO^ed, |)rOi)ter |tarallei«s AO> Et*, Uc eft 
C£ ftd CO» icft ed Gt ad CA . Ouare erit cx 
cquali, Ut CT ad CA » Ua CA »dC(ji 

SecUndo etit « feftanguluiri AGd 8B(|u«It 
re^angulo CGt* i adeo,ut AG cric ad CG,ut 
eft TG ad 6G « Quuiti enim CT dt ad CA« uc 
cft CA ad CG i erit CA <)uadratunt sequale 
te^Unguid TCG . Sed CA quadratum e(l«* 
l)uale re£languIO AG6 uita tfUm CG <]Uadr«r 
to . £t te£langulUm TCG eft diquale reftaa. 
golo CGT una cum eodem CG quadi^ato « 
Quare,dem|)to communi quadrato ex CO» re> 
ttiaiiebit feAadgufuM AG6 cqualc re^q- 
gUloCGT* 

Tertio^ (i A d (it |}aramet«r IpfiUs diaMe* 
tri Afi>€rit»Ut £G quadratuMad reflangulum 
CGT t ita parameteie AO ad diametfutii AB. 
Jam enim , ^ropter enipfim, in hac ratioiie eft 
£G qUAdratum ad reftartgulum AGB. Sled re« 
flangulum AGft oltenliim eft aequale teAan- 
gulo CGT . Quare itt eadem parite^ Ntione 
er/t quadratum ordiUatA £G ad teftangulunt 
aliud CGT. 

Deitique erit reftaogutuii) ATd SBqualet 
fc^angulo CTG: adeo, ut erit AT ad GT.uC 
•il CT ad BT . Nam idem CT quadratum eft 
flequale, tam dUobus tedanguliS CTG, TCG, 
^uam rcffcangulo ATfi una cum CA quadhu 
td . QUate duoreflaaguta CTG, TCG «qua> 
iia erunt refianguto ATfi utia tum C A qua- 
diato . Sed» ob teSiai continue proportiottafes 
CT , CA , CG. quadratum ei^ CA eft «quale 
xe^Qgulo TCG * QU<r« «ti«m ):e^ngaliiiih 

ATfi 



ttEMEirrA. 

ATB «equale erit teflad^uio CTC iv. 

IV. Sed hcile iluo^tk «it , Mi#^/4f ^ ^^ 
f«m proprieiatihli QJit^itr* . l^iihiruA primd, »'<"<«*>• 
quod reft* IT fit tangenielllpfii, fi tttitfue m'J' 
CT fit ad CA, Ut eft CA ad CG . l^arH, ex fu- ^- 
t^rius dftenfis. ^G eft ad AG , ttt t^ ad EOj ****** 
& cdfti{i<Meildo,AB eft ad AGt ui £1^ ad £Oi 
& ca[)lendO ahteeedertiium diiHidia , CA tft 
ad AG, Ut C£ ad £0 ; & coavertendOtCA eft 
iid CGi ut dB ad CO. 5»ed,ek hjTpOthefi. C A 
e(^ ad CG , ut Cf ad C A t QUare etit tt m* 
4Uaa , Ut <JT ad CA i ita C£ ad CO i ^ pro- 
pterea reaa £T, velut ipfi AO parallela, taa« 
gens eHt ellipfi^i 

ISecundo, <|Uod re^a ET ungat ellifkfim 
iii pUn£lo £ I fi fuerit reatangulum AgB «-^ 
<|Ual6 '#eaang;ul6 CgT » at(}ue adeO , ut AG 
adCG,it8 TG ad ^G i Naiii , feiHptfr ac re. 
£laitgUlum AgB eft ai^Uatc «eaangulo CGTi 
«dditd eomiiiUni qdad^ato ex CG t %ttt ^uo». 
qUe^A ^uadraiUm-afqual^ reaan^ulo TCGi 
protndeque <Jrit , ut CT ad CA , iia CA tA 
CG ) k confe^Uente^ £T tadgeils erii ellipfis* 

Tertio,4uod re6la £Tcdniitigat elif- 
pnm In punao E, fi lUerit , Ui paraiiKter AO 
•d dianieiruQi k6 , ita qUadratiiiii ordinatt» 
£G ti reflanguIuRi C(?T * Jani eoim quadra- 
tum ordidat» £g eft adreaangulumAGiH 
iit ilia ratione. Quare,fefflper ac idem quadra- 
tum fupponitur habere eorndem rationem ad 
teaangulttm CGT ; erit reaadgulum AGS 
aqttaio. re€UnguIo CGT t proindeque re£fai 
£T ungens erit eilipfis. 

0eiii)u«» quod reifta ET fit teugetts el* 

A 4 ' iipfis. 
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« SECTIONHft/iOtOKlCAItUM 
lipfis i fi fiierit re£langu|um ATE( «^uale re* 
£langulo CTG;& confequenter , ut AT ad 
GT f ita CT ad BT • Nam , quucn idem GI; 
quadratum fit »quale t tam duobus re£laDgu« 
lis CTG , TCG » quain reaangulQ ATB uoe 
cum GA quadrato ; crunt duo reAangula 
CTG , TCG «qual/a reftangulo ATB una 
cum CA quadrato . Unde , femper ac ponitur 
re£langulum ATB lequale re£langulo CTG; 
erit quoque CA quadratum aequaie re£Un« 
gulo TCG : 8c propterea i quum fit , ut CTt 
ad CA» ita CA ad CG h erit refta £T langen» 

«llipfis. 

j!|i; ^ V. Nunc eas quidem proprietdtes ofletsde^ 

iium fih mus 9 qu^ taagenfiSus- eilipfis fi^i mutuo oc* 

Tt^l^^t^i^' currentiifus^ competunt. Hunc in finem ad duo 

froprietM quselibct eliipfis punfla Ar& £ ducaiitu^ 

jp^' tangentes duce AX, £X » quae fibi mutuo og- 

currant in X • £xt^ndantur eaedem ufque do^ 

Qec conveniant cum diametris AB , EF iti 

pun6lis L , & T • £t «rit primo , ut AX a^ 

LX, ita £X ad tX. 

Ducantur enim ad diametros AB.EF 
ordinata; £G 9 AO . £t 9 per fuperius ollenfi; 
crit « ut CG ad CA^ ita CO ad C£. Sed,pro.» 
pter tangentem £t , CG cft ad CA , ut .e(l 
CA ad CT. Itemque,propter tangentem AL» 
f^d efi ad C£ , ut eft C£ ad CL . Quare erit 
ex «quali , ut CA ad Ct , ita C£ ad CL : & 
propterea , quum duo triangula ACL , £CTi 
habeant circa angulum communem Glatera 
xeciproce proportionalia ,^ eric trianguluQI 
ACl aqUale triangulo £Ct. 

/ < iiinc^deinptp coauQUQi iripetlo AC£X 
. ' ' ' l eriti ^ 
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erie quoque trUnguIum £LX «qualetrttit2 
gulo ATX • JL/nde ^ quu(ii duo jfta: trianguU 
liabeant .angulum £XJt «qualem angulo 
AXT ; habebunt qqoque latera clrcum asqua« 
les iflos angulos reciproce proportionalia ; 
proindequeeriCf ut AXad LXfita £X ad 
TX f hoc. efi tangentes duce AL.».£T tn ea« 
dem ratione fek mutuo fecabunt in punflo 
Xf in quo fibi invicem occurruQt* ^ 

yU Hinc huttm Ji^quitifr fecundo^ tan*^ s^ti^JU 
«entes ^uas AX ^EXeandemcumordmatis f;;;^;^;;*;;^ 
£G f AO rationem habere ; adeoque e0e ^ ut fihi im^Mt^ 
AX ad EX, ita £G ad AO. T^:'" 

£11 enim , ex fuperius oAenri^ t Ut CO Fie,J« 
ad C£, ita CG ad CA . Sed»proptertrianguia 
fiquiangula COA, CET, CQ eft ad CE i ut 
AO ad ET. Pariterque» ob triangula ffquian- 
gula CG£ , GAL, CG eft ad CA , ut £G ad 
AL^ Quare erU ex sdquali j ut £G ad AL > \Ul 
AO ad £Ts& permutando eritetiamt ttl 
$GadAO,itaAL«d£T# 

Quia autem pftenfum e(l 9 AX effe ad 
iJji, ut eft £X ad.T]^^ addendo antecedentes 
^onfequentibus f erit quoque % ut AX ad AL^ 
ita £X ad £T; ^ permutando erit pariter f ut 
4IIC ad £X> ita AL ad £T • Unde f i]uum in 
eadem ratione reflarum ALf £T (it, tam A}& 
«d £X 9 quani EG ad AO ; erit ex {equali t u( 
AX ad EX, ita £G ad A0. 

VII. Atque hinc vkQdpfcquitur uJtmusl y^,, 
^afdem tangeates AX $ £X eandem ratipnem rmi« ^rt. 
ii abere cum conjugatis di.aOetrorum ABf £Ff ^^J^' 
quie pertinent ad pun£U coptaflus A ^ & £• . ^" ^*^ f[ 

Naqi ,|. Tp;% fHfefiiit PjdWtA j . wjipate "H^^n^* 
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to SEeTIOKUltt GOiriCARUl^ 
feGtAO AintiUt conjugai» diaoleerorum A tf # 
£F. Sed tahgcntes AX , Rlt riidt ihter fe , ae 
drdtnataB £G i AO • Quare erit ex «(}ua)i ^ uC 
AXad ]£Xf lU cbdjugatt diaihetri Att mA 
conjugataitt dtaffletri £r • 

QUeitiadmoduib aUteni tarigenteS KX^ 
te^ funt rui cOnjugatfli diametrorum AB ^ 
£Fs ita i|uadrata tarigentianl AX i £X erune» 
tit qiiadrata earUildeai coiijugatarUm ; atque 
•deo t ut fi^Urai ipfii^unl dianletrtfruni AB, 
£F,qaibUi; faarunl cbnjugataiunl Quadr^tt 
lUnt «qualia i 

Unde itioio 9 ttcuti figura^ ^iaihetrorunf 
A81 kP rationem habent compoGtam cx IpGs 
diamecriJT « ic |)aranietrisr eaf undeitl ; ita quo«f 
que quadratuiU tan^ntis A)^ ad ({uadifatufii 
tangentis^ t>L rationeiii liabebit coMpbfitafli 
ejt diaiiietro Ad ad diaiiletrUm iP ^Sc expom 
t^itietrb diaihetri AB ad parailletrUnl diame^' 
tri £1^ . 

^rt;^ yill. ^erttnet>iUcqUociue^fra//ii^ 
^ffiftMs phetatf qubd fi AX , EX fint du9 tlngenteit 

jrtw"Z^ ^^"P^'* ^ * ^^^^ ^* punftb contaaui A dia. 
i^fm^tm^ nitetta ABiagatUt ^eraJiud conta£lUs pun« 

Wtk 2 ^^^ ^ ^^^^ ^^ * coitvenienstf cuih tangente 
'* • • AXin|mnabIjqubd,inquaia^Alfitdupl« 
i|iriusAJt. 

'- t^lbtra^atul» eiiim taii^hs tXt ufqub 
^otiec Cbhveniat cum idiametro ABin-pun* 
&oT.TUih ducatui: ad eandem diametrum 
brdihata £G. £t quohi4itif prbpcer tangenteni 
tT , ut eft JIT std Ct i m eft GT ad ATs 
crlt ^f lAuUhclb r ui Wt ad GT , ita CT ail 

; S«d^diviitmdo^ eft ad GT| ut €A ad 




E t E .Ni B li T A." \i 

Al^.Quare erit rurfus permutando ,utB(l 
adCAtiuGTadAT. 

Janl Al ad A}t utl6tMh \iihci totipdi 
fitairi ex Al ad £g I & e:e £G ad AX . Sed» 
ob triaiigufa sequtangula BAI , BGE , AI eft 
ad i.Gi Ut AB ad fiG . Itetttque » bb triangUh 
»(|UMngula TG£ , tA^ , EG e(t ad A^ , Ut 
GTad AT , (iv^ etiant. ut BG ad CA . QH^rt 
AI ad Alt rationent babebit compofitam e^ 
AB ad 6G , & ex BG ad dAi 

^atet atitem , dUas iftas rati6iles contfld. 
ftere pariter tatioilem , ()Uam habet AB ad 
CA . Quare erit e;t x(\mU, ut Al ad A^ « iti 
AB ad CA ', liroindequ^ , ficUti Al^ dupla e(t 
Ipfiui CA} ita etiaiit Al duj^la erit iptiui A^t. 

I)t. ^ed faeiie eft etlam ctA^dtrfarA AajHt t*. 
•peiidere : nimfrUnk t qudd h Al 6t diiftla i^* ^rn^^ 
fittit A}t * ^ AX fit tangerts dltpfis ; etiani -'*^* ^ 
tJt contingere debeat eiliiifinl in punab i. p^X" 

Quemadntodunl «nini AI du^la ponU 
tur ipfius Alt , ita AB dujjlk eft ipfitts CA» 
C^ii» «tit.ut A6 ad CA* Ita Al ad A^ . Sed 
AI ad AX ratiotttim habet conipofitaitt et 
AI ad EG , j^ ejt EG ad A7t : five eti«m ejt 
AB ad BG t Jtc et GTad AT . Ita^ue AB U 
CA habebit pariter ratidnettt compofitam et 
AB ad &G, ^ tt Gt ad AT. 

Jatft AB «d CA babet ^ttoqtie talioh^ill 
contpofitatil ex AB ad BG , & ex BG ad GA. 
Qtiare erit, ut tiG ad CA * iu Cf ad AT ; 3t 
permutando * Ut BG ad G^f , ita CA ad A% 
Sed co^j^tleitdd Wt eft «d Ct* , ut CT ad 
AT . Ita^ue rtlrrttii petiHttuiidd itii » tit BT 
«d CT, iu GT «d At : & i»copt«te«y«it Copt* 



1% SfeGTIONUM CONlfeARtlil 
tius oftenfis» re6ia £T tangens erit ellipns* 
jc. X. Prasterea $ ut alias tangentium tlllp^u 

^rti^lT pToprnt(^^€i pTQfequamur^ fint adhuc AXi EJC 
^tt^hlmfihh A\xm tangentes ellipfis.Et«du6la diametro AB^' 
Tfl^%tiS. fit BZ tangcns tcrtia, qux conveniat cum £X^ 
Fio.3« jn pun6loZ. Sitquedemum KL cpnjugata 
fpfius AB . DicOi rcflangulum ex AX in B2t^ 
fBquale eflfe quadrato , quod fit ex CK. 

Conveniat namque tangens £X cum 
diameiro AB in punflo T 9 & cum ejus coa«: 
jugataKL in pun£lo V« Ducaturqueejlc pun- 
£lo contaflus E , tuih refla EG ordinata iid 
diametrum AB % cum reda £H orditiata a4 
diametrumKL • ^ 

<^ia igitur Et e(( tangehs ellipfis} erit; 
ut BT ad Ct , ita GT ad AT . jed , proptcr 
triangula fequiatigula TBZ , T(> V, BT eft ad 
Ctf ut BZ ad CV< IcemquCfpropter triangu«» 
la dpquiangula tG^ , tAX , Gt eft ad At# 
Ut £G , five CH ad AX . Quare erit ex acqua^, 
Ji.ut BZ ad CV, ita CH ad AX : & proptereJi 
reftangulum ex AX in BZ »quale %|^t re«9 
(langulo HC V. 

Eit quoniam eadeiti tan^ens £t occtirrlt 

quoque alteri diametro KL in punflo Vs 

erit , ex fuperius oftcnfis , ut CH ad CK , ita. 

Ck ad CV • Quare refbangulum HCV acqua« 

le erit quadrato cx CK.Sed re£langulo HCVl 

dftenriim eft «quale rjsflangulum ex AX ivt 

BZ.Igitur erit reflanguium exAXin BZ 

«quale quadrato^ quod fi t cx GK • 

jtu XI. Utterius» quemadmodum AB^ KC 

ii#Trfia»t* ^^"^ duiD ellipfis conjugatas diametrl , jta finC 

iyW^f^ MK j PS hixm aliic diamenri fimiliter conju^ 



E L B M E N T A. . i^ 

g^txlqux conveniant cum tangente AX in*«ni«2|., ^. 
punftis X, & Y. Et nutlo item ncgotio oftende^ J;^', 'j^; 
mus^ quod eidem CK quadrato squale fit >^- 
ctiam rcaangulym ex AX in A Y. F?^'4* 

Duflis fiquidcm , tum ordinacis MN^ 9 ' . 
PQ ad diametrum AB » cum ordinatis AQ > 
AI» Ad diametros MR, PS ^ erit re^angulum 
ex MN in PQ ad CK quadratum in rationo 
compofita ex MM ad CK % & e^ PQ ad CK« 
Sed 9 per ea « quts fuperius oftenfa fiiht, MN 
eii ad CK • ut AO 9 fi^u CI ad CP • Itemque 
PQ^ft ad CK, ut AIi feu CO ad CM. Itaque 
ffe£):angulum ex MN in PQadCKquadraiP^ 
tum rattonem habebit compofit^m ^J^ CI a4 
CP, & ex CO ad GM. 

Jam 9 propter tangentem AY » diametrq 
PS occurrentera in Y , CI eft ad CP 9 ut CR 
ad CY^ fiye etiam^ ut PQad A Y. Pariterquet 
ob tangentem AX , diametro MR occurren- 
tem in X, CO eft ad CM, ^t CM ad CXv five 
etiami ut MN ad AX . Quarp re^angulum e^ 
MN in PQad CK quadratum habebic quo- 
que rattoneSi cpmpofitam ex PQ ad AY > S^ 
cx MN ad AX. 

Quoniam autem duas ift« rationes com^ 
ponunt pariter rationem, quam habet re£lan^ 
gulum ex MN in PQ ad reflangulum ex AX 
in AY;erit ex sequali^ut re£langulum ex 
MN in POad re|langulum ex M^ it\ AX% 
ita id(em recbngulum ex MN in PQ ad CI^ 
quadratum : & propterea re£hqgurum e:$ 
AXin AY asquale erit quadrato, quod fi^ 
exCK. 

XIU Sed convcrfym bujuf ti^oremtis j^ '^,^. 

faci» 
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faciU gnfMC trit ofiendfrf • |f imirum $ quo4 

tH!^ fi AB. KL fint duf6 ellipfis di«Qietri cpnjuM« 

>t pmkn ^ ^ ^ re^an^uium XAY $ coatentMm U>l> 

Fig!4« pprtionibu^ tapgentis }LY, «quale fit quadm* 

to 9 qiiod ^t e^ C|C ; alifc bin^s diaip^tri MK» 

PS fint etiain conjugat9« 

Si efiifn pS pon (it ^onjugafa ipfiu$ 
lAK, fit eJMi conjugata diAfneter alia TV»qu9 
PCCMmt taiigenti ^Y in pun^o W . £t quo* 
Hiain MR « TV fupt dufe ellipfis conJMgataB 
diainetri $ qufe convepiiint cu|T| taiigeme XY 
iQ pun£lis Xi & TH^ ; erit reftangnluin ex AX 
Ip AT squaie cjuadriitp» quod ^t ei| CK* 

Qnia aptem eidep CK qiiadrato pofi. 
tum eft lequal^ re^anguium ex AXln AYs 
erit fe^an^Mhim e^ A% In ^"^ mqjL^lc re- 
^^gulq ex AX ^^ AY: proindequ? povtio» 
fies 4w AV^t AY ^<|uales erunt |ntcr fc. 
Oupd quuin (ieri nequeat ^ (onfe^uen^ «dt uc 
PS fitxonjugata ipfius MH , 

^ilrnij ^'^'* Atque hinc modo ^pWgi aherii/i 
ff0jtttrZh potejf , quoU 9(1 ei; extremitatibns diametri 
T.^'J!"^ AP I d«5antnr tangen^es du» AX • R^rcon* 
Mi(/«t«#4i. venientes ^um (angent^ tertia £T in pMn(^is 

FwT ^ » &^ Junganturaue refl«CX. C^nft», 
'^* ad eilipfim ufque produi^^9e^lii|>ebmi^ nobis 
bina$ ejus diametros conjugata$t 

^l ^niin C^ producatur 9 ufque donec 
convsn^?! cmii t^ngeiitc AX in punfto Y» ob 
triangula 9H}uiangu{a CBZ t CA Y » erit • ut 
CB ad BZ 9 ita CA ^d A Y • ^nde t quemad. 
siiodum lequaies funt du^p CQ 9 CA t ita c« 
quales erunt parlter du« BZ « A Y : proinde» 
jgue rcAangulum ex AX in fiZ «Bquale crit 

re* 
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Quum mitepn ol|enfMin M rtfianfi|lufl| 

^ AJv >n B^ «e<|uate ^Uft^r9tQ ex CK } Cri^ 
fidem C|C quadrato «^uale pariter re^ngti» 
lum ex A}( in Ay. Unde,auu|n dusB diaipetrt 
h^^ , PS aUcindant e^ tangente 3CT portio- 
Hes dua$i ^^ > AT » qusp re^angiilum cppti- 
neq^ « fcquale quadr^tp, quod fit fi^ CK '• pct 
9H » ^ux modo oilenft funt « omnino neccfle 
eft » iit MI^ ( pS iia^ duf^ el|ipfic coojugatf? 
l|i|imetrif 

5CIVf C^temm fofm iic ^leath pr^te^ xiv. 
r/w , quod fi AB fit ax|$ ellipps, AP parame- , J'Tl2 
tef eju»» & ^Taliqua tangens^ ducanturque ttnfmimk 

C)e pun^p «onu^u» g rea« du?B EG , EH. /;,?,X'* 
limr perpen0>cu|ui$ ad «a^em * $c ahera per- pto.2* 
pendi^iarii; ad tangeqtf m: qMpd. inqu«n,AS 

Ifit a<l AP, ut ;(| Cp ad GH. 

jSlf eoi^ tcngetME ^T cotivei|i|it cum a](« 

jAB tn pun^Q T $ erit;ej( fitperiits ofteniis, ut 

^B a4 AP • 't« re^angulum CGT ad ^Q 
^uadrattim. {§|ei^, oh triangi|Iufi| T£H, refUnr 
^ulutti in £ , qua^ratuiti ex iG e(l p^Ie re« 
i^angulo HQ7 « Q^are erit quoque , ut AQ 
ad ^ D , i^ re^apgiilmn C^T ^ te^angu- 
Ittfn HGT < ^ propterea, q[t|i« du« ifta rei^aa- 
gula funt intbr ff , ut CG ad GH i erit, ex a^ 
^uair, ut AB ad Ap, ita CG aa GH» 

Hincifi Ap fie axis ttiajo; ellipfis , queni* 
«dmo^um A^ roajor eft , quara AP ; «ta erit, . 
CG majpr ^ <|uam GH : proiftdeque puo- 
^um H cadee (eipper inter pun£^uiit G , 9; 
ventrum eilipfis . yiciflim autem, fi AB fiit ^ 
^ficit miAos ellipfis .y «qoemadmodum ;AJ|f 



HS SECTIOVUBf: eOSflGARUM 
inmor eft » quam. AO ; ita erit etiam CG niU 
nor , qusm GH : & propterea punftunf H ca* 
dec femper td alterani centri par^m relat^ %^ 
l^unflum Gf 

C A P. II. 

• 4 

4 

ProfnetaUr , ^ua Jecantihm 
ellifjit eompetuni , ojieth 

duntMr* 

• < 

f. 1« I^RMedenti caplte oftenfai fiint 

^uMfll!^/. ^ proprietatcs, quae competunt tan- 

lem nBm^ geutibus elllpfis i ttUttc w profequemurf qu^ 

fiJ^lmfi!^ pertinent ad fecantet ejufdemtOftendemufquet 

fnmemii qtiam ratiomm haicant imtr fs re&angtih f 

Trl!^ «^ cmenta fuifegmsntit dnarnm re&arum « qua 

^t^lu^^f!!^^^^ warrart occurrentet , utrinqmp ifd cfJif^ 

'JuZtfi^ef. terminanturl , 

'^fi^* Mlc autem varii funt caf^s diftinguendf » 

pro diverfa qualitate re£i:arum I qu» fibi mu- 

tuo occurrunt9& utrinque terminantur a4 

ellipfim • Primo tgitur fupjionemus » refilais il* 

las effe iinas diametros ellipfs ^ c^ tffietfde^ 

mus^ reBanguIum fub fgmentis unius ejSfi 

nd re^angulum fub fegm$ntis altetius in dur 

flicata, ratione ipfarum diametrorum. 

ViQ. 5» Siot. enlm AQ » KL du» quaevis ell^fo 

diamccritqu^ fibi mutuooccurruntia iplb 

centro C • Dico % re^angulum fab fegmentiff 

unius AC » BC^ efle ^ re£langulum IxxhSfif^ 

fneotis alterius KG • IXl » ut eft quidrat|in 
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diametri AB ad qQadratum diametri KL. 

Namt quum utraquediameter fe£la fit 
bifariam in centro C; erit in ratione ipfarum 
AB , KL t tam AC ad KC t quam BC ad LC^ 
Sed re6langulum ACB eit ad reflangulum 
KGL iQ rattone compoGta ex AC ad KC t & 
%x BC ad LC • Quarcratio eorundem reflan^ ^ . I 
^ulorum ACB}KCL duplicata^^erit diametro* 
rum AB, KL. 

11. Supponemus. fecundo , exre^it^fibi u^niu» 
mutuaaccurrtntiius% unam quidem eJSediame" "^?'»*""* 
$Tum , aheramordinatam ipfius . Et in ijh cal uJ'q^dfm 
fu reElangulum fub fegmentii prioris reBa'^^^'"^'^* 
ertt adre&anguiumfubfegmentfs altertus re^ ,jus trdinM^ 
Sain duplicata ratione ejus ^ quam babtit dia^ ^^ - 
meter adfuam eonjugatam • 

, Slt enim AB diameter aliqua ellipfiSf cu« Fio. <• 
jusKLiit conjugata ^fitque etiam MO una 
ex ordinatis ejus diametri , qus ipfi diametro 
occurrens in pun£lo N liitrinqueadeUipnm 
terminetur. Dico , re6bangulum ANB effe ad 
refiangulum MNO » ut eft AB quadratum ad 
KLquadratum. ■ ' 

]^am re£la MO , velut ordinata ipfius 
AB , bifariam fefla eft in punflo N • Quare 
erit MN quadratum «quale reflangulo 
MNO ! & propterea erit rut re£languluni 
ANB ad reflangulum MNO » ita idem re-: 
£langulum ANB ad MN quadratum • Sed re« 
(langulum ANB eftad MNquadratum » ut 
AB qpadratum ad KL quadratum . Igitur in 
hac eadem ratione erit pariter re6tangulum 
ANB ad reaangulum MNO. 

IIL Supppnemus tertio» r^Sfii;^3/ iTiiSf/iro r#r#iMrj. 
Tm. Ih B oc^ 






/M , f*«» occtirT€9iits cfii wdinttat % qB€ &i dM^s dittmf^ 

rteipricM fpfifMm JUamtPifvrmm. 

Sint nvmq^ A|| • VLJL dnm dlipfis dk» 
Fia ^ f>*^' cmi]ugat9 h iitque etitai MQ ordiiuCf 
^' fiiaii^ta AB . & £f ordii^^ 4i^ 

qu» utrinque ad eliipfim termioatflf # ibt mu» 
tuo occtiiTam jf a fmt^o H • Oico t re£langi|« 
lum MHO eSe ad re^ngtslifm £HF » ut c% 
' lU^ quadratum. ad AB i|iia4ratufi(« 

£x punfio £ diocatiir mA diametruoi 
AB ordfoata £G • ^Et ^joaQtam t pf^pter elJK 
]ifim , KI^ quadratum ei^ ad A^ quadratum, 
tam ut MN quafifftiifB ad le^ogidiMy 
ANBtqomi ot £G qoadratuiq ad re^ngu- 
fajin A€B serit qooquct ut KLqo^dratuma^ 
AB quadratum • ita diflfereiituiquadratortmi 
KiN f £G ad differeotiam ic£Uogiiic»ruiq 
AN^.ACjl. ^ 

Jam I pro|iter mqoaies £0« N|{^i4efra« 
tia quadrjtorum MN 9 £G t(\ arauaiis re^bii» 
guio MHQ • Iteoiquet quuai ic^aogulum 
ANB acquale Tit ififfereotix qwfiratorum CA^ 
CN \ & reflirri^iom AGB lequaie difier entie 
quadratorum CA^ CG; erit di fierf iitia refUn» 
gulpr^m ANB t AGB «fuaiis diifi^stiaB qua^ 
dratoruinOG, CN , c^m tantuodem vaiet t ac 
re^laagiiium £HF * Unfle erit ttit KL qua« 
drfltiim ad AB quadratum* ita fe£Uoguium 
WHO ad reflanguium EHF. 
^^^^ lY* Supponcmosquarto, «reffif ,/ii 



u^^mm^ f9ViC4sm occmne»fiimi p eamm efie di^mettMtn^ 
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aJIm wrq ^4in«tam qltetim dimefri • £t ^»^» r^- 
qqum id cpqtipgit, cr jt jfeftao^ulum fl|b feg- %''2Z.Z', 
inpntiji illius ad reftangulum fub f^gmeqtis cs^ «^'^ •'^'' 
ittuis 9 ut elt quaaratum prioris diametri ad ^ismnti. 
^uadr^tiim conjugatfl; alterius diantetri, 

$it enim AB aliqua ellipfi$ diameter » cu- p ^ 
jus conjugau fic KL » ^ MQ una ex eji|$ or« 
4in#tis , utrinque ad ellipfim t«rmiaa(a • Sit . 
porro J^F di^m^ter alia » qM9 conveniat cum 
prdinat4 priorii MO ia pun£lo H • Oico , re« 
flangulum J^HF elT^ ad re^t^ngulum MHO» 
lit «$ £F qnadratum ad Kl^ quadratum. 

Ducantur namque ex pun^|s £ , H » M 
re6l« £G , HI f MR f ipfi AB parailelas , quoB 
conyeniant cum KL in punflis Q, |^ K* £tiob 
Uiangula ^quiangula CSQ* CHi» <^rit , ut CG 
quadratuip ad CI quadratun^ , ita £G qiiadra- 
tum ad HI, feu M^ quadratdm « $ed,|)rQpter 
eiijpfim f ^ qM4dratum e(l ad MR quadra« 
tum , ut re^angulum KGI# ad reftangiiium 
KRL.Itaque erit ^x squali,ut CQ quadratum 
ad CI quadratum % ita r^^angulum KQL ad ^ 

re£^angulum KRI^ f 

Hinc t conjungendo termino^ priorjs ra» 
tionis cum termiqis fecundiv , erit quoque« ut 
CG quadratum ad CI quadratum,ita CK 
quadratum ^d re^angulum KRL una cum 
GI quadratp • Quumque CG quadratum fit ad 
Cl quadratum , ut eft C£ quadrattim ad CH 
quadratum; erit rur^us ex ^quali, ut C£ qua-r 
dratum ad CH quadratum, ita CK quadratum 
ad reflangulum KRL Mna cum CI quadrfcto. 

Atque liinc , convertendo » erit ulterius, 
lit C£ quadraium addifferentiamquadrato* 

B 2 rum 
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tum G£ , CH, ita CK quadratum ad difieren^i» 

tiam qUadratorum CRfCi«Sed dffferentia 

quadratorum C£i , CH eft squatis re6langu« 

lo £HF ; & diflFerentia quadratorum CR , CU 

five MN , NH eft »qualis re£langulo MHQ. 

Itaque erit t ut C£ quadratum ad re6bingu« 

lum EHP, ita CK quadratum ad refiangulufii 

MHO ; & permutando ^ ut CE quadratumt 

ad CK quadratum» fiveetiam, ut £F quadra. 

tum ad KL quadratum, ita refkangulum £HF 

adieflangulum MHO. 

V. V. Supponemus deniquei reStas iMat$fiii 

tMfmJ^mm ^titM occumfftes ^ otdinatas efie duarum dia^ 

^i»7/"*' iw^^ror/»!», yiy^ intetfe nequaquam funt conju^ 

ZuMflmfM^gata • Et in iflo cafu reflangula» contentil fub 

Zn^wum^ fegmentis tpfarumy erunt ,ut quadrata ,$ qu« 

FiG.7.' ^^^^^ ^x conjugatis earum diametrorum. 

Sint emm AB « RS dax quxvis ellipfis 
diametri ; fitque MO una ex ordinatis diame- 
tri AB , & PQ una ex ordinatis diametri RS. 
Conveniant autem inter k duas iftas ord/nataB 
in pun6lo H • Dico , reflangulum MHO eflTe 
ad re£langulum PHQ , ut eft quadratum , 
quod fit ex conjugata diametri AB ^adqua- 
dratum» quod fit ex conjugaca diametri RS. 

Ducatur namque per pun£ium H diame* 
ter tertia £F • £t quoniam diamcter illa £F fe- 
cat MOjOrdinatam diametri ABtin punflo H ; 
crit f ex oflends » ut reflangulum £HF ad re* 
£langulum MHO 9 ita £F quadracum ad qua^ 
dr^tum conjugat:e diametri AB. Quumque ea« 
dem EFfecat pariter PQ , ordinatam diametri 
KS , in punfloH ; erit quoquet ut re£langu«> 
lum £H|^ adre^anguIumPHQyitikfiFqua^ 
... - •* dra* 
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dratum ad quadratum conjugaue. diamQtit 
RS . Qaare ordinando erit , ut reflangufum 
MHO fld reflangulum PHO , ita quadratum 
ex conjugata diametri AB m quadratum ex 
conjugata diametri RS« 

VI« Et quidem untverfalc tfieorema , tXmm^ 
quod hac in re locum habet » hujufmodi e(l, i^'"^^' » 
qaod/i ffftra dlipfim 6ha ducamur r^ffa li- ItheumkZ 
ma 9 quafefs mutuo ficent ; reffangula > 9*<c Jj^*^* r*; 
fiuuf €x fegmcntis ipfarum % fint » ut guadroia tm. 
€X conjttgatit €arum diamttrarum ^ ad quat 
rc&a illa wtut ordinata refiruntur.Et omnia 
alia tbeoremata^ fuiierius oilenia^ funt tantum 
cafus fpeciales iftius. 

Nam primo 9 fi du£lx re£la) lineas trand 
eant per ceotrum , & fint etlipfis dianietrij 
erunt ipf«met conjugatas earum diametro. 
rum 9 ad quas e«dem veiut ordinatos referun« 
tur. Unde»vl ejus tbeorematis gcneralisvomni. 
no neceflfe eft 9 ut re£langula fub fegmenti^ 
ipfarum fint, ut quadrata earundenu 

Secundo, fi una ex iis re£li$ fit diameter^' 
8c altera cjus ordinata : queraadmodum prior 
«ft conjugat^ ilHus diametrii ad quam ipfa ve« 
lut ordlnata refertur ; fic conjugata ejus dia» 
metrij qu$6 fecundam agnofcit tamquam fukm 
ordinatam $ eft conjugata diametri prioris • 
Quare^per theorema gcneraleyreflangulum Aib 
fegmentis dlametri ad reflangulum fub feg** 
mentls ordxnatSB erit 9 ut quadratum dlametci 
ad quadratum fu» conjugatce» 

Tertip 9 fi re£l3B 9 fefe invJcem fecantes^ , 

ijnt ordinat^ duarum ellipfis diametforuni 
cpnjugaurum^ non aiife erunt conjugat» dia^ 

B 3 me« 
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tnetrOtum t ad quas n€tx illm vefut ordf^ 
natse tefcruntur « quam e«deiii diametri i lil- 
verfb drdiite ruiiiptde. Uiide, t^cr theorenla gt^ 
tieraiefre£)tangula 9 contenta fub fi^KtHeiltis ea« 
rum ordinatarum » lirunt in ratiOne redl^otit 
duplkaia ruarumdiametrorum* 

Denique, fi una ex iia re6li$ fitdiametei^t 

Sc altera fit Ordiilata aiterius diametri ; erit 

ipfii priOr redla conjugata iiliUS diametri $ ad 

quam eadem velut ordinata reiertut. UndciOb 

tlieorema gene^aie,fe6langulum ftib fegmentiS 

piOri& diametti erit ad tedahgulum fub firg^ 

tneatis ordinatai aiterius diametri 9 ut eft qua* 

dratum diametri priOris ad quadratum conju* 

£:atae attetius di4metri« 

VI!. Vlli FieriaUtemi^OtelltUtirMrir/^^^M- 

uZtJ^fit **f^^^ tMgeHt rt^adat : nimirum, quum punfta 

^fum^HUm^o feflionis coeunt iil Unum.Ioifto cafu 

^^ntihms re£Ungulum fub ejus fegmeittis vertetur idf 

tllfVirtrw^^***^"*^""* ipfiUs tadgentts . Uride iiiter qut* 
^' ^' dratum iftud^ & re£tanguluni, fub aiterius Vam 
cantis pOrtioUibus contentum ^ eadem adltttc 
fatio obtinebit. 

Quin etiam ^$fti potejl ift idwgeiitem 
^tralfun fccdns • £t quum id contingit » ambo 
quidem ref^anguia,fUb fecantium portionibus 
conteota^abibuilt in quadrata ipfarum tafigen» 
tium • Ejt quo fit % ut inter quadrata , qu# 
ejt tangeatibus fiutlt 1 eadem pariter i:atio<k<» 
beat iocum habere • 

£t iftud quidem jam flrdbcedenti eapite 

p fpedatim a nobis oftenfum fuit • Vidimus 

^ ^^'^* enim>quod fi fueriilt tangentes du« AX, EXi' 

fibi mutuo occurrentet in X i qiiadnita Ipfii^ 

' rum 
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Mm nndem habcMt huioneiii iat4ir b i q^afli 
quad rata yjuai^ fiuac ^ coojiigicis diaiiietr» 
roiii Adf W^i 

Ad ftUttct md 9Uo<l att i liet » ikc ^ etiacil 
difficile ciiU VeriMteot e^ts ffif cfaititt ofteadt* 
re • Sed <tiftid|piieficli ftirit iMim dod c»fci» • 
t^rtiriits.e^ , ^iHtfti i^ans •(! [^arallela diaiM* 
tro , cju» pertfiiei :d ^nffUM coata^bai • ^ 
ker eft,ttituili oaderil feciits ei JIM^tjto aeqiu- 
^iri e» p0f altela^ 
VIIL i^dmnitts Ica4iie priaid ^fieadt&B^ #^1^^ 

m i adeo aemfiet ut eirtlk<ahc Bi f ^^t^^ ^ 
tiilgeitee » fecam sit lefia 1^0 » (iaratiela dia^ d^^ 
meeroJ^ ; jeiri^ije io lioc eafd dtani«ter » ad ^^.^^ 
^arii refi]i MO t^eliit ordiilata ifejfertiir ^ erifc i^muaus. 
Maeadeiii«i|ime^coojiigatatpftttsJ^F. . . Fio.S. 

Sit i^ituf AB coojtigaia diaiMtri £F i 
QuuRiqiie tieiffim £P lit eorijiigata ififius 
AB^9 jam iAirii dfteiideri^um iiobis erit» iit £M 
dHjldrahiiri fit aai lcaanguluiri MirJO.veiUtieft 
AB quadraiiiiii td SF ijuadratuiti. Iftiid aUteai 
nulto negotid odendemus feijuenti raiiotte. 
f lix {^nflo M ddoitiir ad £aiiietruiri tP 
Minaea MlL I^t qudiiiaiii diNi CM, HN iiitet 
fe fuftf Mjuales i erit eiiam CB qoadraiufri «« 
^le quactraiot^uod It eit H^9. Sed dS qua- 
diraCUfB efl ieq[uale re^aril^tito £RF ona cUm 
CK qiiadi^atd • Kt Uni ifiiadratusi eft i^puati 
MUngiilo MHO iiiia cmii Mil , 6ve eddetti 
ClR qoadrato. (^re^ dcjilptd coriimum qua« 
dratd ejT CK f reniarie^t ftaangutuiiiv BRfr 
«quaM reftaiiitold Mlid. 

Qttk aticiMi m^tia Aini^iie^uf ifami 

ii 4 dra. 
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drata » i^um fiunt ex ipGs ;MR % EH ;*erit , ut 
MR quadcatum ad reftangnltini ERF» ita £H 
quadratum ad reflangulum MHO . Sed MR 
quadratum* eft ad sltSimgukm £&F 9 ut AB 
cjfaadratum ad £F quadratimt • £t igilur ejt »« 
quati in eademratione 1 qtiam habet AB qua* 
dracum ad £F quadratum tcrit quoque £H 
quadratum ad re£bnguium MHO» 
IX. ^ IX* Poaarmis : fecuado , ficMtem baui 
^lum/Lml 9^i^^^ parallchm efie diamtro , qMf pertiitet 
non^ltfffM^ ai, pun3tim .€oma9uf tadeo nempe 9 ttt exl- 
ZHn^^ ^M ftente £H tangent^ 1 Tecans fit refta HS 9 quct 
7i^««m'" occurrit diametro £F . Jamque , fi-KL fitdia-^ 
tmaBm. meteriad quam re£la TS yeiut ordinata/re^ 
Fia.8; fertur » oftendendum eri( ,EH quadr^tura ejf^ 
fe ad reflangulum THS,ut eft quadratUnt 
•^ ' * «^ conjugatas diametri EF ad quadratum coti]u<i 
gatit diametri KL » 

; Ducatur ex pun£lQ H recaos alia HO.^ 
qux ipG £F fit parallela ; ficque AB diameteri^ 
qux ipfam MO velut fuam ordinat^im agho^ 
fcit. Itaqueiquum fecans HO paraHela fit dta« 
mctro £F , quse^ pertinct ad pun£lum cohta- 
flus £ ; lerit £H qiiadratum ad reflangulum 
MHO , ut bft quadratum coniiigatOB diametrl 
£F ad quadratUflfk^ conjugatOQ diametri AB. 

Qtioniam dutemH(>,HSfunt fecantejp 
duao , quce velpt ordinatasreferuatur ad.di^^ 
metros AB>KL; erit> ex Ipp^rius odenfi.^, ro» 
ftahguUua MH0 ad re^lgngulum THS , u(f 
eft quadratnm con}ugat;^.4iametrt AB ad qb<4 
ttr aCUm.c;p!h|ugat9r dtametri KL : Quace ordil 
nando erit 9 ut £H quadra^tum .ad rcflat^. 
*M^« THS * IJC? 4««diitWD ;SIC ^cpoiuga- 
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t^ diametr! £F ad quadratum ex conjugato 
diametriKL. ^ 

V X.. FateQdum eft tamen » itnmnfirationm x« 
i^ffi i^a»^ quiiem generakm efse . Nam fierl fi« ^J)!!!^ 
poteil» ut refta HO, ipfi EF parallela, elHpfim YJHl^^ndu^ 
liiinime recet. Quum id contingit, duct poteft '^!,r. 
refla HO per centrum elllpGs • Jamque obti* Fio.j^* 
nebit eadem demotiftfatiovfi » reliquis ut Tu» 
pra manentibus » oftendi pQflit » £H .quadra-^ 
tum' eflfe ad reflangulum MHO » ut eft qua* 
dratumex conjugata diametrL £F ad qtiadraf» 
tum diametri MO • Id yero oftCAdemus in 
hunc modum. 

r Sit GI conjugata ipfius £F i ducaturque 
tx punflo M ad eandem £F ordinata MR» 
£t quoniam CH quadratum eft ad CM qua^* 
dratum , ut C£ quadratum ad CR quadra» 
tum > erit convertendo» ut CH quadri^tum ad 
feflangulum MHO » ita C£ quadratumji4 
feflangutum £RF . Sed»ob eiUpfim, C£ qua« 
dratum eft ad reflangulum £RF » ut eft >GG 
quadmtum ad MR quadratum • Itaque erit e^ 
«quali » ut CG quadratum ad MR quadr^"» 
tum 9 ita CH quadratum ad. re6languluai 
MHO «. -'. V > 

Qtioniam vero MR quadtatum > eft «4 
£H quadratum % Ut CM quadratum ad CH 
quadratum > erit .ex osquo perturbando , u( 
CQ quadratum ad. £H.quadratum^j ita CM! 
quadratum ad re£langulum %/iHO > & permUf 
|andd»,t Qt GG quadratiitm ad CM c^adratum; 
|ta JEH.qiiadratum ad re^^angulum MHO« 
Sed C(j quadratum eft ad CM quadratum» ut 
^Qlqifld)a«|ini^MO.qU94^^^ . 

» ..i ^ * ' "^' ex 
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$X «clliali » Uf€ EH qiMdratum ad reftanguhiai 

MHO f Iti GI quadratuih A(t Md quadraf unt. 

. Zf . XI4 At^u^ htnd mbdd autla negocio 

ip^ir!!!!!!!!!^ bftcndi potcft 1 ^uod Jldda tlUpJii iMg$mu$ 

f^^^ fiti wmtifi dcemraift iisJtMiatirfifpiUiti 

npfu M. c^njuiai^ d$atintofMm ^ fMx ftfMcm 00 

^mu ^ini enini AH , EH du« ellipfit tangcii* 

(es , <]uii fibi invicem occuriant in punfto H. 

Fid 6i Du^Qtur e;^ (lUfiAis cddtadus A , & £ dia« 

*^ inetriAdi£F.D}cdelfe,iitAHad£Ht ita 

conjiigata diaiiietri AB ad coojutfatam diamto^ 

tltteatur liamqite dianieier aJia Mdf qu9Br 
iranfeat per punftum H • Et quoniam AH ttt 
tangenii 1 8c HO eft fecans i f raiifiens per c»» 
ironi) erit» ut AH <|uadriitUiii ad re£laiigultiiift 
iAHO f iia 4uadratUni ex cdAjd^ta diametrf 
AB td ^uadratum if>fius MO. 

SimUiter»quia £H eft tahgens» ft HO eft 
iecahsi i tfanfiens fier centliim; eritt ut reAaii^ 
I^IUm MHO ad £li cjuadratunitita MO qua^ 
dra tuit ad (f uidi^acum ; qtidd fie ex cdnjug^eo 
dianietri & • 

Hinc ex fieijuo drdinahdd erit j ut Ah 
Iftta^raf tiifi ad £H quadrafum $ ita quadratum 
«» conjd^ti dkinetrl AB ad qiiadratuih ei 
conjugata diaiHetti £F : ft pt6pititix tangtil* 
it% duse AH , j^ eriini^ iit cdnjUgataf diame^ 
trorum AB, EF«; _ ^ 

J^u^du^ ' ^^^* C^teruni tt \ii i ^wm tiaAeoitl 
ihmtmMtT o^iati fiifit ^ prooo aired fluunt fe^uentiA 
;;;,„*f7! daotficdrethata. 
4mmwtm. Frimum tiieoreiiia efl i qaod J^ thahti 



ELEMEIftA. if 

tilipfis taifgeittiAas parafMa faeriat daa fei 
cantit » & cMveniant iater/i i tp^ tange^teu 
€$nn fecantet ^ irelhngitia ijii6 fecantinm feg^ 
enentis coiHteiita ffitit proportioiidiia quAiratit^ 
qum ek tangentitm fiunt. 

Kam dUmetri , ad i}iias init (ecanies v^4 
lut tfrdiaac* referiintur^ funt ill« easdem^qUii 
fiertintoC ad puQ^la cbiltaftus . Qiiare in ea* 
deiii illa ratione % (}uani habent inter (e qua* 
drata tatlgentiuiti t etunt c]uoque fe^angula^ 
qfxx fub fecadtiuftt fegmentis cbntitlentur. 

AlterUth theOrelna efti Quod fi inabnife^ 
iantiint ellipfis pAralieU faerint Hna alia 
/ecatttesi& conveniant inter fe% tam iUa% 
qttam ifi» ; re^attgnia fnb fegmentit iiiaruni 
fim proportionaiid re^angitlis » qna fuh f^g^ 
tmttiit iftarum continentMr « 

Kam diametrt # ad quas dU9 poRerid*^ 
fes fecantes velut ordinatas referuntur t fuiit 
111« eil^deriri ^ quA agiidfcunt velUtfuasordi« 
jEUtas fecaiites priOres. Quare in eadem illa ra« 
tioite y qdaih habent inter (e jre^ai>|^ula fud 
fegitientis printaMfii fecantiuiti ,trnnt quoque 
se^Dgula fub fegmentis aliarum. 

C A P. 111. 

Demonflrdtiitur prtfriitdtett 

^ua coMpttunt tangen* 

tihut hyperhoLe* 

I. ^ trai taD^Ates fiyjieri)di# ,j«« ^\vA r^^^ 
V^ qttoquc fiiperius oftedAiin eft , ^^. 

quod 
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^^j^ ^^squodfiexnfertice alicujut diametrireffa^da'^ 

»9f^^ aatur f ordinatii ejus parallela % ea tangat by^ 

^!SfitLiU f^rbolam iufolo illo vertice, Nunc autem fub- 

pngemus % quod iu locum t tangente » 6^ bym 

ferbola coutentum^nulla aiia cadatreSa lincn. 

Sit enim hypecbola AM » cujus AB fit 

FiGiio. diameter aliquai AD parameter ejus» & OAH 

re£la» ordinatis ejufdem diametri paraliela. Di« 

' co , quod ficuti re6la DAH contingit hyper- 

|>olam in folo vertic^ A , ita In locumi conien« 

tum tangente » & eadem hyperboia » nuila«li« 

re£la iinea duci poflTf t ex eodem vertice A. 

Sifieripote(l»ducatur rc£la alia AI v fn 
qua fumpto punfto quovis P » agatur per il« 
lud refla PN , ipfi DH parailela »CQnvenienfi. 
cum r e£la BD in pun£lo O.Et quoniamt 
propter hyperboIam»MN quadratum eft «qua« 
le re^ngulo ANO ; erit PN quadratum ma* 
}us illo re£languIo . Quare,fi extendatur NO 
ufque inS , ita ut PN quadratum fit aBquale 
re£langulo K^S , &]ungatur AS ; hxc feca« 
bit r(?6iam.BD in pun£lo aliquq Q. 

Ducatur ergo per punflum iftud (^rci 
^a QJ, eideij) AH parallela.. £t quoniamTN. 
quadratum eft asquale reflangulo ANS » eritt 
ut PN quadcatum ad AN quadrattmi » Ita re» 
flangulum ANS ad idem AN quadratumifi* 
ve.ftilam , Ita NS ad AN • Sted PN quadratum 
eft ad AN quadratum » utiK quadratumad 
AK quadratum. £t NS ell ad AN % ut KQad 
AK ; five jetJam ^ ut reflanguium AKQ ad 
AK quadratum^ five demum » ut LK quadra- 
tum ad AK quadratum • Quare erit IK ' qp^* 
_^ dratum asquiUa quadra^o ^ quod fit ex LK« 
. Quod 
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Quod fieri' non poteft • 

IL Quseiibee ergo refla Iinea,quss ex pun- in 
£lo contaftus ducltur Infra tsngentemi necet J^^l*^ 
fe eft , ut primo fecet hyperbolam i tum cadat ^ n*^^ 
in Iocum> tangente 9 & hyperboia contentum* pr%fk!sii. 
Hinc autem. duoconfequuntur »qu9aditum ^"J,,,^'^'* 
nobis aperient ad oftendendas proprietates PiG^ii. 
omnes 9 qusc hyperbolse tangentibus compe« 
tunt* 

Primum eft 9 quod ad untim % idemque 
fufsStum byperbola nonnifi unica tangens duci 
fofftt • Nam 9 n duci polTent tangentes dus ; 
jam una caderet in locum , byperbola^ & tan* 
gente altera comprehenfum • Quod quidem 
oftenfum eft fieri non pofle • 

Alterum eft^quody? reBa lima contingat 
hyperboiam in panSio aliquo% eadebeat efie pa^ 
rallela ordinath illius diametri 9 qua pertinei 
nd illud punStum • Nam alicer » duda ex eo 
pun6lo re£la alia, ordinatis iis parallela) foret 
ifta quoque tangens hyperbol» ; atque adeo 
ad unum 9 idemque pun^lum hyperbolas du99. 
tangentes duci poflfent • Quod fieri nequit. 
. III. HiS' jaflis princtpiis $ facile modff ill. 
crit , eas primum tangentis proprietates often^ tefj^l^V. 
dere 9 qua ei competunt 9 ubi alicui diametro <'<"«^ ^^ 
occurrit . Tangens igitur ET , dufta ad puiv ^hyptX^u^ ^ 
ftum Ei verticem diametri EF, conveniat cum '''"^"' ^'^* 
diametro altera AB in punflo T . Et ducatur» ^»«7mT*'' 
tam ad diametrum AB ordinata £G , quam ad Fio.ii» 
diametrum £F ordinata AO. 

Primo itaque erit 9 ift CT ad CA , Ita 
CA ad CG . Nam^ex fuperius oftehfis^ BG eft 
ad AGtut FO ad £Oi& dlvidendp, AB 

eft 



|P SECTIO?riIrM GONlCAItUM 

eft ad AGf ut ]EF «d £Q ^ ^ capiQodo antece^ 
deotium dimidia | C A ^(l 9d AG t ut GE a4 
£0 ; & add^ado aQt9c«d«qtc« cQQfefjiienti^ 
bus » tA eH ad QG t ut C£ ad CO.Sedf pro- 
pter parallelft€ AQi ^T $ ut eft CC ad CO, iu 
eft GT ad CA • Qu«re erit ei; ftquall^ u( CT 
•d CA f >ta CA ad CC^ 

Secuqdo erit » re^aogMliiin AG9 «qual^ 
re^angulo CQT) adeo.ut AG crit ad CQ,ut 
eft TQ ad BG f Quuiq eQim idem CG quadra- 
tum oBqiiale iit| tam re^ngulo AGQ una cura 
CA quadr*tOfqi|«in duobu^ re^n|;i|iis CGT. 
TCG ; erit re^angulum AGP una cum CA 
quadrato «pquale duobus re^angnlis CGTt 
TCG • Sed , ob re^U^ f ontinue propoctiona* 
les CT » CA > QG f <]uadratum ex CA «ft s- 
quale re^angulo TQG 9 Quare eti^m redaa* 
^uium AGB ^quale eri( re^^ngulp CGT • 

TerttP, (i AD fit p^rdm^ter ipfius dianie* 
tri AB»eritf ut £G quadratuiQ ad re^angulum 
CGT f ica parameter AO ad diaoiecruin A^ 
Jam enim, propter byperboiamt in hac ratjone 
eft £G quadr^cum ad re^angi|lufn AG6. $ed 
re^angulum AGB oftenrum eft <equaj^ re- 
flaogiilo CGT • Quare in ekdem pariCQr ra« 
tionp erit quadracum ordioatfe £G «d re^an« 

guiunialiudCGT* 

Quiirco erit re^langulum ATQ cequafe 
reaangulo CTG; adeo, ut er|C AT ad GT,ut 
eft CT ad BT • N^ni , ob re^as continuc pro* 
portjonales CT» CA> CG» quadracum ex CA 
cft asquale re6langalo TCG . Sed quadracum 
ex CA eft asquale re£langulo ATB una cum 

*CT quadracoj St rcfUnguium TCG eft 9qu«« 

\ - - i^ 



f^t^&Mgulo CTG uoa coni ^pdem CT qoju 
drato • Qu^ref denipto commiuii quadfrato e|p 
dT , cemftoebi^ i^fto^Itmi f^TB mmale tp» 

Oeni(|iie, fi KJL fit CQnjtij^U ipfius ^ Q » 
cum quA tMpgnts ET cpnveniu in pun^o V» 
^ ducatui: ad eam ordioftta J^ ; erit t ut CV 
ftd CK 9 itft CK ^d Cf^ . Zf ftm» proptef liyper- 
bolftni f CK quadrftfuin e(l ad £G » feu CH 
quftdratuni t ut C}A quftdffttum ad refUngu- 
Ittin AGP i livc etiam ; tit rej^^o^ulum TCG 
ftd re£lfinguitmi CGT » £ye demum f ut CT 
ftd GT. Sed CT cft ftd GT, ut C V ad 56» fci| 
CH. Itaquecfft ex leqtiftlif ut CK qu^dratum 
ftKl Qfl <|||ftdrfttiimi itft CV ftd CH : & prapte. 
fCft cres re£t«B C V» CKj^ ^H cofitin^e pr opo|* 
tionaies erunt. 

IV. Sefl ficil? quoaue f nt f f MCf^rySii ^^^ ly. 
rmn frpprictMm ^fii^fifr^ • Nimirtiin primo, u^'^"^'' 
qupd Tt^siET fit tftpfen^<i7pef|>oI|B , ft |jti. t^Z^m^ 
^ C? fit ftd CA f Ut eft CA ad CC • Namf ^;;{-.f ' 
fK rupertus pftenOSf fiG eft ftd AQ t ut FO ftd ^i^r. 
EO f fb d|yid;ndo . AB ^ft «d AQi ut £F «4 FfQ*^ If 
£0; ft capiendo ftnf ecedeptittni i^iifnidift ^ CA 
cft ftd AG » ut C]^ ftd $0 ; & ^^Atn^o ^ntece- 
denfes coQfequenti|)us f CA eft ^d CG» ut CE 
«d CP. ^ied, ex hyppth^fif CA eft ad CC i ut 
CT ftd C A . QuacCf eiit ex seqUfili f ut CT ad 
CA f itft C£ ftd CO : & proptercft reaft £T^ 
veluf ipfi AO pftrftiif Ift j^ tftngeos erit hypef« 
bolflSf 

(SecundOfquod re£U.£T ungftt hyperbo^ 
Iftm tn punfio £ , fi fberit re£langulum AGB 
jDquftle ceflii^ulo CGTj ft tque ftdco j u t AQ 
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ad GGf ita TG ad BG • Nam , femper ac r6« 
ditngulum AGB eft asqualc re£fcangulo CGT^ 
fititrumque rcorfim auieratur exeodem CG 
quadrato , erit quoque CA quadratum xquz^ 
le re£langulo TCG: prolodeque erit , ut CT 
•d CA t ita C A ad CG i St confequenter £T 
tangens erit hyperbol» • 

Tertio, quod re£la £T contingat hyper^ 
boiam in punflo E$ fi fueritfUt parameter AD 
ad diametrum ABi ita quadratum ordfnat» 
£G ad rc6languluin CGT . Jam enim quadra- 
tum jordinatas £G eft ad re£langulum AGB 
In illa ration^. Quarcyfemper ac idem quadra- 
tum fupponitur habere eandem rationem ad 
fe6langulum CGT ; erit refkangulum AGB* 
«iquale reftangulo CGT : proiade^ue re£U 
£T tangens erit hyperbolas. 

Quarto $ quod refla £T fit tangens hy* 
perbol» , fi fuerit reAangulum ATB «quale 
reflangulo CTG ; & coniequenter , ut AT ad 
GT t ita CT ad BT ; Nam, femper ac pohitur 
re£langulum ATB ^equale reflangulo CTG; 
addito communi quadrato ejt CT , erit quo« 
que CA quadratum »qua|e re£fcangulo TCG: 
& propterea t quum fit , ut CT ad CA t ita 
CA ad CG) erit refla £T tangens hyperbolas. 

Deoique « quod re£i:a £T hyperboittm 
contingat In pun6lo £,fi fuerlt»ut CV ad CKi 
ita CK ad CH.Nam femper ac C V eft ad CK; 
ut CK ad C(4 ^ erit quoquc ut CV ad CH.ita 
CK quadratum ad CH $ fi ve EG quadratum • 
Sed , prbpter hyperbolami CK quadratum eft 
ad £G quadratum » ut CA quadratum ad re- 
flanguium AGB • Quare erit .ex lequalit^tit 

CA 



GA qiudmum ad reflangqium AGB^ ita CV. 

' Hitic^^ddebddflintecedentes coQrequen<^ 
tibus t erit QCiam , ut QA , quadratum' ad GG* 
quadraeumt ita GV ad VH.Uade,quia CV eft: 
ad VH,ut GTad £H, rm G.G ; erit rurfus cje 
«quiali $ ut CA quadratum ad CG quadratum, 
ita QT ad CG ; adeoque, q^uum fitt ut CT ad 
CA • Ita G A ad GG , erit re^a £T tangens 
hyperbol». 

' V. Vfune eatquidm prapriefatcs oflgade* y. ^l 
fau$%qua tangemibus byptrbola fihi mutuo dc^ Ji7^'^'j*^ 
aurrentibus^ corApUuat. Huiic in fineui ad duo •cemten. 
quflBlibet hyperbol» punfta A, & E ducanltur •'.'^^^ ^^;,; 
tangentes du$e AX, £X % qu9 fibi mutuo oct.'"«. 
curranc i\\ X . Extendantur esedem ufque db*^^^^*' '• 
Qec canveniant cum diametris AB, EF.ia 
punftis L , & T . £t erit primo , ut AX kA^ 
LX; ita £X ad TX. 

Ducantur enim ad diamctros AB,£P 
ordinat^ £G t AO • £t.9 per fuperius ollenni, 
erit , ut CG ad CA, itaCO ad C£. Sed,pro. 
pter tangeotem,ET,.CG eftadCA,ut eftv 
CA ^ CT. It£mque,propter tangentem AL> 
CO eft ad CE % ut eft C£ ad CL • Qnare erit 
ex asquan , ut CA ad CT , ita C£ ad CL : & 
propterea , quum duo triangula ACL , £CT 
habcant t:ir.ca an^utum communem C latera 
r^ciproce proportiohaiia ^ erit triaogulum 
ACLcequaie triangulo.ECT* ' 

: Hiocj^empto coniiiHiiu trapetio CTXL, 

crit quoque triahgulum ELX asquale trian* 

gulo ATX . Unde , quum duo i(b^ triaoguU 

habeant aiigiiium *£X(« sequ^Iem angulo 

.rom.ll. C AXTj 
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AXT s hibebuM ^iioc|iie JtttMi dieoiii «imu«^ 

les iftos aiigulos reciproce proportiomlia t 

proliMtcqiieerit^ue AXad LXt iu tX ad 

TX > hoc eft tftngeiiies dii3 AL • €T iji e^ 

dem ratlOQe fefe mnHio ftoabiuit io poailQ 

Xi io qoo iibi iiivicem occurrunt, 

^j VI. HiBG Autem fi^miittf Jkcui^o , tao* 

jwii'i»v« gentes deias AX t £X eandein cum ordiMekr 

j;^;';;;^^ EG • AO ratiouem habere s adeoque eflfe ^ «t 

/^j imi,k,m AX ad £X» ita £G ad AO* 

ZZr £ft «•» » «^ fupetius oftenCa t ut CO 

Pio.i i# ad C£, ita CG ad CA . Sed*propter triaiiguia 

ffquiaogulaCOA* C£Tf CQeft ad CE , «e 

AO ad £T. Parrterquet pb trtangnia «ouiaA^ 

gulaCG£,CALfCGeftadCA,ut £G ad 

AL« Quace erie e« ftqqali , ut £G ad AL i iu 

AO ad £T > ft permutaado erit etiai^ $ m 

£GadAO«icaALad£T« 

Quia autem oftenfuoi eft«AX efte a4 

LX» ut eft £X ad TX? addendo antecedentea 

confequemibus • erit quoque • ut AX ad AL, 

ita £X ad £Tj ft permuiando erit pariter • uf 

AX ad £X f iaa AL ad £T ^ Unde • quum m 

ezAsmx^om tt$i%mm AL^ £T fit, tam AX 

ad £X 9 quam £G ad AO ; erit ex (equali • ut 

AXad£X>ita£GadAa 

^^j VII^ Aique hinc modoffUf^iiHr uhirfMs, 

TntiM 'ff9. eAfitm tangentea AX • EXeandem tatioi^em 

Z^nlilJT ^^^ «**«» conjttga^s Ammtptvim ABt EFf 

quM intnfe quo; pcrtincnt ad puo^ cpntaflus A » & £« 

Vniunu"^ Nam ♦ per fupetiua ^ftenfa^. ordinatap 

FiG.i I » EGiAO rufCtUt conjugat» dianietroruill AB« 

£F« 6!ed tai^ntee AX » £X nitit iiner le • ut 

oediuatas £G ,4^0 # Quye mit ejr lequail , ut 

• AX 
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iPCAd:£Xfiu iianiugiu ditiMtli AB «« 
cml^aCiim diam^tri £F» 

Qtiemdtdaiodum luc^m ungentes AXt 
SX fiiiiit «ut conlugalAs diamecroruin ABf 
£F; iu qundrtu taiigeotium AX $ £X ewiit^ 
ut quadraU earundem coniugatarum ; atque 
adco» ut figurssip&rum diametrorum AB, 
£F^quibiia; ruarQm oonjugatarum quadrata 
6int xequaJia « 

Unde modo t ficuti fignrae diametroiium 
AB» £F rationcm habent compofitam qk ipfis 
diametris » 8c parametris earundem ; ita quo* 
^tie quadratum taiigentis AX ad quadraeum 
tangeotis £X rationem babebit compoijtam 
ex diametro A B ad diametrum £F » & ejc pa^ 
rametro diametri AB 4ul parametrum diame- 

tri EF . 

VUL Pertinet huc qooque kae aUa pro- riiu 
fri^tat fquod fi AX , EX fint du« Ungentes ^^^^[*/ 
(lyperbolas , & du£ta ex pun^o conultus A tanctntium^ 
diametro AB^agatur peraiiud contaftus pui|. ^^%^1/^rl 
6lum£r€^ B£«xonyeniens cum uagence '«'«^ 
AX in punflo 1 5 qiiodt inquam , AI fit dupla Fio.ii» 
{pfiw AX* 

ProtrahatUT ehim tangtns £X , ufque 
donec conveniat cum diametro AB in pun* 
€ko T • Tuin ducatur ad eatulem diametrum 
ordinata £G« £t quooiam» pFopter tangenceni 
ET , ut eft BTad CT» ita eft GT ad AT;erit 
perrautando t ut BT ad GT , ita CT ad AT. 
Sed y componendo , BG cft ad GT» m CA ad 
AT . Quare orit turhis permuiando » Ut BG 
adCAiitaGTad AT. 

jam Al id AXfattottMihabetcompo* 

C 2' fium 
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(ham ex AUd £G »& ex £Gad AX .Siik- 
ob tdanguU asquiangula £A1 1 BG£ y Aleft 
JidEG» ut AB ad BG • Itoinque , ob triaxigula 
^quiaivgula TG£ , TAX , EG eft ad AX- »:ut 
GT ad AT , five etiam, ut BG ad CA • Quare 
AI ad AX rationem habebit eompofium ejc 
ABadBGt&exBGadCA.. 

Patbetautem^ duas i(bs ratioaee Gompok 

iiere pariter ratlonem , quam habet Ahr ad 

GA • Qaare etit ex cquaii, ut Al ad AX » ita 

AB ad GA ; proindeque , ficuti AB dupla dft 

ipfius CAfiu etiam AI duplaerit ipfius AX« 

IX. V IX. Sed facile eft etiam converfam tnjm 

^^hia/h oftcndwe : nimirum t quod fi AI fit dupla. ipt 

#M«rfA i^ fius AX.I& AX fit ungeos hyperbolx s etiaia 

Fioa*! ^ coatingere debeat byperbolam in paa-; 

'£lo£« 

Quemadmodum enim AI dupla poni* 
' tur ipfius AX , \tA AB 4upla efl ipfius CAw 

Quare erit^u t AB ad CAt iu AI ad AX . Sed 
AI ad AX rationem hai>et compofitam ex 
AI ad £G » & ex £G ad AX l five etiam ex 
AB ad BG « & ex GTnd AT . Itaque AB ad 
CA habebit pariter rationem compofium cx 
AB STBG, & ex GT ad AT. 

]^m AB ad C A habet quoque rationeoi 
compofitam ex AB ad BG » & ex BG ad Ch. 
Quare erjt, ut BG ad CA t ila GT ad AT ; & 
permutgndo • ut BG ad GT , ita CA ad AT^ 
Sed divsdcndo BT eft ad GT^ut CT ad 
AT.Itaque rurfiis permutando erit 9 u( Bl?* 
ad CT, ita^ GT ad AT : & proptereaicx fupe*. 
flus oftcnfis, re£la £T tangens erit eliipfis* , ^ 
j^hii^ • X. fii^UjmtMP §llat$Mgmium:fyPcr^ 

boU 
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Mx ftvptictms fhfiqmmmrfTint «dhiic AX ; priprytM, 
EXrfu* Uri|ente$ hyperbtfl* . Et , dtiftadia. '/Z^l^J^ 
metro AB , «t BZ tangens ter tia , qu« conve- •««''#«- i 
4itit cum £X in pnii£toZ« Sitque demum p^Oii^. 
JSL^cdrijttgata ipfius AB 1 Oico , reftaingntarfi 
ex AX iii^BZ jrqualeelTe quadrato , qiiod fic 
•«X CK.' /■ " • ■ • ' . * ■'■-'■ > > 

*Cdnfehiat aam4ue tangeas £X cum 
diam^tro AB in punfto T 9 & cum ejus obn« 
fugataK I^ in punftd V. Ducatufque ex punj^ 
^o contaftusC , tum refta EG ordinat<!' ad 
diametrum ABfCum fe6fca£H orditaata act 
diametrum KL • 

.Quia igitur £T eft tangens hyperbbloi 
erft,ut1lT ad GT»ita GTad AT. Sed,propcer 
iriangub «quiaiigula TBZ , TCV, BT elt: ad 
CT, ut BZ ad CV« Itemqueypropter trilingu« 
la «quiangula TGE , TAX\ GT eft ad AT% 
iit Ed , fi ve CH ad AX . Quare erit cx vtcpis^ 
ifjUt BZ ad CV, ita CH ad AXi & proptereJi 
reftanguttim ex AX in BZ «quale eritVep ^ 
«angoJoHCy. ^ 

£t quoniam eadem tangens £T occurrit 
tjaoqueconjugatdsdlametro KL in punfto V; 
erit , ex fuperius ofteniis , ut CH ad CK 9 ' itft 
XX, ad CV . Quar« rcftangulum HCV s&qua*- 
le erit quadrato e^ CK.Sed re^anguio HCV 
.dflenrum -eft a^uale reftanguiutn ex AX m ' 
BZ • Igitur erk re^angulum ex AX in BZ 
fltquaie quadrato, quod fit cx CK •, 
: . Xt. Ulterius,quem^dmodum AB,KL funt xr. 
du» hyperbol® conjugat® diametri , tta fint ^TiSj^jJ!!* 
i^R , PS btaje abVtliametri (imiftter cofiju* /« /«* h^- 
^at» , qucei conveniant cum tangente AX id u^lntu ^ 
iu,.:. ^ G $ pun* 



\ 



Fm« I }. etitm re^lnnguiufh «k ,AX 91 A Y. 

- OuAis fiquidom:v fum -ord^oacis MK^ 
f Q addUmetrunft AB t.cufh .ocdintCis AO ^ 
AUaddiiimettosMA^PS^erJt r^^buigulum 
ex MN in PO td CK quadratum in lacioM 

in>mpQfitft txMtf ^CHitSt tx PQ «d CK* 
Sed ) per ea » qu» lUpctius f»fteafa funt « MN 
cft ad CK I ut AOvt/^uCiad CP • Itemque 
PQ eft ad CK \ ut CN ad CA i &ve etiam i ut 
CO.ad CM • Itaqw. rejltnewhim ex MHte 
PQ ad CK quadratum rationem l^bebtl com» 
poiittm ex Cl ad CPt & ex CO ad CM. 

Jam f propter t|n^ei>cem A Y • ditivietro 
PS occarrenlcm tn Y , CI eft ad CP , ut CP 
td CY) fwe f tiamf ut PQad A Y. Patiterque^ 
6b tangeniem AX , diametro MR occurrent- 
tem in X, CO eft a^ CM, ut CM ad CXi fivc 
etiam* ut MN td AX « Qujre re^tDgullim ex 
MN in PQjd CK qutdt atum htbebir iquo» 
quc rationem compofitam ex PQtd AY » & 
ex MN ad AX. 

Quoniam tutem dn« ift« rttiones ctm^ 
iponunt parieer rttioneni» ^utm faabet reAan* 
guJum ex MN in PQ ad rc^angufum ex AX 
in AYserit ex dBqotliiut re^angulumex 
WN m PQjid reaaegiiJum cxAXinAY» 
itt tdew reaangulum ex MN in PQ td CK 

Suadratum m& propterea reAahgttlum ex 
X'in;AY ^ttile ^rif qutdrato, quod fit 
exGK. 
*y- XII. Sed vpm/€rfsm hufus thcwmMth 
€€4mH^ S^dh fi^tgifc trhi ofi^gtl^n • Kimlrum $ quo^ 

- ' fiAJS, 
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B , KL fint (ti}« Ifyporboki ^iMiietri con« ttt,r,mHi 



frUn 



pmUmAhm tMgetitff AXf #ipi<lQ^6c qoMln- «^'^»» 
lo^qM^ ilt cac CK ; aU« briiii dfaiiiecyi MK ^^<^^-^- 
-P2I fint «twoicbnju^e» 

St emm PS 000. iie cot^iLiftfta* }|ilHis 
MR^ fie^ e|os coiifitgat» dliMRey 40** TV^» 
occurra taogBnli^ XY ia {mii^ "W" . £1 qua- 
iifaiFiii M&«TV iiintiiu» kji^tioI^MiilAgftte 
tlfametri » quae conveniunt cufrt uj^me XY 
in pnnflis Xt & ^ S^«fft fd^ang^llum tK AX 
iii A^ AqQiie qoaKiraf Oi quod fi t e^r CK« 

Dub atttem eidem. CR qiMdrato f>ofi« 
Ittift eft aBquftte re£Ungiiimi ex AX 10 AYi 
tt»t re^angfliluKi ex AXiaA19(^«quale ve* 
&a^qgalq ex AX m AY : profndcque partto« 
nes du^ A^i^» AY ^quales emnt inter ft^ 
Qtjiod quumifertnequeatteoafequenseft, ut 
P^ fit coojugatsr i]>(itis MR « 

XUt. Atque htf)c modo c^Uigi Miferiai ^^;^ 
pt^ttjMi^i ex: extremiutibu^s diametd tndtt^rmh 
AB fdttamQp t^ingetiies dil!» AX « BZttfon- ^HZ^mm^ 
Vetiientes com^ tangente tertia ET ia pun&is «w«^*r*- 
X. ^& 2 » jua^antuique reft» CX, CZ$ iftn, 7Z ^""^ 
ad hyperfaolas ufque prodoAii » exJiibelyiifil Fio.12. 
ttofaiit^biins caium dtametioa conjogatvs* 

Si eximi CZ produciUur » tt(qu)s dbMtt 
con^eniat cum tangenlc AX fi»'pun£ko Yi ob 
triiifngoia.cgquiai|giila CBZ » CA Y , frit^»^ Oil 
GB adBZ » ita CA ad A Y • Unde ^ quetfiad^ 
mddum asquaies, fiint dinCB » CA \ ita a^ 
quales erunt parlter dua^ B2 » A Y : prdndey 
qtie reAaogolum ex AX ki BZ sKpiale erit 
£«aaii|ulo elL A3C ib. AYV^ - 

i ' " C 4 Quum 



' « * Qtttim futehi odenfum fit n 

ex AX in BZ kquAle <}uadrato ex CK $ erit 
^ eidem CK qu^drafo fiequille pariter refUngu- 
£ - - '^ ;ium ex AX ia AY. Undejqtium tiu± dii|metri 
MR , PS abrcindantsx^rigentc AX portio* 
oes duAS AX » AY ^ qtus reflaiigulumconti* 
^eiat t ftquale . quadrator quod fit ex CK r per 
eatquft modo ollenfa 6int t omnino necefle 
^il t ut MR iPS fiAt du« hyperbolarum con*^ 
Jugatflediametrii 
xiir; "XIV/ Caftterura it&lhn bic JiUnth pfd^tt^ 
ffSr^^ilfr/rtf.quod fi AB ritaxishypetbola^AD paraW 
*3r '^^•" ^^^^^ ejusi& ET aliqua tangens; ducaitturque 
ffCta» fpi. ex pun^o conta<Aas £ re^as du9r£G> £H^ 
!p'^ una perpendicukris ad axem i & altera peri* 
^'^' ' ^' pendicuiaris ad tangcUteim quod, inquao^B 
iit ad AD, uit eft CG ad GH. ' 
>w .. Si. enim tangens £T conveniat cum axo 
AB in punf^o T ; 6r!t^ex fuperius oftenfis» ut 
• AB ad AD » ita reaangulum CGT.ad ,EG 
' t. quadratum» Scdf ob triaDguluii T£Hf reflaoa^ 
; gulum lii £ '^ c^uadra tum ex £G eft aMjuale re- 
• llangulo HGT . Quatc eritxjuoque , ut AB 
adi\D 9 fta. jefiaogiiium GGTad refiaD^uS; 
J'^ [uipi HGT €: S^ proptemi^ quia duo ifta redao^i^ 
gula fiint int6r fe i ut CG 8<i GH ; erit/ex as«t 
q«ialf» uc A0 ad AD» Ita^C^ad GH^^ : 
' ; > ; ^Quin etiam %f\ KL fit axis conjugatusr ;» 
^: 2jLI par^fh^ter.^us tcumqueeoccottvenlat 
pofpendicjularis £M in pHufto fLvClSemque* 
oc<]Niata;4enuttatiir £F ;^rit ^ut KLad Kl^ 

; .. Jamwi*iJVBeftf»dAD ,utGGad.G«;* 
SedABeftad AJ>.»:UtiKCAdiKL;i&.CGxiL 

A-^;:..'? ^v ^ ad 



f *4 • .t^ 



• m, % 



•«d GH , ut £A ad £H { five ctiaoi.*' hiVVk td 
jGF . Quare ent «x «quaJi « ift Kl ad KL t itt 
FR ad^ ; St imettttidofKL^AitwAMhat 
'GFadFR. ••.••■••'••. 
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■inantur prtprtet^esp 
qux cofnpeiuntjetantibus 



:* »* 



; L /^ iSeeniKS proprieuiibus ; qtfa pcr» t, ; 
'*■ . Vy titi^nt ■' ad tangentes hyperbol^; flli'*'^^ 
fei|Qltar modo i vx eas o(lenctftmus> qim cjitf* *«* «jj^^r 
d^m iecantibusjoofnpeHlnt % Res aiui^em wte^ lli^Lj^. 



wrim^, vel(^ eandm iyperMami wlatiam mmtK 
ad iyferta^tiff^fitaiiefmiiifaMtUf^ 

At^ue filc quoque>min-ftciiar«cbteI« 
Hf& , vatii * fant oafas dilUngueodi i pio 
diverfa quaiitate re£Urum 9' quife» S^ 9oU4 
tuo occurrunt ^ & Mrin^ne ad^urwmtermU 
nafftuV'. Primo %*tttr rifpponemm , re^.il« 
hs efle ^ap : dhmetf^s , <^ $ftiendemkt %ra^ 
aangttlum^Jnb:figiiMntiitt^Hm4fiicd f^m^ 
gulum fitbfegmenih aiterimilt-^npticaiafttii^ 
tkiitipfafttmdimesroryiffk- '> - ^ 
" ^ Sint enteTABfKL duieqiAi^iS fajrperf»* Fio^i 5« 
lair diametrif^quft fibi mutQb^oceummt i»iplb 

HilA ' - - unius 



\ 



^ SECTtOVQlt COVltAKtLtt 

n«9ti$4lMi)i KQtLCfUt e(i qmdutim 
4it^(i^9 ail <|i^M«ii«iiU«tlieirf KJU 

Katn f quttm utraque diametcr fafbi Ot 

bifariam iu centro C i erit iii ratioiie ipfarum 

AB I KL A t«m AC ad KC # quam BC ad LC 

Sed re£Fangf^Ium ACBT e(t ad re^angulum 

KCL in r^tione compofiu ex AC ad KC • & 

e^ BQmihC k Qmrc lalio torUSidrm re^n- 

guIocuii|^A,CB^KCL diij|)Uc4ta erJt diametro. 

rum AB/KL. . 

^ !. 11. Suppoao^M rectiiklfp , ek reffis » /fii 

tMpH^iL i»^tifO octtfrremiiMSf tmm guidem efie dianu^ 

lls /n^* ^^*^ r.9if^r*mardismi^ iph^ • Bi iu ift^.ca^ 

dfm^ji^fM r$84H^lMfaf JsS /egnmfjs: frims re&x 



9M V % ^^' ^ i^e^ang^^Mmfif^JegfneMifS 0tltetim m 

m0f0f$^/Mamc$$tfMgatim^ 
Fio. tf. ^*^ eiiiio AB dia«ilt«i« ultH^ fjyperfectei 
cuju» KL.fit coajugaMifitque QiMfli MO um 
Cjc aoiHMiCi$eiu^ diaeietri » qu»i^ i^ 
occurreos ia pi|ii&o Ki tttfioqiiogd bypert»^ 
kmi ietmi iKtOr^ Dicot re^i^angul^ m ANjB efle 
•ire^as^lum.MNO i ut <ft AB qi»dratuiii 
•d JKLquA^rf tunw 

, Kmr. r«$):ii MO , veluc jord|liisita ipliiif 
ABv^liifaiiiam^^ r^^a cjl lo pun£ko H . Qpm^ 
nk: ;U^I i}uad]ratuiit-fliqiiale re£langul0 
M|tO< 1 & .yc^ptffrea fiit » ut re&mguliiiii 
A¥B ad itd4Ui^lrfiito M^O 9 ita Jdem ad* 
6kanguluttti ANfi ad^^N qMtotum.Scd.xft» 
£lai^bimi. ANBteil ad AtN^ qMda^^ » ut 
AA;9MdiciMmLaiiKLiq^iatfrafom • Igitnf im 
iafif/m|M»iiMtion». eij<^4^aiM.»^g«fiMi 
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AI^Rad reftflt>guhftin MNO. 

lU. SuppOMttMs textiOf u&ai fiks maM m* 

Shafgmlnwp fMbftgmtmn mMktt tfU ad reSaiB^ nl^ v^^ 
:^lim fmbfcj^memisatmiMsipTiiioMedMfUm "^^^^«t* 
€ata ruifmea ipfurnfm iH^metroinm. - ^as T!^ 

dbmotricai^ugatlb^fitqueetiani MOord}na«> ^^^'^* 

ta diametri AB , & EF ordiimta dtametri KL» 

i^M utfioqiie ad ciicvam termimtte • fibi mo» 

i «lo occ^rralit ia pundb 11 . Dtco $ re&angtik 

k |Ui« MUO efle ad reaanguiuin EHPyUt cft 

I KL quadratuifi. ad Aft quadratum. 

I . £x pan£lo E ducatur ad diametrum 

I AB ord inata EG • £ t quo tiiaiii«fMipter hy per- 

I boiisim , XL qiMfraeimi cl^ ad A8 qiladratam, 

tm ut MN qaadratum ad te^nsiilum 

ANB t quam ut £G qoadratum ad refiangu*- 

iu;m AGfi ; erit quoquct ut KL quadratum ad 

AB quadmom , tta difietentia quadratorua 

MN « £G ad differentiam te&at^ulorum 

ANB.AGB. 

Jam « pro)iter «Bquaks EG> NHtdilfereni» 
tia quadratorum MN v£G eft «quails reAan* 
gulo MUO * itemque^ quum reCUnguium 
ANB atquaie fit dtfFerentix quadratovum GAf 
CN 9 & reilanitoitnn AG8 «qoalcdifierentiii 
quiadratorum CAt CG; e^it diffi^tehtia re£taii« 
giyorum A NB » AGB aBqualis diHerentrs qua-» 
dratorum CG) CN , quft tantundem vaict « M . 
fe£bnguium £HP % Unde crit » lu KL qua* 
dratum ad AB qoadratum» Ila reAangtiium 
MHO ad reaanguium £HF • 

IV. Sup* 
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IV. IV. Supponemus quarto $ ex re&is , JSK 

r<M^ffMl^Hro#Vtfm)9Mi}r efie diametrum^ 

MMNum f9- aUm vero ordimuam akerius diametri • Et 

9mMtfi ii«. quuffi id coutingit» erit reflangulum fub feg<- 

v^J^p**^»,^^ mciitis iliius. ad reSangulum fubfegmehtis 

tm Miufim iftiiiS: » ut eft quadrattim prioris diametri- 9ii 

ViG^ 6 quadratum coojugats alterius diametri. 

*' ' Sit enim AB aliqua hyperbolap diame ter," 

' ^* cujus conjugata fit Kl.»& MO una ex t]\xs otb 

ilinatis»utrinque ad fiyperbolam terminata«SiC 

porro £F diameteralia ^qust conveniat ctia 

ordinata pridris MO in pun£lo H • Dico , foj 

AanguJum £HF efle ad refilangulum MHO» 

ut eft £F qnadratum ad KL quadrattim* 

Patet autem » duo hic contingere poflTe* 
Primo» ut ordinata MO, qus refertur ad dia^ 
metrum A6 » fuos terminos habeat in eadeoi 
byperbola • £t fecuado » ut terminetur ad hyi 
perbolas oppofitas . In utroque cafu ducatftur 
ex punais S» H i M rea« £6; HI » MR» ipfi 
AB liarallelflBt.» qu0b convenianc cumKL" in 
^ pun^is G, I » R: £t t ob triangula squianglila 
C£G» CHI» erit»ut CG quadratuifr ad CI qua^ 
dnrtum »lta'^ £G 'qiiadratum ad HI » feu MR 
quadratum.i - . . . : .: 

j>#JL»M. ^'* ^^™*»"^ i^^^u^ P^^'"© % trdlnafam 
tHk^JtiJhii' termiMos Jbait^re i» eadem i?yper6oia. Ec 
^'^;^i";';5 quonlam » propter .hyiterb^^^ EG quadra-* 
^ndtm ky^ tum eft. dd MR quadraiUm-, utfumma qa«« 

^m^^tmr . ^^t<^^^^ ^^^ GG ad futamam quAdratorum 

Fio.i6.^K » CR«i:erit;ex aBquali» lit CG quadra^ 

tum» aQ Ci quadratum » ii|i fumma quadia* 

$m\utk CK T» ;GG;ad fummam: quadratoram 

CK I CR . ,': 

Hinc 






' '' Hlac^yfubdttcendo termihos tiriQris .r«4T 
iiotits ex termiai^ {ecund» yerici)iio4iie;»ut 
GG. quadratum iid CI 'quadratum «.ita GK 
quadratum ad. differentjam iiiter ; funimm 
quadratorum GK $ CR t & CI quftdfatum • 
Quumque CG quadratuin fit ad Clquadrg^ 
tum » ut ctft CJBquadratum ad CU quadr^«- 
tum ; erit rurfus ex asquaH« ut CEqUAdrAtUQi 
ad CH quadratum » ha CK.quadratum 4ddif« 

I ierentiam inter fummam quftdratoritfn GK » 

I C&f & CI i^uadratum • 

I Atque hinc $ fubducendo aDtiPcedent.ef 

1 €x cQiirequentibus /erit ulteriius, 9 ut^ QE 
quadratum ad differentiam quadratorxim C£, 

I GU » Jta GK quadratum ad differentiam 
quadratorum CR 9.GI ^ S^d differentia qiiar 
draiorum G£ , CH < eft a:qualis re£i;angii* 
lo £HE;& differentia quadratorum CR , CU 
five MN ,»NH eft «qualis re^aogulo :MHO« 
Jtaque eritsUt C£ quadratujn ad reflaugu« 

lum EHF, ita CK qxiadratum ad re^apgulum 
MHO; & permutando, ut, C£ qua^r^tum 
ad CK quadratun^ > five etiam^ ut £F.quadra« 
tum ad KL quadr^tum» ita re£taogulum £HF 
ad r$£langulum MHO. . 

. VL Ponamu^ fecundo 9 crdinatam t^rmU o;^]^,^: 
nari ad byperbolas oppoptas . £t fimiliter $ qui> '»• ov^r» 
propter hyperbalam' EG qqadratum eft ad 'jt^^rHlT^ 
MKqufdratum %u% ce£lax)gulum KGL^d re- '/J'"/?'^*/ , 
flangulum KRL \ erit ex flsquaij» iit CG qua-: us^ppofitli 
dratum ad CI qUadratum » it4 .re£langjulum F10.17» 

KGL ad reffcanguium KRL^ 

. Hinct ex t^rmini> priprts.ratipnTS, fubdu- 

cendoterniiw» fegundqpi miq»oqM9» ut Cft 

qua- 
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Ijoadratum id Gi quadciitumf iia CK <)ittdra. 
tum addiiffereiitiam intct Gi qctaiiratuni » & 
re£)tariguiumKRii • Qumque CG quadimtUiD 
fit ad Cl quadratum, uc eft C£.quadr4tum ad 
CH quad^jitum ^ en t rurfus ex «quali » u a CJE 
quadratuni ad CH quodratum » ita QC qiia- 
dratuiu tid differentiam iater CI quadr^ttttmi 
AreAiingukuiiKRL. 

Atque binc 9 capiendo difierentia^ antece* 
dentlum % 9t confequeittium , erit ulttrnis, ul 
C£ quadratum ad differeosiam quadratoriia 
CE f CH f ita CX quadratum ad diffi^rentiain 
quadratorum CIl, CI, Sed differeutia qmd» 
torum Cfi 9 CH eli«quaUfir€£kan£ttio EHFs 
Sc differentia quadmorum CR » Cleft a:qtsa' 
ifs re^laoguio MHO • Itaqufe eii t, ut C£ <|ua« 
dratum ad redlangulum EHF» ita CK qasiilra» 
tum ad re&angulum MHO; St permutanday 
ut C£ quadratum ad CK qttadratum » five 
ctiam > ut £F quadratum ad KL quadratumi 
itaredaBgutum £HFadreS»mgulumMHO* 
r^l!iL«4 ^''* Supjponemusdeniquctrtfff^f //Mr,yPW 

t^diZtl'^'^ ^^f^oramiifu^ itttnrfs niqtta^mu^u ft40t c^ifj»- 
ibtMrnm gat^ • £c 1*11 jilo cafu re£b)dguUy coneenta fub 
^*^!^* legmebtlaipfarumserunt ,ut quadrata » qus 

^ fiuntex coiijugatisearumdiametrorum* 
Fic.iS. Sine enim AB » RS duae qu^vis drame* 

^9* tri t ioter fe nequaquam conjugat^ ; (ftqite 
MO uua e^ ordinatis diametri AB, & PQ uiia 
exordinattsdiametri RS.Conveniant autetti 
inter fe duas iftse ordinatce in punfto H. Dico» 
reflang^tum MHO efle ad reflangulum 
PHQ f ut eft qtaadritum , quod fitex 

juga. 
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jttgata diinieiri AB , sd qi»dnitnar#4ood fie 
ck cotijtt^tta <|Mifneiri KS • 

Ducdtur nainqtie per jmiAimHdiawi^ 
Mr term £F • £t quoaiain diameter HU £F fe^ 
cae MOtior4imtMi diametri AB>in'poo£ko H t 
€Ht f eit oftenfti t utre(iasgultim^£HF «d ro» 
lianguitiQi MHO > ita £F ({tiailmtiiiiii adtqttib' 

dratum conjugata^dianMtri AB«<^[nuikii{^ 
I deiti £F ieeat pariter PQ » ordinatam diametri 
^ RS , in fuin^o H i er tt ij^oqoet lit »ftajigi|p 
1 hm EHP ad fe^nguium PHQ » ita £F qua» 
i dr»tiim ad quadratum coojugati» diatneati 
( RS • Quare ordinando erit i ut reSangulum 
j MHO ad fe^ugulum PHQ ^ ita quadratum 
I t% eonjugata diametr i AB ad «{uadfratum tx 
I conjugata dtametri RS. 

I VIIL Et quidenv qniverrale theorema, viii. 
I qiiod liac in rc tocnm liabet f fiujurmodi eft» 1^///^'^ 
<|ttod fi 40m ^f$rM§i0ffofitM bina dMcath f^^*"^^ 
tmr ^i&it Hma , f«^ ftjk matM fscent i rr- h^ iNm#I 
tkn^ulm qaafinm en fcgmentit ffif(§ram>fint9 **^ ^*'- 
M$ ^nadr^tn ttt ht^ngatis tnram diamctro^ 
rm 9 ad qnat r^tfa itla wlnt ardinata nfu 
mntnr f £t omnia;iliatheoremata»raperiu9 
oftenfa, funt unt«m caftu fpeeiaiee i(liu9 • 

Nam primo I fi duSix teSU^ liw» tranf» 
eaot per ceotrum » iS^ fuit hyperbolarum dia- 
metriscrunt ipfiemet conju^ata? earum diame-» 
trorumiad quas t^dem vefut ordinatoi reftr» 
rUQtur • XJtidc , vf ejus theorematis geQeralia» 
ottmjoo neceflTe efty ut reflangula fub feg« 
mentia fpfarum iini; ut quadrata earundem • 

Seoundo» fi tiM CK ii$ reflis fit diameter» 
& altera ejus ordinata : quemadmodum prior 

eft 
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:ill€(Ni|ti0ilitiiliu8 dimictrif ad qutm ip& ve; 
lut ordinaca refertur ; lic conju^ata ejus dks 
4netf 1% cpwJebuodani^agmfcit tamquam ruam 
x^rdiiiatam > eft conjugata d^ametri . prioria ; 
<^aareiperthQ0reniageueraie9re£languium fub 
iegmentis ^dttmetri ad re^^ugulum fub feg^ 
«lends^ ordinatflB ^it $ ut quadratum diametri 
4d cmdmtiinJfuaccoojugat»* 
i Tertibifi re3ie»fefe invicem fecante«»(iiit 
^dinilaBf duarum hyperboJaE^ diameiroruii^ 
coq|u^tarijmi non aiiaB erunt conjugatflp dia« 
metrorum f ad quas ne^se ilioB veiut ordiV 
fiats referttfiiur 9 quam ecdem diametri • iih 
verfo ordine fumptap. UQde« per tiieorema ge* 
nerate»re6Uagula 9 contenu fub legmentis ea- 
rum ordinatarum i erunt in ratiooe reciproca 
' doplicata fuarum diametrorum* 
^ , Denique^ fi uiia ex iis refkiSrfit diametef t 

** St altera fit ordtnata aiterius diametri ; ei:it 

. /jpfapriorreflaconjugatailliQS diametri 9 ad 
quam eadem veiut ordiiiata refertur. Undeyob 
theorema generaie,re£laugulum fub fegmentia. 
priorts diametri erit ad rej^angulum fub (eg-^ 
meniis ordinatAB alterius diametri « ut.cft jqiu» 
dratum diametri prioris ad quadratum conjd^i 
gatas alterius dtametri. 

j^o^i^m '^* ^^^^^ autem poteft 9 ut maex fecaui^ 
the$nma fi% tibut tattgtnt evadat : nimirumt quum pun^a 
Vtumfi »»« ^u^ feflionis coeunt in unum.Inifto caAi 
txfeeaf2tihus rcflanguium fub ejus (e^eqtis vert^tur. in 
ungenttm. quadfatum ipfiustangentis * Utide.iBterquai» 
dratum iftud^ & reflangulum, fub atterius fe* 
cantis portionibus contentumi eadem.adhuc 
ratio obtinebit» ».. y:^ 

< Qulft 
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Quln etlam verti poteft i» taitgetttem 

ttlraque fecanx . Et quum id coatingtt , ambo 

qiiidem rc^^aqguUtfub fecantium portionibus 

coateQta.abibuqc \a quadrata ipfarum t^ngen- 

tium . Ex quQ fit • ut inter qqadrata , qu» 

ex ^angentibus fiunt 1 eadem pariter ratio de- 
beae locum habere , 

^C iftud quidemjampraBcedenti caplte 
rpecjatim a nobis oftenfum fuit . Vidimus p. 
enim,quod fi fuerint tangentes du« AX, EX» *'®'''' 
iibl mutiio occurrentes in X j quadrau ipfa- 
rum egndem habeant rationem inter fe » quam 
quadrata , quaB fiunt ex conjugatis diametro- 
rum AB, EF. 

Ad iliqd vero quod attinet , nec etiam 
difficile erit, veritatem ejus fpeciatim oftende- 
re.Sed diftingueudi funt tamen duo cafus , 
Prlmus eft , quUm fecans eft parallela diamc- 
tro , quas pertinet ad punftum conta6lus . Al» 
ter eft,quum eadem fecans ei diametro nequa- 
quam eft paraJiela. 

X, PonatTius Itaque primp 1 fscamem 3^. 
p^allelam efie dtametro , qua pertiaet ad putt- fnmui m'- 
{tum coataBut t adeo nempe, ut exiftente EH fc«'""5i 
tangeQte , fecans slt refta HO , parallela dla- ?-"^Wf 
meiroEF .Jamqucinhoceafudiameter , ad ™';^ 
qu«mre6^ MO velut ordinata refertur , erit "*'"'"*"'" 
illa eadem. qua? eft conjugata ipsius EF. F1G.20. 

Sit igitur AB conjugata diametri EF t. 
Quumque viciffim. EP fit conjugata ipfius 
AB i jam illud oftendendum nobis erit, ut EH 
quadratum fit ad reftangulum MHO.velutieft 
AB quadratum ad EF quadratum. Iftud autem 
nullo negofio ofteademus fequent^ tatione. 

. Zom.lL D ' £x 
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Er punAo M ducttor ad dttmetrum £F 
ordinau MR.£t quoniam du« CR^MN Incer 
fe font flBquaics ; erit etiam CR quadratum «• 
qnale quaidrato^quod fit %x NM«Sed CR qiia« 
dratumeft lequalereftanguio £RF vna cum 
C£ quadrato • (c NM quodracum eft asquale 
re£languIo MHO una cum NH , five eodem 
C£ quadrato , Qcniret dempco communi qua* 
drato ex C£ » remanebit redangulum BRF 
9quale re£^angulo MHO. 

Quia aucem aBqiial»a fuot quoque qua« 
dratt f qus fiunt ex ipfis MR $ £H ; ertt » uc 
MR qciadratum ad re&angulum £RF, ica £H 
quadracum ad reflangulum MHO « Sed MR 
quadratum eft ad re^ngulum^RFv ucAB 
quadracumad £F quadratum • Ct tgicur ex «• 
quaH in eadem tatione » quam habec AB qua« 
dracum ad £F quadratum 9 erit quoque £H 
quadraium ad re£ianguium MHO. 

XI* Ponamus fecunio , fecamm baud 

jUff /mfms, quidem paralklam efie diametra , faa ptftineM 

JJI*'^^"]^ ^ ^/MiSi^w C90ta£fus :'adeo nempe » ut exi- 

VJitra m7. ftence £H cangence» fecat» fic reAa HS » qu» 

Jw/ i^r «wurric diftmetro EF . Jamque , fi KL fit dia- 

fUT^mm meter » ad quam re£U TS telut ordinata re- 

F Q^2 *^'^"^ •^ oftcndendoro erie , EH quadracum eC 

^ * ''fe ad, reflanguUim THS , ut eft qiiadratutn 

conjugatc diametri £F ad quadratum conju^ 

gaCxK diametiri KL # 

Ducatur ex puiiAo H fecMS alia HO ^ 
qu£ ipfi £F fit paraileia ; ficque AB diameter» 
qux ipram MO vefut fmm ordinatam agno» 
&tc. Itaqueiqiuum fecans HO parBtieia fit dUt^ 
metro £F , quas pectiiiet ad pun£lum conta- 

ilus 
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ftus E ; erit EH quadratufn ad refbngulutn 
MHQ 9 ut eft quadraturti conjugatqs diametri 
£F ad quadratum cofljagacse diametri AB. 

Quoniam autem HO i HS Rint fecante^ 
dua» p quse velut ordinatae referuntur ad dia« 
nietros ABt KL; eriti ex fuperius oflenfis» re« 
ilangulum MHOadreflangulum THS , ut 
eft quadratum conjugatse diametrt AB ad qua* 
dratum conjug^tas diametri KL • Quare ordi« 
nando erit $ ut £H quadratum ad reflan** 
gulum THS t ita quadratum ex conjugt* 
ta diameeri £F ad quadrgtum eji conjugata 
diametriKL. 

Xn. S^tQntm 9 qutm pcMt ^fi diumcter ^n. 
bypirbolat veritas ejua » dc quo agitur % o(|en« tio^f^ecuits] 
di poteft hoc pa6to. Manentibus omnifous, ut »'»«'»'^« />- 
fupra» tranfeat fecahs HO per ccntrum hyper- mVtn. 
bols • Oicoy £H quadratum eflfe ad refladgu* Vio.tZn 
lum MHO » ut eft quadratum ^% conjugata 
diametri £F ad quadratum diametri MO « Id 
vero oftendemus in hunc modum. 

Sit GI conjugata ipfius £F » ducaturque 
tx pun6lo M ad eandem £F ordinataMR. 
£t quoniam CH quafdratum eft ad CM qua*- » 

dratuni , ut C£ quadratum ad CRquadra- 
tum; fubducendo antecedetiteS ex conlcquen* 
tibus 9 erit ut CH quadratum ad reflangu* 
lum MHO 9 ' ta C£ quadratum ad reflan- 
gulum £RF w Sed » ob hyperbolam , CE quai^ 
dratum eft ad re£^angulum £RF » ut eft CG 
quadiatum ad MR quadratum . Itaque crit ex 
iequali»ut CG quadratum ad MR quadra» 
tum » ita CH quadratum ad re£langulum 
MHO • 

D z^ Quo«» 
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Quonitm vero MR quadratum eft ad 

£H quadratuin » ut GM quadratum td CH 

quadratum ; erit cx aquo perturbando , ul 

CG quadratum ad EM quadratum » ita CM 

quadratum ad re£);angulum MHO ; & permu^ 

tando , ut GG quadratum ad CM quadratum, 

Ita EH quadratuin ad rtftangulum MHO. 

Sed CC quadratum eft ad GM quadratum» ut 

GI qmdratum ad MO quadratum. Jtaque eri't 

ex squaii « ut £H qu^dratum ad reAangulum 

MHO I ita GI quadratum ad MO quadratum« 

xm. ;^ni. Atque Jitnc mpdo nullo negotio o- 

J^aihHe, ftendi potcft, quodfidua byptrboU tangentcs 

rr A^ A*' mntttQ accurrant , eajSnt inter fe i wluti 

h^pnuir conjugata diamctrorum , qu^ pcvtinent ad 

rt^ffl;- F^^^ conta&us . 

dHMf . 5int enim AH , EH du« hyperbol» tan. 

F}P*93« gentes , quas fil^i invicem occurrant in pun6ko 
H.Ducantur ex punflis contaflus A>& £ dia« 
metri AB , £F . Dico eflfe, ut AH ad £H » ita 
conjugata diametri AB ad conjd^atam diame'^ 
tri EF f 

Ducatur namque diametei: alia MO9 qu» 
trapfeat per punflum H • ft quoniam AH eft 
tangeni; 1 & HO eft fecant; * tranfiens per cen« 
trum» erit, ut AH quadratum ad re£langulum 
MHO f ita quadratum exconjugata diametri 
A& ad quadratum ipfiqs MO. 

Simjliter»quia £H eft tangens» & HQ cH; 
fecans » tranfiens per cei)trum; erit» ut reflan* 
gulum MHO ad £H qu^dratumilta MO qua« 
dratum ad quadratum t quod fit ex conjug^ta 
diametri EF» 

Jjixip fx «i^uo or^ipap^p ef it yUt AH 
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qaadrttum ad £H quadratum $ ita quadratum 
ex conjugata diametH AB «d quadratum ex 
conjugata diametri £^ : & propterea tangen- 
tes dux AH , £H erunt» ut cot)yugatai diame-» 
lrorumAB^£F. 

Xiy« Csteruiiii e^ ik # qu« haClenus xtr. 
oftenfa funt , prono alveo fluunt requentia ii,t!!tm!^ 
duotheoreihatak' , s^- tn uatnut 

Primum theoreiQa eil % quod fi iuabut ^i^^^ 
iype¥i^U tangjtuttbui puraiitl^a fuerht dua 
fgcsnttSf & ct^uwmaui inter fc^tum tangentesf 
€Um ftcantes ^ reffangula %fub fecantium feg^ . 
mentit cententa ifint fraporeianalia qaadratis^ 
qua ex tangentibusfiunt. 

Nam diametri » ad quas dua^ feGantes ve^ 
Ittt ordinataB referuntur» funt ill« eflBdem^ quas 
pertinent ad puo^ contaftus • Quare in ea« 
dcm illa ratione # quam habent anter fe qua« 
drata tangentium 9 erunt quoqUe reAangula» 
qu» fub fecantium fegmentis continentur. 

AlterUm thcorema ell» quod /F duabusfe^ 
€antibus iyperboU paraliela fuerin^ bina ali^ 
fecaittts % & cenveniant inter fe ^ tam illa 1 
quam ifi^ \ re&angula fub fegmentis illaruni 
fint ptopmionaliA r0angulis ^ qtta fuh feg^ 
mentis iftarum cominenitr ^ 

Nam diametri > ad quas duje pofterio» 
ttt fecantes velut ordinatns referuntur 9 funt 
illse efedem , qu» agnofcuilt velut fuasordi- 
nataS fecantes priores. Quare in eadem iiia ra« 
tione , quam habent inter fe reflangula fub 
fegmentis prirtiarum fecantium 1 crunt quoque 
reClanguIa fub fegmentis aiiarum. 

^ . < p % cXp. 
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froprieiates , qud . hyperholOi 
~ *ify^p^tif competunt ^ in 

medium afferuntur , , 

ji^ljtnt ^ 1» T]) Ertinet od hti«c Jocum doRri^i 

^'^^^''fuojfiiftt reStit • gga bypiriohm ctmthtgunt^ im 

JLr^T.ip. ^*^'' ^tttremit %pw iMJimte a eetttra difian^ 

^inimnt. tibus • Prifiio igitur oftoudemus » qua rationo 

definiantur refi:» iftoB % qud&hyperboJc afym* 

ptoti dieuntur • Tum proprletAtes • qufli ris 

competunt « more noftroprorequemur* 

Fio«24* Hunc in iinem reftsrat AB axem hyper« 

bol« • fitque KL cjus conjugatus . Dcfcrlba^ 

tur circa duos iftos axes AB » KL parallcIOM 

grammum EFGH . £t diagonaies htijus parai« 

lelogramnii £G % FH » tranfeuntes per cen^ 

trum C» hyperboJiB afymptotos uobis exhlbe^ 

bunt % 

SortitsB funt autem dlagonaJes iftc tale 
nomen t quia produ&as in infinitum t etfi con« 
tinuo ad hyperboiam accedaot » numquam 
tamen cum ea conveniunt • Nec dtificiie id 
erit oftendere • Nam s du^a ex punAo qub- 
vis hyperbol^MadaxemAB ordinata MN; 
erit f ut MN quadratum ad refiangulum 
ANB f ita CK I five A£ quadratum ad CA 
quadratum. ^ . 

Jam vero ^ fi eadem ordiiiata MN conve^^ 
/ ^ • •: -^^ niat 
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nUi cum EG in O , AE qiMdrafom ttit ad 
GA quidratumf ut eft NO quadraC&un ad CN 
<iuadratum^> Qu> te erit ex cquali» ut MN : 
quadcatom ad re£taagi|lum ANfi,tia KO 
i]uadr«tum ad CN quadratum ; & propterea t 
quemadmodum refUugulum ANBminused 
CN quadratOftta quoque MN qqadratum 
mious erlt quadrato ^ quodfit ejt NO ; «deo«> 
que pun&um O erit ultra puodum hL 
< IL Quod autem afymfmi tMiinm ad n. 
JbyferMttm Mcced^nt , demonftratttr Itoe ^ f^ti^{. 



^ » Extendator eadem ordtnata MN t ufquo «•• «^ h* 
donec <;onveniat cum afymptoto altera Ffiin IZ^l^t. 
pun£lo R • £t quemadmodum £H Ib&a eft Fio«2^ 
blfariam in A » ita quoque OR JbifefU erit ia 
N : proindeqQedifferentiaquttdcatorUmMNi 
KO erlt aqualis re&angulo OMR« 

£t quoniam in eadem ratione » quam ha^' 
bet A£ quadratum ad CA quAdratum t e(l» 
tam MN quadratum ad re^anguium AKft, 
qumi NO quadrattim ad CN qaadratinhs erit 
quo^ue » ut AB quafdratum ad CA qUadra« 
tum r ita re£languium OMR 4id idem CA 
^uadratum . Unde reAangulum OMR mKfjA- 
irerit qufdratOy quod fit ex ^£. 

Hinc^ quocumque in loco capiitur OrdN 
bata MN , fi *a prodiNratar ufqae donte fecee 
iiffmptoto» ju pun£lrs O^ & R , erit reftatt. 
flulum OMR ejufdem ubique magmtadjAlf. 
%ide per reeelTum ipfiua ordinat» a vertioe 
Ji I quemadmodum Augetur lntus unum MR, 
tta necelTe eft , ut miliuatur iatus «iterum 
MO : & propterea afymptoti ad hypeibolMU 
taMiiiteM aesMtaM « > 

D 4 III. Neo 
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in. UL Non igitur in dubtuitl Verti potefl^^ 
fi£uh^T quod diftamh inter afymptotum » & byp^rbom 
ahmpto' fam rainorfimp€r% ac mi$tar evadat. Sed often^ 
^Tmsm r df quoque (Mteft » qvod eddemdiftafttia tou/^ 
Mit un- ^^^ minuatur i lar^ taHdem eniidat ineMgnaiim 

tiv^ii/ji. in, five mtnor guacumgue data reaa Itnea. 
hQ.Z4* Caputut enim fuper £H portio £1 , qttd^ 
(\t intnoi: i-efla lioea data . Tum extendatuc 
eadem verfijs S « iu ut £1 fit ad AE > ut eft 
A£ ad IS . Ducatur porro per punftum S re- 
£ka SR 9 ipii C£ parallela » qu^ eonveniftt 
cum CH in punQo R • Ac denique complea% 
curparallelograramum SO. 

Otiia Igitur £l eft ad A£ i Ut A£ ad ISi 
erit realangulum £IS tequale quadrato % quod 
iit ex A£ • Sed eidem A£ quadrato eft etiam 
asquale re£l«ngulum OMR.Quare duo r^* 
ftanguia EISi OMR ^ualia erunt inter fe • 

, Uiterius % queitiadmodum OR feAa eft 
bjfartam in N > ita £S bifecetur in T . £t ^ ob 
cequales £S * OR » erunt etiam «quales du» 
T£, NO; Unde erit i ut T£ quadratum ad re>- 
flangulum £ISi ita NO quadratum ad re^ar^ 
guluni OMR} & converteado, ut. T£ quadra* 
tum ad TI quiidratum > ita NQ quadratuaa 
^d MN quadratum * 

Hinc , quum fit , ut T£ ad tl i Xtti NO 
ad MNser/t rurftis converteudp^ut T£ ad £1» 
ita NO ad MO . Sed dutt T£ , NO fMnt «^ 
|[UaJes inter fe. Quaire etiam £1 ipfi^O aew 
quaiis erit : & propterca i quemadmoaum. SI 
eft minpr re^a iinea data % ita quoque. eadeoK 
. data rella linea minor erit ipla MO • \ 

^ififii. IV. bftendemus mod9 pro|)rietateCi tfiui 



E t E AI E N T A;. fy 

tiyp^rbois afymptotis competunt « Et prima rM» id^- 
quidem proprietas h«c eft , quodfi per ali^ ^^^^, 
qu^ byper6otte punBum reffa dscattftp uni ex 'J*"j{J*"* 
sxiius paratlela » qua eum utraque afymptoto p7g«24« 
con^eniat ; reBatigutum fub ejus fegmentis fit 
aquale quairato $ quodfit ex iimidio axis pra^ . 

d$m. 

Sint enim AB » KL duoaxes hyperboI«^ 
lintque etiam £G i FH bini» ejus dfymptotK 
Jamque^fi peraiiquod hyperbolce punflum M 
ducatur reflaOR, paralleia axxKLy qiisD cum 
utraque aiymptoto conveniat in punflis 0% 
& R ; erit % ex fupcrius bftenfis » re£laDgulum 
OMR squaie quadrato ex A£; & confequen* 
ter asquale etiam quadrato , quod fit ex CK. 

Ducatur porro per idem punfium M reaii 
^a PQ> parallda axi ABi qu® coimniat cum 
titraque afymptoto in pun^is P» & Q. Often- 
«lendum ell , re£bnf ulum PMQ efle etiam aB« 
quaie i]uadrato» quod fit ex CA« ki vero nul« 
lo negotio oftemlemus fequenti Muonci 

. Re6tangulum OMR ad re^nguium 
PMQ eft in rationc compofita ex MO ad 
M? y & ex MR ad MQ^Sed MO eft ad MP^ 
^ AE, five CK ad C A.Et MR eft ad MQ, ut 
AH , five Ck gd CA • Qujtrc ratlo reAanguIi 
i.OMR ad reflangulum PMQ^uplicata erit ^ 

,*€|as 9 qUatn habet GK ad CA« 

Hinc erit » ut GK quadratum adC^ 
quadratum, ita te6laogulum OMR ad re£lan* . 
gulum PMQ^ Sed reftangulum OMR often* 
fum eft isquale quadrato , quod fitcx CK» 
Quare etiam reaangtlluniPMQ erita^qualt 
quadrato» qjuod fit tKCA. 

V. At* 
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V. . . V« Atque hinc modo plMraMiis dcrim 

^^/^\ vamur^ Nioiiruin primo t quod fi uoi «x axi* 

e» ^n^m buSf vetutt KL , ducantur du» parallela» OR» 

F^o '^T PQ, cooveaieoces cuoi arymptotis » & hyper* 

^ ' ^^ boia I re£languium fub fegmentis unius 

OMR «quale fit rc£languIo fub regmentis 

alterius PSQ s quum utrumque fit «quale 

quadraeo, quod fit ex GK. 

Secuiulo , qupd fi per eadem fayperboljr 
FxG«2<. PU>^^ M» & S ducantur duas qustis ali» pa* 
lailels TV^XZiad utramque afymptotum pa« 
riter termtnatse t re£languium TM V fit etiaai 
mpjale refbogulo XSZ • Nam reflangulm 
OMR ad re£languium TMV rationem habet 
compofitam ex MO ad MT , & ex MR ad 
AiV;five etiam ex SP ad SXA ex Sqad ^Zi 
quum iequiaoguia fint f tmi txiangola OMTf 
PSX , quam trianguia RMV f QSZ • Sed 
duls iftje rationes compoount pariter ratio^ 
nem , quam habet reflanguium PSQ ad ce» 
£tanguium XSZ. Quare erit ex oqualii ut re» 
^anguium OMR ad reftangulum TM V % ita 
reflanguiom PSQ ad re£languium T^Tii & 
proptereafficuti refhnguJum OMR eft ». 
quafe re^Ungulo PSQ , itaquoque re£lahgi»» 
lum TMV «qoaie erlt rtfaJioguio XSZ. 
V 26 ^ Tertio » quod etfi re£bB MV , SZ noA 
^^* ' fint in direflum cumreC^isMT^SXi mod0 
tamen paraUel» fint inter fe^ tam iile , quam 
jtias, fcmper rd6languium TMV fit jsquaie te^ 
^n^iio XSZ • Quum eitim adhuc «quian* 
gula fim f tam trianguiaOMTrPSXf qmm 
triangtiia RM V t QSZ i ftmper quidem erltf 
ut re6langulum cX)MR «d (t^UnguimM 

TMV, 
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TUiV i iu reflanguium PSQad reflanguluni 
XSZ. IJade, fiouti re^biDgulum OMR often* 
fum eft fl^quaie re&angulo PSQ » ita quoque 
I ve&angulum TMV leqoale crit re&angulo 
XSZ •>.'«' 

£t quarco demum * quod « fi te&m MT ^ Fio.atft 
SX vad unam afymptotum du£las , fint paraU 
leitt alteri af}rmptoto , reftanguium CTM fit 
i lequale re£bngulo CXS. Nam f completis pa* 
I ralielogrammls CM , CS , erit reftangufum 
I TM V a^quale reflangulo XSZ . Sed , ol> »« 
4 qttaies M V , CT , re£langttlum TM V eft at* 
\i qwilc re£languio CTM. Pari terque^ob aequa«i 
i lcs SZ> CX, re£langulum XSZ eft arquale re- 
} ^ngulo CXS • Quare erit etram re£langu« 
; lum CTM aequale reflangulo CXS. 
( - VI. Afymptotis hypetboiaB eompetit Zl^f, 
\ etiatn fiiBc alia proprietas , quod fWMna cm* pf^ff^ «* 
i jufvis n&is^ bff9Tboh , & ajymfmis imera^ ilThp^. 
ptajinterfefintaqtiales^ w*i#»#». 

- ' Maneant enim on^niat ut fiipraf & doca* pio.s»^ 
tue. utcumque re£U OR » qu« tum curvam, 
cum afymptotos fecet • Dlco pertiones duas 
MO f SR » liyperbola $ & afymptotis interce* 
ptas, asquales efle ioter fe. 

Jam enimicx oftenfis.reAangulum OMR 
eft apquaie reaanguio OSR. Sed,(eaa OR bi^ 
fartam in pun€lo N«*quaiia funt quoque qua<<* ' ■ 'l 
drata,qu« fiunt ex ipfis NO| NR. Ouare erit, 
ut NO quadratum ad reaaogulum UMR t Ita 
KR quadratum ad re^anguium OSR;& con^ 
vertendo erk etiam t ut NO quadratum ad 
MN quadratum f iu NR quadvatum adSN 
quadratum* 
Y Hinc» 



4o $£CnOMUM COMICAitUM 

Htne» quum fic» ut NO ad MN » itii NK 
«d SN ; erit rurfus convertendo , ut NO «t 
MO, iu NR adSR • Sed du» NO, NR intet 
ie funt «quaies ^ quum ex conftru£lione tott 
OR bire£U fit in pun£lo N • Quare etiafl| 
squalei erunt du« MO » SR » 

' Vii- VII. £x hacautemproprieeatepronoidi; 

fri\'h!l!l' veo fluit , quod fi rrC?«» 0</ ^fymptotkm iermh 



nJm^difi' wra I hifariamfcSafit in punffo , in quo k^ 
»1?/ #«!.. fcriola occMrrit % ea fit taffgt:»$ iffists Jbffn^ 

ifHth nUtf Lg^l^ 

t«r f^i^ Re£la^ten!ttPQ,teritiiinaUadutranii 

P^ ^ quearymptotum^fecetur bifatiam jnpun& 

.a7« rp^ in quo occurril hyperbolx. Dico, eaiidefli 

re£lam PQ contingere hyperbolam ia folq 

punflo T • 

Si enim fieri poteft^ eadem re£la PQ^2 

currat etiam hyperbolie in pun£lo V^ itaque» 

per oftenfom proprictatem^ du9 PT i QV t- 

quales erunt inter fe • Sed ex hypothefi Pt 

eft dsqttalis ipfi QT • Quare du« *Q V» QT io^ 

ter fe erunt «quales. Quod fieri non poteft» 

VnY. VIII. fijttfdem proprietatis ope » licebit 

jQmcdl^ etiam , coit^erfum bkjus oftindere • Niftiirum» 

twwNr*' quod fi refta PQ , hyperbolaib contingensjfl 

ctFi/rd«wi T, ad utramque afymptotum terminetur j por- 

'f^«« f ''tloncs Bjus PT » QT iiuer fe fint aquaies. 

iFiG. j^k Oucatur enim reAa alia OR $ ijpfi PQ 

parallela /qufe fecanis hyperbolank in pun3is 

M , & S f cum utraque afymptoto fiiiiilitet 

conveniat • Jamque» fi per pun£lum conta6luS 

T diameter ducatur ,erjt ejus ordinata re& 

MS ; adeoque eadem MS a diametro iila bifik» 

fiam fecabitur in N* 

Quuiq^ 
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Qupm igicur ^Bquales fint inter fe » taih 
duas MO 9 SR 9 quam du» MN, SN; erit tota 
KO toti NR pariter «qualis 4 Sed NO eft ad' 
NR,ut PT ad QT. Quare du»PT,QT 
etiam ssquales erunt \ & propterea tangens 
PQ bifariam fe^a erit in pun£to conta6lus T. 
I lX# Atque hinc modo , determnatis byn ^J^i^ 
( ^ethola afympiotit 9 nullo negotic ducetnr tan^^ ^ctermin»' 
gens aa ahguod ejus funBum • Maneant entm u Mfsmtt- 
) omoiaf ut fupra . Et oporteat » tangentem du- V/'^";|''^^ 
cere ad pun6ium hyperboIsB T • Ji fna nm 

Ducatur t^ punfto T refta TX, paralle- J?"'" • 
j la afymptoto CH 9 qu» conveniat cum afym^ IQ»*7» 
il ptoto altera C£ in pun6lo X. Capiatur poflea 
I fuper eadem afymptoto CE portio PX sequa* 
lis ipfi CX. £t refla PQ^» du^a per punfluui 
I T^erit tangensquflsQta. 
I Quum enim ex conftrufliode parallelse 

fint reft» TX, CQ ; erit 9 ut PX ad CX , it^ 
PT adQT.Sed PX pofita eft aBqualis ipC 
GX • Quare etiam PT ipG QT osqualis erit: 
& propterea per ea^ quas mox oftenfa funti re^ 
€tsL PT tangens erit hyperbol»* 

X* E^c oftenfa tangentis proprietate il« o^J j^ 
lud etiam confequitur 9 quodfidua byperbola hyptfh»u 
taffgentesf ad utramque afymptotum terminen- 17*'^'!^. 
tur$ea in eadem ratione feBa fint in pun^o^ 9^^ *^j«- 
, sn quofibt mutuQ occurrunt. minutsj,. 

Manentibus namque omnibus 9 ut fupra. '*"*"' '" 
unt rQ^EH dute hyperboloB tangentes 9 ad <!«»#. 
I utramque afymptotum terminat® % Conve* Fig.2S« 
niant autem tangentes iftas inter fc in pun£lo 
y . Dico, fore, ut P V ad QV, ita HV ad EVi 
Dupantur emm ex pun^is conta^us T9 

&A 
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9t A rea» TX , AZ arymptoto CH pnalle. 
tef q\xx conveoianc cum afymptoto altera CE 
in punflis X t & Z • £t quooiam $ ex fuperlus 
often(tsire6bingulum CXT eH «quale re^lan- 
gulo CZA^crit utCX ad CZ,ita AZ ad TX. 
Quia autemi ob ungentes PQ i £H bife- 
£Us in punfiis conta£lus T, & A t reflas CPi 
C£ func dupls iprarumCXf CZ; erit,ut CX 
ad CZ , ita CP ad C£ • £t fimiliterf quia « ob 
eafdem tangentes, reAc CH, CQAint dupU» 
Ipfarum AZ t TX ; eric » ut AZ ad TX , itt 
CH ad<IQ • l/nde erit ex cqualt f ut CP id 

CE, ita CH ad CQ* 

Hinc triangula duo PCQ i £CH »c}ualii 

eruttt inter fe : prolodcque f ablato communi 

trapetio CEVQ^t erit quoque triangulum 

P£ V asquale triangulo QHV • Quumque duo 

Ifta triangula habeant uinim angulum uni aa* 

gulo equalem i habebunt quoque iatera cir« 

cum «quales tftos anguloi reciproce propoN 

tionalia : & propterea erit f ut P V ad QV» itM 

HVadEV. 

XL XL Exinde vero confequitur ulteriusi 

^hZ\^ ^angentm byperboU f ad tttramqut afympto* 

mtrsmf^ fum terminatam^ aq^alem epe conjngata itliMi 

t^h^tT[ diametri^ qua tranfit per pup^um conta&ut . 

'LtZT J*"^ ^"*'" oftenfum eft f PV eife ad QV, 

wTiXT, ut eft H V ad E V . Quare , addendo antece. 

ri/!S!f/"" dences confequentibus,critf ut P V ad PQ, ita 

ptttinihth. HV ad EH) &f capiendo confequentium dimi« 

Fio.28.dia,ey;t quoque,ut PV ad PTfitaHV ad HA. 

Quoniam autem f dividendo f TV e(i ad 
PT f ut A V ad HV ; capiendo rurfus confe- 
iquentium dupla « erit » ut TV ad PQ f ita AV 
, ^ ad 



E L E M E N T A« 4^ 

jrd £H ; & permutando erit emm $ pt TV «d 
AV,itaPqadEH. 

Jam per ea » qiise fuperius dftenla 5(nt» 
TV eft ad AV ,ut eft conjugtta ditmetriY 
quas tranfit per pun£lum T » ad conjugatam 
diametri t quas tranfit per punflum A # Quare 
€x aequali in hac eadem rationeetit pariter 
tangens PQ ad tangentem EH • 

Atque hoc quidem generaliter veruni 
eft , ubicumque capiantur punfla contaflui 
T, & A • Quare verum etiam erit» quum pun« 
> Ai|m A eft vertex.axls hyperboIs.Sed in ifto 
cafu tangens £H asqualis eft axi conjugato • 
I £t igltUr etiam cangens altera PQj&qualis erit 
conjugatc diametri , quas tranfit per punAum 
contafkusT. 

XII. £x quibus modopronoaiveo fiuitt ^J^J ^^ 
0fymp$etin ^e diag9nales, noa tnado eju$ para/^ fympMijint 
Jitogrommh (fuod defcriiitur circa axes conju^ il^fi^Zm^f»^ 
gatos byperiola , verum etiam cujuslibet alte^ rMiotrMm* 
rius paralkiogrammi , circa duas quafcumque ThlTllnju- 
Siametros conjusatas defcripti, ^*^*' *''*• 

Quod quum ita ut » liquet etiani alym^ icrHumuf. 
ptotoshyperboliedetermtnari poffe adhibitls» 
iK>n folum axibua » verum etlam duabus qui* 
bufvisalifS diametris conjug^tis $ quum dia» 
gonales paralfeldgrammi » defcripti circa dia» 
metros » fint etiam diagonales paralleiogram- 
mi » qnod defcribitur circa kxt^* 

Unde fequitur quoque , quod fi per abV. 

quod byperbote punt^lum rdfla ducatur »ali<i 

cui dtametro paralleia » qux cum utraque 

. ^rymptoto conveniat ; reSangulum » quod 

, fub ejus fegmentis contiitetur , fit dsqua^ 

qua- 
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i(|utdr«to f quod fit ex dimtdio diametr 1 pra^ 

diSkx • 
xin. XIII* IHud quoque nolim hic filentio 
/rijdSfJ praBterire , quod aagulus ^fub afympmis conh 
fmnm byffA ffebfnfus^fit TeElus, oAtufuSf velacutusfprout 
A IST: axis ipfius byperlfoU eft aqualis , minor , vtl 
fm mmimh, fMJor fuo conjugato. 
/C.#r' Sint eniin AB, KL duo axes hyperbote» 

Fic 2iU fi"^**^ *^**"* ^^ » ^^ ^^^^^ ejusafymptoti. 
r W.Z4. jjj^^ ^ tngulum ECH , contentum fub afynh 

ptotis 9 eflc reflum , obtufum i vet acutum, 
prout axis AB eft squalijjf $ miqor t vel majoc 
conjugato fuo KL* 

Ponamus primo » axes AB , KL srquales 
efle Inter fe • £t quoniam re6la £H 9 quae hy- 
perbolam contingit in At eft «qualjs lp(i KLi 
erunt AB» £H pariter lequales; & conflbquen- 
ter, tam A£ > quam AH ipfi CA acqualis eiit, 
Unde anguius £CH sequaiis erit duobus ao- 
gulis C£H, CH£; atque adeo re£lus erit. 

Ponamus fecundo^axem AB minorea 
efle conjugato fuo KL • £c quoniam tangem 
£H eft apquaiis ipfi KL ; erit ABminor quo- 
que , quam £H ^ & confequenter C A oiinoc 
itidcm erit unaquaque ipfarum A£f AH- Unde 
anguius £CH major erit duobus aogul^ 
CEH» CHE: & propterea erit obtufus, 

Ponamus denique , axem AB majoreis 
cfle fuo conjugato KL . Et rurfus 9 quia tan« 
gens £H eft a^qualis ipfi KL ; erit AB majot 
quoque,quam EH; Sc confequenter CA majo; 
itidcm erit unaquaque ipfarum AE» AH « \Ji> 
de angulus £CH minor erit duobus anguliJ 
CEHi CHJ^j atque adeo erit acutus. 

XIV. Cx. 
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. XIV» CJ^tepum , quod afympMi JSmre^ xiv. 
04^,qua byperAolam contingant inpanStii ex» fy^^oo ^ 
iremiufi^e infinite a cetitro diftantihut % fa^ik ««^'«if-wt 
quidem erit Qft^ndere. h!^'ftnau 

Qoatingat enim hyperhotam inpunft^r'^.^^,; 
qUQvi$ £ ref^aETi.quPS cqnveniat cum SL^e ^ crltr^ 4h 
AB in pun^io T. Sitque etiam AX refta, quas^"*'*"'- 
^andem hyperbpUm .contiiigit in A . Qften- *°*^^ 
deodum eh* cangeotem £T afynptotum fieri» 
gbi pun£^unrcQnta£tus £ abit in infinitum. 

Ut tang^ns £Tarymptotusfiat , duo 
quidem requiruntuc* Primum e(t» uc pun£lum 
Taccedat ad centum ipfius hyperbol» C. A,U 
tecum»ut AX sequalt^ fiat dimidio axis conju* 
gati CK • Unde eo res redit 9 ut oftendamus % 
duo ifta obtineri t quoticfcumque abit in iufi* - 
iiitum pun^um contafUis £ . i 

Ducatur itaque ad axem AQ ordipata 
£G • Etf propter tangencem £T • eriti ut CT 
ad CAi ita CA ad CG. Sed, abeunte in infini* 
tum pun^o £ , CA fit infiniceminor rerpc^u 
ipfius CG • Quare ,etiam CT infinice minOr 
,^rit relate ad CA: Sc propterea pun£lum T ad 
centrum accedec, ' ^ ■ 

Deindci quum pun^um £ abit in infini- 
tum , rc^angulum AGB non diifert fenfibiii* 
ter a quadrato » quod fit ex CG 1 five TG i 
quum differentia fn quadratum cx CA , five 
TA I quod evanefcit relate ad quadratum ex 
.CGf five TG . Unde erit , ut EG quadratum 
ad re^angulum AGB , ita idem £G quadra- 



\ tum ad TG quadratum 



Jam,propter hypofbolamiEG quadratum 
eft ad re^angulum AGB. > ut CK quadratum 
Tom.IL £ . . jtd 
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tdl C A qiMclratum . Bt ^ ck triangula tequian- 
guUTGEi TAX, EGqutdratum eftad TG 
quadratum f ut AX quac^ratum ad TA i five 
CA quadratum . Quarc «rit cx «qualh ut CK 
quadraeum ad C A quadratum , Ita AX qua* 
dratum ad idcm CA qundralum j & propterei 
ditx AX • CK tequatts eruiu iiUcr fe. 
^Jd M XV* Nolhn autcm hoc locd retkcre , 
fS.ii '' qmd tadin$. ^mptoii catlfii^rWi qthqac fof- 
Xrfllu' Jint wlmi nltimis byperMa MtmHri : ^mu 
dumetri , ratioHC iis eiUffis iiametris cnfrtfpondnnt , 
S//" IMiO imr f^fmt itquatis. 
deunt fiii' siiit coim AB,KL axcs clJipfis , crrca 

^^h!!llZ'i- quos defcribatur paralklogrammum EFGH. 
i^ Ducamur iii paraltelogtammo 4fto diagoiM- 

riG.30 j^^ £Q^ FH. Jt quonia«hii}ufiiiodi diagoaa- 
les dividunt bifar#amkitcraoppofitaaiter»M 
parallclogrammi AKBL ; per fuperius often- 
fa, cic eruni diametrt cliipfis «qualcs. 

Verum quidem eft^ quod cJftametTis hi(ce 
hon comfwtit i^ta eadem proprtetas , qucc ki 
hypcrbol» afymptotis obtinct . Ibi efrim 
oftenfum cA > quod fi uni ex axibus , vetuti 
KL , parallela agatur OR j qu« tum hypcr- 
botam , cum afymptotos A?cct , re5):aitgulum 
OMR fit a^qmk quadrato ex CK. Quod 
tamen in cliipfi minlme loeum habet. 

Interimffi coufideremus, quod rcfiangif» 
Jnm OMR fit aiqciale difiereati« quadrato* 
rcim MH, NO ; fimile quidpfametiam in eUi- 
p6 comperiemus • Nam du^ hic quoque re» 
fla OR, ipfi KL paraliela^ qiMi fecet tam cHi« 
pfim , quam diametros a^uales ; erit fumma 
quadratiqruin MN»NO spqualis quadrato» 
quod fic ex CKw In 
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Iti e^dein eleolm ratione t qtiain iiabet 
CiC/five AE quadMtumadGAquiidratutn 
eft , tafn MN quAdratum ad jeftaflgulum 
AN3 » quam NO quadratum ojd CN quadrat 
tum • Qu^re ju eedem iM^ racione eia quoque 
fumma quadratOfumMN, NO^dCA qua* 
dratumi & propterea duo quadrata MN, NO 

^uaiueruatqaadrato»quodfitex CK. 

C A R VI. 

Proprietatesyqua pairahol^ tm^ 

gentihus^^ ficantibus com^ 
pHunttofieriiuntur. 

I. t^ OmpJe^ikemur eodem cafwtc pro^ Tmnenth 
V^ prietati» >.qu« x:QfQ(petuut tmi* ^«r«^f/r ' 
gcmibuSy4k fecaoftibiis parabolcjquia itttmero ^JJJ^'^^^*" 
pauciores (uutf aec adeoioagius do5 duceiat. p^u^ »ff** 
Ac primo qiii4em circa Jtaagentes pafahoJ» '*"**'' 
jam iilud fuperiits oftcitftfum ed « quod J? em 
wnlc^ a/iwjas ^tiamcsri ireifa ducatMr crdi^ 
UAtit ejut paralUta , ta tanga$ faruiolam iu 
falo iilo wrtJce » Viu&c aucem fub^ungemiis, 
ejjaodiM /ocumi tmgcntc , & farait^k iC^mm^ 
tmn^itMiiaaUacadatr^Slalitm. ' 

Sit enim parabdk AM, cujus AS fit ^ia- Fio.g i • 
meter aiiqua, AD paramtgter €}us,5!: OAH re- 
£ba fOrdioatis ejufdem diametri paral^lela. Dico^ 
qpiod itouti «^a DAH coutingit para^boldm 
in ibio vertice A , ita in iocum , eoateatum 
CtilgeaM ^ £c eftdem furalioU «^ nulla alia re€U 

E 2 lU 
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linea duci poflit cx eodem verttce A* 

Si ficri poteft , ducatur reflaalia Alt in 
qpa fumpto pun£lo quovis P 9 agatur per il«< 
Jud refla PN , Ipfi AH-parailela , conveniens 
cuni parabola tn pun£lo M • £t quoniam PN 
quadratum majus eft MN quadrato 9 Iiabebit 
PN quadratum ad AN quadratum majorem 
rationem 9 quam MN quadratumad idem AN 
quadratum. Sedi propter parjaboIamiMN qua* 
dratum ell s^quale re6fcangulo DAN • £t re* 
flangulum DAN eft ad AN quadratum , ut 
. ADadAN.Quare PN quadratum ad AN 
quadratum habebit quoque majorem ratio- 
nehif quam AB a:d AN\ 

Fiat ergo^ut PN quadratum ad AN 

quadratum 9 ita AD ad AK t quce minor erit, 

quam AN . Tunl per punflum K ducatur re* 

^a KI 9 etdem AH paraiiela^ coiiveniens cum 

parabola in pun6lo L • £t quoniam PN qua« 

dratum eft ad AN quadratum , ut IK quadra* 

tum ad AK quadratum» erit ex «quali»ut AD 

ad AK, ita IK qiiadratum ad AK quadratum*. 

Sed AD:ell ad AK , ut refianguium DAK ad 

AK quadratum » rivectiam 9 ut LK quadra^ 

tum ad AK quadratum • Quare erit rurfus ex 

requali» ut LK quadratum ad AK quadratum, 

ita IK quadratum ad idem AK quadratum : 8c 

proptcrea eritLK quadratum sqHale quadrar 

ir. to ex IK • Quod fieri non poteft. 

%^^^^'ei ' II. QuiBlibet ergp rcfta linea,, qu» ex 

Mu0hHs punSo contaftus ducitur infra tangentenr» 

Vu/prJpri^. necefle eft 9 ut primo fecet paraboiam , tum 

t.itiius cadat in locum» tangentc, & parabolacoa^ 

tmj^'*""' tenc um » Hjnc autem duo confequudtur $ qmp 
A adi- • 
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adTtQm nobis aperieiit ad ofteodendas pro« 
prietates omnes » qus parabois tangentibus 
oompecunt* 

Primum efl 1 quod ai aa^m 9 idemqnc 
piihSam fanboU nonnipunica tangcntducii 
poffit • Nam , n duci polTcnt tangentes du« j 
jam uiu caderet in locum » parabola > & un* , 
gente altera comprehenrum • Quod quidcm 
often fu m efl: rierihon poflfe. 

Aiterum eft ^ quod^r^fftf /i>^a contin* 
gat far^Cbolam in punth aliquo ^ ea dtbeat efij 
paralhla ordinatis illias diamctri » qua perti^ 
net ad iliud punfinm • Nam aiiter, dufla ex eo 
punflo re£la alia» ordtnatis iis parallela , foret 
ifta quoque tangens parabolse ; atque adeo ad 
unum , idemque punflum parabol$ ducs tan« 
gentes duci poflent.Quod fieri iiequit» 

JII. ' His ja£lis prtncipiis » facile modo erit uj. 
camprimam tangentit froprietatem ofiendtrei ^*»f'^l^i 



gua ci*competit » uii alicui diametro occurfit* ffah^u 

Tangcns igitur £T ^ dufta ad punftum -'^^^^j ^^^\ 
£» verticem diametri EF» conveniat cucn dia* tufffntu. . 
metto alten? AB in.pun&o T • Demittatur ad Fio. $2 
diametrum AB ordinata £G. EtdicO) portio- 
nes duas AT, AG flsquales efle inter k. 

DucatUT eiiimad diametruinalteram £F 
ordinata AO « £c quoniam re£la ET.contiugit 
parabolam in pun£^o £ ».vertice dianr^tri EF3 
erit £T ipri AO parallela . Sed diametri AB» 
£F funt itidem «quidiftantes. Quarc TO pa^ 
raileiogrammurri erit • ^ - . .^ . • 

Ouum ergo TO paralielograminujn (it»ia* 
teracjus.oppofita^ AT»£0 sequalia erunt; inter. 
fe«Sed9»x iuperius oftcn(is»£0 eft requalls ipfi 

£3 AG 
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AG • Quare duit AT « AG intcr fe dequalet 
erunc ;«deoque rou TG dupU erit ipfiw AG^ 
IV. IV. Sed facile quoquc erit convtrfam bM^ 
J/pr0p!iT. j^^ prt>pfi€tafh ofttnAtr^. NimiruBf ^ quod r e* 
tutu Ye» £lft £T fir tarigens paraboiaB^fi demiflTa^d dia< 
m0iiA«(/r. mefriim AB ordinata £G , ibquales fuetJnt 
FiG.g2 portionesdu* AT» AG. 

Ducaiur enim ad diametrum £F ordimi* 
ta AO. £t,ex fuperiuti oftenfiS^erit AG sDquai^ 
lis SO * Sed ipfi AG sequalis panitur.AT. 
Quar^ etiam AT eidem £0 scfualis erit. 

Quum Igitur duas AT » £0 fint aiqua<» 
\ts , & paralleise ; erunc ctiam aquales» & pt^ 
fallcfra dux £T| AOf qu« tliaa ad eafdem par» 
tes conjunguht. Unde, quum AO fit ordina* 
ta diametri £F9 6fit £T tangens paraboloB. 
^ ^\ V. Nunc eas qMtdm proprietuttt oftenm 
tfi twHiien dmot , gua tang€$ittS»tparaioUg %pot rakttta 
t!!*T/ir rfw (^cttYr^ntibttt ytomp^tunt . Hunc in finema4 . 
i^Mkro «r. duD quvlibet parabols puitfla A t & £ du* 
i?;i';i!ir camur wngeiitefi du» AX , EX , qute fibi 
^^ maiuo oc^urrant in X t & extendantur eceJ 
Fio.g e ijeifi^ , ufque donec conv^niftnt cum diametris 
AB,EFlnpunftfsL,&T. 

Prrmo igitur utraque tangdnS bifariam 
JTedabitur in pun€to X ^ Oufita ftquidem ad 
diametfum AB ordinatn £G , ^runt dufle AT» 
A(j ieequ^les intet fe .-Sed i propter pardielo-* 
gfaminum GL, flequales ^uoqUe fuht duas 
AG ) EL . QUare er ii AT ipfi EL pariter 0»« 
qualis ; & tonfequenter i^uaies ercuic y. tam 
du» AXi LX, quam db«^ TX, £X.. 

Secundo tang^ntesdus AXf £X eatN 
dem rali^ileM b^bebUt^t cuift otdinatfs 'EG# 

AOt 
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AO»Sunt enim AX ,S>C femifles ip&rum 
AL t £T . Quare erit, ut AX ad £X 9 ita AL 
«a £T . Sed AL eft ad £T , ut £G ad AO. 
Igitur ^rit ex «quaii t ut AX ad £X 9 ita £G 
nd AO • 

Denique tangentes dus AX , £X erunt 
In fubdupiicata ratione parametrorum $ quoi 
referuntur ad diametros AB , £F ^ Jam enimf 
per fuperius oftenfa 9 In hac ratione ibnt or« ^ 

dinata; £G 9 AO . Sed AX efl ad £X » ut £G 
ad AO.Quare ineadem fubduplicata ratio« 
fie earum parafHetrorum erunt etiam tangen* 
tes du« AXi £X« 

VI. Spcciatim relatd ad axm competU j.JJ)^f^ 
t^ngMti farabola fequent proprietas . Nimi- fArahu 
rum f qood li AB fit.axis parabol« 9 AD pa^ ;/;i.' ^;f, 
•ameter ejus 9 & £T aliqua tangeni;;ducan- f^^^^^^^»'- 
turque ex punflo contafius £ re^ du» It^^^Z^Z 
EG$ £Ht una perpendicuiaris ad ajiemi &aU •^''«'^' 
teni perpendicuiarisad tangeoteM^quodi in* ^^^'ii 
quailir4>0rtio »xh GH fit asquaiis dimtd^o pa«- 
rametri AD. 

Si onim tnngens £T conveniat cum ax^ 
AB in pun£lo T ; erit $ ex fuperibs oftei^is, 
AG ttquaiis ip(t AT , atque adeo femiflts to« 
tius TG. Jam vero £G quadratum dft asquale; 
tam re£languio DAG 9 propter paraboliim ; 
quam reflanguto TGHtOb triangutum T£H» ^ 

re£);angulum in £ • Quare» quum duo re^anh» 
guta DAG , TGH inter fe mit «qualia ; erit» 
ut AG td TG9 ita GH ad AD ^ & confoqueh# 
ter GH femiflis enit ipfius A0 . 

VlK Perluflfratis proprletatlbtis, quaJ pa- vri- 
rtboIiB tangeniibiis competunt s refiquumyj/jr'"' 

£ 4 ni 0« 
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uh , ff modo efl , utquid })araboIas fecantibuS 2A;cu 

]!llpfhlt'f dat i oftendaihus • Hunc in fineiti pr^mhtc»^ 

fifMnthim ^p^ tfift^ttcm tbm^ma , quod fi AB fit alU 

Pio^24. qua parabol» diacneter, cujus AD fit paramer 

'' ter j & MO una ex ejus prdinatls > utrinque 

9d parabolarti terniinata 9 ducaturque refla 

£F tdiametro paraileia , qude conveniat cual 

lAO in punflo H; quodjnquamtrefilanguium 

MHO fic asquaie rc£langulo,.qjod fit exf 

ADinEH. 

Neque verb. diificileerittheorem&iftud 
oftendere . Nam , demiflfa ad diametrum AB 
ordinata £G; eriti tam MN quadratam «qua-» 
' * le rcflanguio DAN» quam £G, five NH qna? 
dratum «quale re6languIo D AG • Unde ertt 
quoque differentia quadratorum MN> NH ^»: 
quaiis dlfferentics ^eflanguiorum DAN ^ 
DAG» Sed differentia quadratorum MN9NH 
eftdsquaiis reflangulo MHO s & differentia 
reflangulprum DAN 9 DAG eft«Bquali5.re« 
i6languJlo^ quod fit ex AD in GN 9 five £H%i 
Quare etit re^languium MHO. ^equale re« 
£langu!Q>qaod fub ipfis ADf £H contitietur. 
ofilll)tir ^^^^' ,Hlnc autemrequI.tur.,.quod //>* 

iou f^/Zf^f^ fnutm ftccnt i rcQat%uIa , qua fiunt . <■« 
iiipi twtJftigmtmU iffarum tfint ^utfaramttri tarHtn 
^'"i; d/ametr^rHra f ad nuas rfShvJlUvef^t Qrdi*-. 
^^ nafa referjintur. 

. Sintenim AB 9 RS .duos qmevis parabo«i 

te diametti ; fitque MOuna ex ordlnatisdi^* 

metri Al^ » & PQ uaa cx ordinatis diametrt 

- ' KS^Convenfant:autern inter .fe duce iftse ordR 

^^fi^JV^ t^^^o I-I}& fit. AD pat^oieter diame* 
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tri AhA RK parameter dismetri RS.DicOfre^ 

^uguium MHQ eflfe ad rcflangulum PHQt 

Ut>eft parameter AD ad parametrum RK» 

r-: Ducatur namque pep pun£lum Hdia* 

meter tertia £F , quas utri()ue. ipfarum AB^ 

RS paraliela erit • ^t quoniam diameter i&i 

JEF recat:MO»ordindtam diametri ABitn pun^f 

"^^o H ; erit , ex oftenfijs , reftangulum MHO 

«quale re£langulo ex AD in £H . Quumqiie 

eadem BF fcctt pariter P,Q, ordinatamyiame^ 

tri RS , in pun6to H i erit quoque reAangu** 

lum PHQflequale reftangulo ex RK 10 EH. 

Hinc erit , ut leftangulurti MHOad re« 
£l4ngulum PHQ , ita reftangulum ex AD in 
EH ad reaangulum ex RK in EH . Sed , oh 
cornmunem altitudinem £Hi re£langulum ex ^ 
AD ift EH eft ad reftadgulum ex RK iu EH, 
yeluci eft A D ad RK . Quare . erit ex «qu«ij» 
Ut AD^ad RK^ita reaangulum MUO ad 
reaangujum PHQ^ 

IX. Fieriveropoteft ,utfirir4^4iry^Mj9r//- ^J^^. 
im tmg^ns cva^t : nimirum » quum {HiQaa ^*m pW. 
duo fe^ionls coeunt in unum . In iftox^afufJ^" /t* 
rectangulum fub ejqs fegmentis vectetur ia **•*.«*•»- 
qutttjratum ip 6us tftngc.ntis . Unde iM^t qua^i/Zi^: 
drAtum jftud » & ceif^angulum » ftib alteriiis^'^^' •*,'- 
(ec^ntis portionibu« contentum»eadem ^buc^^tm 
ratio obtinebit^ 

Quin etimi ^€rti pottp ia tun^ntem 
utraque ftcant . Et quum id contingit , ambo 
qui^em refl^ngula^ » fub fccamium portioni- 
bus contexita , abiban t in quadrata ipfarum 
tangentium • £x. qu.o fit » ut inter quadrae^^ > 

«^ tw^ntibus fiunt ^ eid«m pariter ra^ 

tio 
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tia debeat loaiin habere • ^ 

£t iftud quidein jatn paulo tnte fpedaii^: 

Fio.zZ. ter a nobts oftcafum eft. Vidimuseaiin, quod 

fi fuerint uo^entes duc AXf£X» iibi mutuo 

occurrentes in X 3 quadrata ipfanimeandeni 

babeant rationem inter fe ^ quam paraoietrl 

diametrorum AB t £F • Ad illud vero quod 

attinett nec etiam difliciie erity veriuteio 

ejus fpeciatJm oftendere • 

X. X. Sit enim £H tangens »& HO fecaoss 

fh^^^^ fitque etiam £F diameter , qux pertlnet ad 

jMlfumM' pun6lum contaflus £ « & RS diameter» $A 

^'fl^r»'!!! quam refta MO veiut ordinata reiertur • 

shnM /r. oft^niendam cft , EH quadratum efle ad re* 

fTg.2< ftanguium MHO t ut eft parameter diametri 

£F ad parametrum diametri RS • 

Ducatur ex pun£lo H refla HLt diame« 
tris paralleia i qu« parabol» occtirrat in !#• 
Tum ex punflo L demittatur ad dtametrum 
£F ordinau LK • £t quoniam HL fecat MO» 
ordinatam diametri AB, in pun£lo H; erlt,ex 
ofteniis 1 reSangulum MHO cquale re£lan« 
gulo ex HL t nve £K in parametrum diamc-* 
tri RS. 

Jam verot propter parabolam # LK , five 

£H quadratum eft aequale feftangulc , quod 

fit ex eadem £K in parametrum diamctri £F« 

Qiiare erit 9 ut £H quadratum ad ref^angu« 

ium MHO 9 ita parameter diametd £F ad pa« 

rametrum diametri RS «, 

xt. * XI. Atque bioc modo alia rationt 

f^!T«w oftendi poteft , quod fi dussfaraboU tMg%n^ 

»tr«f«# r#. t(n fihi mutu^ occMrrant i 4icfitH^ infer ft if$ 

ungtm . fubdnflicm ratiotte pafo^etmtttsH prtinete^ 

tium 
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iiam ad Hamcms 9 qa^ tr§0/cuai pcr fanHa 

Sint eDiiti AH » £H dite panbola tciu Fio.sj. 
I^ntes» quor (ibi itiYioero occurrant ia pun^o 
H • Ductntur ex punflis contaflus A « & £ 
dfamecri AB, £F • Dico , eiTe AH ad£H in 
rubdiipllcata ratione parametrorum « qu^ re« 
fthiniuir ad diamtftfos AB> £F. 

Ducatur namcjue fecans quasvis MO » 
qu» tranfeat per. pun£lum H » fitque RS dia» 
tnetef ^ad quami ipfr^MO vetut ordiiljita m» 
lertur • £tquoniam AH«(l tangens » & HO 
eft fecans ; erit AH quadratum ad refiangu^ 
lum MHO f ut eft parameter diametri AB ad 
parametrum diametri R& 

Similiter % quia £H eft tangens » & HO 
«ft'fecaBi;erit reilanguhim MHO ad £H 
quadratum f ut eft parameter diametri R$ ad 
|iarametrum dtametri £F • Quare ex srquo or« 
dinando eric » ut AH quadracutn ad £H qua« 
dkatum I ita paraiheter diametri AB ad para^ 
Inetruni diametri £F : & propterea tangentes 
duasAH » fii emnt in rubduplicau ratione 
carum parametrbrum^ 

XIL £x iis autem t qu^ fiafkenus xtr. 
ofteofii rmttprono dveo Auuot fi»lueotta J^'^^/; 
dua thebremata. t^hJwnm 

PTimum theoremaeft^quodjSrifanr^aff ^<» IimI^W 
rifofo tapgcntiitfi pmmHclcc fttcrint iAa fi^ 
€cmttt 1 (^ jccMtCftiaat intcrfc^ atm tngcntct^ 
^rnmftcantct s rtHangmla% fttb fccaniittm fcgm 
mntit €mtcnta%fint pnpartifmalia ptadratis^ 
^lctctcn tang^titiintfinm^ 

Nam 
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Kftiti dUmetri » ad quas du^ fecante» 
velut ordinatas referuntur , funt illas esBdem f 
qute pertinent ad punfla conta6lu5 • Quare 
in eadem llla ratione i quam habent inter fe 
quadrata tangentium » erunt quoque re£tan- 
gula» qu0B fub fecantium . fegmentis conuV 
nentur. 

Alterum theorema e& ^qnod fidtfatap 

ficantibut farnboU parallcU. fucrittt iina 

dklifjicamcs, & comcniant intcrfCitam ilUi 

fiiam ifta irc^wguld fnb fcgmcntis ilkrm 

fint prcportiondlia^ riHangulis %quitfub ftg\ 

mintis iftarnm xontincmur. ' ^ ' 

Kam diametri t ad quasdua polleriores 

fecantes velut ordfnatdB refcruntur ^ funt ili« 

Cisedem 9 qu«B agnofcunt vciut fuas ordinatas 

fecantes priores • Quape in eadem UJa ratio^ 

ne » quam habent intcr fe re^angula fub (eg^ 

mentis primarum lecantiumt erunt quoque 

reflangula fub fegmentis aliarum • 

xiiT. XIIL Gsterum oilendendum modo ef« 

ffN um^fm. fet, qua rationc proprsctatcs^ qaapcrtfncnt ai 

T^nuJ^ ^^^Z^ttcsj &fccantcs% tum typcr&ola$cum cU 

fatmuu , Hpfis% vertantur in cat t qua parabola tangcn* 

'JifiW fa tibusy& fccantibut compctnnt • Sed fatis tjrit, 

fWpfi , (^ transmutationem iilam in iis tantum oftende- 

d/dnlmm, re, qu^ reliquaram omnium funt bafis^& 

»*'• fundamehtum w 

tio.z. Nimirum primo/tam indlipii t quam fai 

* '• hypcrboia oftenfum eft , quod fi EX fit tan- 
gens $ convjeniens cum diametro Afi in pun* 
ao T , & £G (it diamctrFcfus ordinata., CG 
fit ad CA , ut eft CA ad CT . Jam 9 capiendo 
difrereiUias.ant^cedentium , & confcquen* 

«ium^ 
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tium > erit quoque, ut AG ad CA. ita AT ad 
CT : & propterea , abeuntein infinitum cen- 
tro C f quemadnioduro «quales fiunt du« 
CA-, GT, ita quoque spquales eHiftt du« 
AG ♦ AT. 

Deinde , fi du» refta fefe mutuo fecent» 
five in ellipfi , five in hyperbola ; erunt re- 
ftanguia fub fegmentis ipfarum , ut quadrata 
ex coujugatfs earum diametrorum » ad quas 
reftas illx vclut ordtnatas referuntur ; ^ con« 
requenter in ratione compofita ex iifdem dia* 
xaetris, & parametris.earundem* ^ 

Jam » abeunte in infinitum centro t five 
el/ipfis^» fiveihyperboIaBf ratio earum djame% 
troruntevadit «qpialitatis} quum ipfs diame* 
tri fiant infiiiitse^^iongitt^inis t ac dii&rentes 
inter fe.mutuoperdifierentiafi>finitaro.Qua^ 
:re£):angiiia»contenta fub fegmentis earam re^ 
flarum $ erunt.ia ibJa ratione par^metrorumi 
pertinentjum ad d/ametros 9 ad quas esdem 
lllx rc^^ veiut ordinatas referuntur. 
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X)€ Focis ifiu XJmhilicis Se» 
diionum Conicarum* 

f 

IMtrt coaicfls feAioaes dAntur {iun£U noo* 
nulk f ad qu« pun^lt ipfiiruin fe^ioiita^ 
quum referuncur , piures aliasteaique non 
concemneodas proprietates fortiuattir • Puii* 
£la ifta vocavit ApoliomuspunfUoofliptni' 
tionuni • Sed t ob fpeciale tpforuin acctdenSf 
quod conicas feftioaes uiibus opticJsiaier« 
vientea nobis oftenditv eadeoi pcui^ iozi • & 
ire umbilici a Recentioribus dicuntur • Pro« 
prietates er^Ot qui9 conicis feSioaibus eoia* 
petuat 9 retate ad focos: ; feu umbiUcoS # lioc 
iibro oftendendx nobis erunt« 

C A P. I. 

Focorum ellipjis proprieiates 
generales oftenduntur» 
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DijinHh !• X2 LlipHs foci » five umbiJiCi dicqn* 



E 



focor^m fU JL/ tur duo illa punBa axis rnajoris , 

'/uldMquM^ quibus ordinatacorrefpondemtsfamipempa^ 
iZ , it raraetri ejufd.m axis adaguant . 
s cenm . Ita 1 11 AB iit axis major elhpus 9 & AD 

tiHiJ*"^* parameter ejus » capianturque inaxeiiloAB 
FiG . j6 duo punfla G 1 & H adeo quidem» ut ordina^ 

tas 
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tU EG VFH , punft^s Hiis correfpondentct » 
ttdvcqamt (emifkm ipfius AO; diccxmir pua« 
£la G, & H foch fivo umbihci ipr$tisellipfis.. 

Unde liquet focos G, & H a^fualiter dl^ 
jfkzretts^m a centpo ellipfi» Ctquaim ab axis ver- 
ttcibcis A ^ ft B • Nioh quemadflnoduiD soqm^ 
lia foi>tquadrAta£G>FH$iuquoc|ae8qusi* 
ti» eruht re&»ng(»ia AGB , AHB , qual iil 
quadratis prdportione correfpottdem • 

Hinc/ubducendo asquaita ifta te£iarigtih 
AGB, AffiS ex squatibus quadratia CA» CBt 
remanebit quadratum ex CG cequak quaidd^ 
to ejt CH ; & proptetea atquales erum inter 

fe, tam du» CX;, GH, quam du» AG, BH. 

Ur £je ipfai aftt^ifa focorum dcfttMiotie ^^ 
Iiquj?t t Httangubmftth amspmionikm ^per Toiorumeu 

f&ewMm Blt^pamaifcifis^fmdrMtmfig^^^ ptLs ^iri 
ejufdiHn axhitia^m&^ Maiieant tmm. onvik, m« s «»''«- 
ut fuprd. Dico, t»m reftaagulum AGB, quam p ^ ^^^ 
reftangulum AHB aquale effe qaart«' p^r- ^ '^ * 
ti figura? axia ABtquatconAituitiirper re« 
£langulum DAB« 

Nam,propterotIip6m^EG q|uacica(tim 
eft ad reaangutum AGB» ut AD ait AB ilive 
cttam f ut AD quadratum ad re£kftnguiufm 
DAB . Sed £G quadratum efl: qtiarta pa^ 
quadlrati, quod fit ex AD; iquura ex cQodru- 
iftione £G ftmiffem ad^quet fpfius AD. Qua* 
re etiam reftangulum AGI quasta pars crit 
ffeAcngufr D AB • 

Eadem rauonet propter elli|^im» FH 

quffdrattrm eft ^ reaangutum AHB » ut AD 

ad AB ; five et(am » ut AD quadratum-ad re- 

^angttium DAB . Seil FH quadratum eft 

quar* 
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^ ^* (Minf^ift Xi >SSc Y- ^t*mU/^4Ufn mg^ip fifietii^ 
*^um** ^^^ ^ ^od ^ictem CK i|ui^r«to ^^utfle fit 
Fm.i ). ettatn feiSlnngiiiuih tik ,AX il AY. 

- Duiftis fiqutdom:v .teim ordifiaM MK^ 
I^Q adLidUfiietrunti AB icuth .OcdintCis AOi 
Ali«(i dinmettos MBL».{^S ) eric t^^neulum 
ex MN inPO td CKquadratum iii HctoM 

in^mpqfitft ex MN od pK « & ^< ^Q ««< ^K. 
Sed ) per e* » quac (ll[)etiu& «fteaf» fuiit , MN 
cft ad CK I ut AO,i f^CI ad CP . Itemque 
PQ cft ad CK \ Ut CN ad CA { fite ettam i ut 
CO^adCM.Itaque. fe^^i^yhim «x MKili 
PQ ad CK quadratum rationem Mtiebil com# 
poiitatn «X CI ad CP> St ex CO ad CM. 

Jam f propier tldgeiiten) A Y » diametvo 
PS occartwlcm lii Y , CI eft ad CP t ut CP 
ad CY) fi^e e tiami ut PQad A Y. Patiterque^ 
bb taDgentem AX , diatxietro MR occurren^ 
tem in X, CO eft a^ CM, Ut CM ad CXi fivc 
etiam» ut MN ad AX « Qufre feSaDgullim eJt 
MN U\ PQjdCK quadfatumhabebiequo*» 
que rationem compofitam ex POadAY»& 
«xMNadAX. 

Quoniam «utem dtKs ift» rationes cont^ 
ipomint paricer ratioiieni, i^uam habet refiao* 
guium ex MN in PQ ad r^angulum ex AX 
iti A Y » erit ex zqwU i W re^angulum ex 
MN In PQjid re«at!gulum cxAXitiAYt 
itn idetrf re£langulum ex MN in PQ ad CK 

[uadratum \ 9c propterea reAatigtilum ex 
;Kin;AY ^uiie tfril quadrato» quod fit 
ejtCK. 
*Ji-^ KII. Sed vwvnffsm iui$fs thewmath 
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*f4imii ffefk ^9iqti9 4rk vfitwdtirt . Kimliuoi » qao<^ 

fiAP, 



fi AB , KL fint 4um tryperbdto iimmi con« f*i»m»«fr# 
jst^tJfcArtlUngii^ , coaecatMin fiib 'jrp^Z^ 

fmtiCfUAius tMtgckitii AX, n^ciiJe^fif qeuidr^' *^«'"< 
»9(}i»^ ilt c^t CX 1 aUdi brw cttMMCf t MR P^o-i3* 
Ps! fiat etkiiicbnju^t»» 

St mm PS fi»tti fii .wi^lafstsu ijriHis 
MR» fit t^z cchffof ftttt dkiwte» 4»j« TV^» 
OGctirra tattgsnli %lt in |mtt^ llP . fit . quo* 
1^0) M&«T V fiml lium kyp^ihQl^ eoii}itg«m 
diametri 9 quas conveniunt cinif t^iiig^fite Xt 
iii pmiSlitr Xi & ^ ^edt «eAaiigillum ex AX 

fai A^ a^ade qtsidrtf 09 quofl fi t ejT GK. 

' Ouo^ aodMin eidetn. CK qiMdrito pofi. 
inia eft «qiiite reiElingtdmi ex AXitt AYi 
9tk re£iai]g|telum ex AXinAIJP^aiquile re« 
fii^galo ex AX in A Y : prolhdeqoe. pwtto* 
nes dudi A>>{^ 9 AY «qtiiles emtit iriteir (ti 
Qiiod quamfiertnequeiticoArequenseftiut 
P:^ fit cm}|Ugi!ti i]>fius( MR « 

Xm. Atque hhic modo cMigi ttlftriMi ^";^ 
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AB ydtrcimitr t^ingeMes di!i4i AX $ BZtCcink „^,^«« 
Veiiientei com ti<igente tertia ETin piindii «w«^-»*- 
X ^& 2 , jungantuique reft^e CX, CZ^ iHi», i:/" *^''' 
id bypeibolas ufque produ^ie t ex^iibebiim Fig.12. 
aobfS^bims caiuni diametrof coii|ugatiS« 

Si eximi CZ produciuur » ufque doffen 
coaweoiat cunr UAgeiiic AX i^'pun£ki> Y»ob 
trningiiia.eiquiaQgiila CBZ 9 CAY , erit t Uf 
€28 ad BZ 9 iti^ CA ad A Y • Unde r quetfiad^ 
BKido«i iequales fiuit duseCB 9 CA } ita ^ 
quaies erunt pariter du» BZ 9 A Y : f^oindeu 
qiie . refUngulum ex AX iii BZ tequale erit 

^ ^ P. 4 Quum 
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!^ QiHRrt tutein o((enrum fit re^&nguluAi 
ex AX tn BZ kquiale quadrato ex CK* ^ erit 
^ eidem CK qu«drato tequtle pnriter refUngu» 
lufn ex AX ia AY*. Undejquum xludK di^metri 
MR , PS abfcindantsr^iUrigente AX porcla* 
oesduAS AX rAY^ qtuB reftanguiumconti* 
•snent t mquaie . qiMdrato, quod fit ex CK r per 
eAique modo oflenft ftint t omnino necefle 
^il t ut MR %PS &At dam hyperbolaruni coih^ 
jtigatoB diametrif 
xi^^ /XIV. Ca^xtmm fnlhn bse filenth pr^tek. 
fehu^'!!dTire, quod fi AB fit axls hyperbolo^iAD panif>: 
VJu ^%l' ^^^^^ ejus,& ET aliqua tangens; ducanturque 
plptMi fpll eit pun^O conta^Aos £ re^as duar£G> £H^ 
Ip'^* una perpendicukriiB ad axem t & iiltera per^^ 
'^* M* pendicularis ad taiigelittms quoid, inquani>AB 
fit ad AD, ut «il CG ad GH* 
>w..Si. enim ung«ns £T conveniat cum axo 
AB in pun6^o T ; 6rlt^ex rupedus oftenfis, ut 
• AB ad AD • iu reaangulum CGT.ad /EG 
^ " X quadratum. Scd, ob triaagulun TEH* reflan^ 
; guljim iit £ '$ quadratum ex £G eft asquale re* 
l^angulo HGT . Quatc eritx)uoque , ut AB 
adAD » ita. jefiaogiilum GGTad redati^u^ 
. jiilii HGT :: Sc proptemi^ quia duo ifta re^ao«^ 
gula fimt inter fe 1 ut CG a<} GH ; ertt/ex «^ 
qi^ain ut A0 9d ADt ita Caad GH.1 ; 
\ ^ i iQuin etiam » fi tCL-fit axis conjugatus ^> 
fc\ Kl pardfMter.^us icumqueeoKconveniat 
per pendic^iaris £14 in piXuflo iL>'v^f9cmque' 
ocdHiatai<}enuttatttr '£F;.eric^ut KL.adXl^ 
ita-G)RadPfV« . "*.: •.: - •.•'•: ^ • . ■-'- .:* 
i .. Jam wi3mJ^B ^ft^ld AD , ue CG ad GMI^ 
SedABeftad AJ>.tAit<Xl:44Ki^;4&.€XiS^ 
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^ GH , ut £9. ad EH i five ctlain.* niFK «d 
iiGF . Qaare erit «x aequaii i tft K-t ad K4r t iu 
FR ad^SF ; & mvertettdb > Kt* « Ar«d IUttft 
ad-FR'* ■• ■ ' ' ;• ■■ > ■ " •^j' * '•• 
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' ^»^ cofnpe^ttfrtjevaritflms 

- L /^ iSeenfe proprieutibus ; qtfj» per 
'-. . , KJ tt»6nt ad taiigeiites*yperb6l«j ^^!^'*^ 
fei^uitar modo^ ut eas 6fttnrfaftius> qinfrejuP. *«^ ^^^> 
dem fecaiitit)US;oofhpet^iit . Rel» au^tcm ee r©- 5!lirfy4^'. 
dit, ut inquiramusi^ariimmwir^**!^ ##* ^^*^ ^ 
rrr p reSfifigikia i emem(k^Jh6 Mmemlt daa- ^miHg,'^^ 
rmn rettsfrm»^ ^tf^ fiH jHittM ^ck^emes\ ^^^^ 
mrinqMe, wlM eandemiyperMimiwlHim mmk 
ad SyperBaiaiiffofitai e^iniiiafnur^ 

At^ue f)ic t]ue^ie>non^fecfis«cineU 
jj|iri , varii ^ &int caAls difttnguendi > pio 
divcrfa qualitatc re£Urum( 9^<}ttib^Qi^ lou^ 
tuo occurruiit % & ytrin^ue ad^^ur v«m'termi« 
nafftuV'. Primo 'fgitttr^upponemfis , re£Us 11« 
las effe ^ivap ' di$mems , <&• ofi^ndemkt trr^ 
amgalunt:fn6:figMewUta^tm4picd f^n^ 
guJam faifigmneit aieeHmiihdn^eai^^ 

tkne ipfarnnidinmeirmM^' ^ "^ 

-^ Siatenltti-AB»KLdu«qitovis:&y|ievte* 

fat diampcriitquft iilri mutm)^oci»utusi€i»it^ 



\ 
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' ottvti^ ilintm KC t X^ I ut eft quadMitfA 
«Mt^Hsft^ «4 (ii«M]M!iu«i diaittetrf Xt. 

)sram«quuin utraquedi«oietQr fi^ flt 
tiifariam iu centro C i erlt lU ratione tpfarum 
AB 1 KX j tvm AC ad KC * fuam BC ad LC. 
Sed re^angOlum ACBT eH ad reflangulum 
KCL in r^tione compofita ex AC ad KC * & 
ej^BC!«d LC» Qiiaic tait» torUttdemreflan- 
gulocuoi ACB^KC^ duj»l|cata erit diaaetro- 
rumABiKL. ^ 
7J^ 11« Supposei^M rectitido , ex re&is ^fibi 
MA>'!f *mL ^tttttn Wtvrnntibus* tmatn quidem efie diame- 

Z.t'^ ^^t^ rM^manUimnm i^s , £# /« iji^.ca^ 
j*m.jnh-f» rtaaetgului^ Jui fegmtf.it: pieseis reOr 

mef^a4^*fmc^ugata»^ 
Fie.f «, ■ SHeiifm AB dia(iic|»« a^jiM liyperMaB» 
^ cvjus KLJt coajugaMjfitque ettaa MO um 
«C ocd*t)i(i$9ittji( diametri * ^m ipfi diaiiietr« 
occunens lApttA^o K» tt^O^itoifdbyperfeo* 
knfetmfQ^tOn 0ico» >c|iangB^m AN|( efle 
•ire^l««gulum.MKQ « ut «Ofi qtt«iratum 
•d lU^qua^tum^ 

. Km». reii» MO , velut! ptdilifeata ipfiiw 
AB.» Idft tittn: ie^* «ft io pciRao.K . Qu*r» 
ctit,. M^ ■■ i)uad^atuaft - laquale refbngtdo 
Mt^ t ^ vi^MfKftrea «ttt » ut rc^guluai 
A^fi .»d ijt^Mt^^Mum 'M^O » it«..idem bc^ 
£bngulutn ANfi adKf(N qnndiitimK .Scd.i»- 
Aat^tum . AN B : ed^adt l^' i^MdMtum » u( 
AB: qncdoitiaLad KL efmStmum . Igttut id 
k«r. s«||MnrJDtc««iie. «ijfo .pwitn: te6hiigttfm 
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A^Rad re4bt>guhtin MNO« 

lil. Stt)i{>oa«mus tert iot u&at fiili mftM in. 

fhnfgulmm^ fkbftgm&ttit ttttktt tpt ad rt^an^ ^^ r>«^i 
^lim fttbfegwmitaht!tiMt ip rtaiotte dttfU* -«"i^^-^t- 
^ata reeifmea iffarm» HiamtfxtMm^ ^as ^j^ 

Siiic nnn^e AB « KL duflb hypcrbote g;*'*^ 
•diftmotri coi^uga t4fc}(iu)ueetfam MOoid]na«> rKMy. 
:ta dtametrt AB ,& £F ordiiiftta diftmetri KL» 
lefset utritiqite ad ciicvatD tenxiimto « fibi mtt« 
-ttio oce^traltt ia putrSb H • Dico $ rdEU&gti^ 
luiii MUO eflTe ad reaangulum EHF.ut cft 
KL quadratum. ad hSk qtiadratum. 

^^ £x fKt<n3a £ ducatur ad dlMietrum 
AB iMtliiiata EG. £t qu05iam«|Mipter hyper- 
Irafeim , KL i}ii»fr4timi eft ad A8 quadratam, 
xwm ut MN quadratum «d ^«fbt^niiim 
ANB • quam m £G qnddratum ad reS;atisu«* 
hm AGS ; erit quoquei ut KL quadratum ad 
AB quadratam » ita difSef eatia quadratorum 
MN » £G ad diiieie«tiam YeAat^uiorum 
ANB.AGB. 

Jam t profiter tHfuaks £G» NHfdiitlnetii» 
tia quadratorutn MN v£G eft «qualis reftan* 
guio MHO » Itemque^ quum re€langufum 
ANB aequale fir differentix quadratorum GA» 
CN 9 & r<^4i^altmi AGB «qnaie diifikreiiti» 
qu^adratorum CAt CG; erit dilfetentia reJftao* 
gfiJorumANB ^AG&aHjualisdiHerentixqua» 
4ratorcim CG> CN » qusB tantuttdet» vaiet %^ . , 
<c£Ungulum £HP % Unde erit > \vi KL i^* 
dkattmi ftd AB qtiadratum % Ita redansulum 
MHO ad reaangulum £HF • 

IV* Sup- 
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IV. IV. Supponemus quarto 9 ex re&is , fiK 
g^^l^J^imkemy^ccarreatiAasy^ efie dhmetrump 
ifo«»te /r. aiSam: vero ordsMOtam al$erius diametri • Et 
tmseft^Ms. quum idcontingit» ertt reflangulum (iib feg^ 

•!IIIi%fi«? i"^**^'* *^'^**^ ^ rcSangulum Tub fegmehtis 

u wirwir/iftiiiSLjUt eft quadratum priorisdiametri ad 

*P^'* quadratum conjugatflB alterius diametri^ 

iG.io. Sit enim AB aJlqua hyperbolap dlameter; 

'^'^* cujus conjugau (i t K]L»& MO una ex ejus oN 

diiiatiSfUtrinque ad hyperbolam termtnata.Sit 

porro £F diameter alia ^ qux conveniat tum 

ordioata pridris MO in pun6lo H • Dico ,- re«> 

.{langiiJum £HF efle ad re£fcangulam MHO» 

ut eft £F qnadratum ad KL quadratism. 

Patet autem ^ duo hlc contingerc pofllb* 
Primo» Mt ordiiiata MO> quse refertur ad ditf» 
metrum AB > fuos terminos habeat in eademl 
hyperbola • Et fecundo 1 tit terttiiheturad fcy^ 
perbolas oppolttas • In utroque oafit ducaritur 
0xpunAis£,HiMrea«£G;HI,MRt ipfi 
AB paraileJs if - quie convenianc cum KL m 
^ pan^is <j,. I » R. £t t ob triangiila aequianguU 
C£G» CHI» erit,ut CG quadratutfi: ad CI quav 
dimtiim 9 itaVHj iquadratum ad HI iTeu MR 
quadratitm.i ^ - : - 

j>rJL?r4. ^^* Ponamus Itaque primo > Drdinainm 
thkijHs^^cIfifi^ termimas battre in eadem byperbaia^. Et 

^VdhSirmd V^^^^^^ ♦ propter -hyfterbolam , EG quadra^ 
^mitm hy. tum e(i ftd MR quadraiiim , ut fumma qua« 

^m^mr . ^^^P^^^^ ^^^ GG ad fuinmam quldratorUoi 

Fi6.i6«CK» CR>^:crit;ex asquali» lit CG quadra^ 

tum» aQ Ci quadratUm ^ iifi fumma quadra* 

Coruiii CK if .CG ad fumattm. quadratornm 

CK I CR • ,':. 






•" '" Hinc 



Hioc.yfubdacendo termliios firJQrjs .Tj^t 
iiotits ex teniiini:r (ecund» » eruiqpiotye;» ut 
GG. quadratum ^d Cl quadratum tJta GK 
quadratuni ad. differeotiam inter; fiimmm 
quadratorum GKfCRy & Crqufldcatum. 
Quumque CG quadratum fit ad Clquadr^^ 
tumy ut eft .CJEtfuadratum ad CU quadra» 
tum 9 erit rurfus ex asquaHi ut C£ quaidratufu 
ad CH quadratum , ita CK.quadralum 4d dif« 
fe^^ntiam inter Tummam quadratoripi GK « 
CR» & CI ({uadratum • 

Atque hinc 9 fubducendo antjpced^irt.es 
€r confequentibus , erit ulteritis 9 ut^ Cf 
quadratum ad differentiam quadratorum Cf, 
CU p jta CK quadratum ad differentiam 
qu;^ra.torum CK 9 CI ^ Sed differentia qi|a« 
dratorum G£ y*GH<efl: a:qualis re&^ngur 
lo £HFj& differeotia quadratorum CR rCh 
£ve MN , NH eft asquaiis re6laogulo ;MHO« 
Jtaque eritrut C£ quadratuin ad re^augu« 
Jum EHF, ita CK qiiadratum ad re^apguluini 
MHO ; & permutando,» ut. C£ qua^ratum 
ad CK quadratum , five etiam, ut £F quadra* 
tum ad KXr quadr^tum, ita reflangulum £HF 
ad r«£langulum MHO. . 

, VL Ponamu^ fecundo 9 crdinatam termi^ Dtn^^rs^ 
nari ad byp^rbolatoppofitas • £t fimiliter 9 qui^ "• 'M^em 
propter hyperbolam- EG qtudratum eft ad '^"'^rllnkU 
MKqufdratum rut re£lai)gulum KGL ad re- ^'J'*^'^*/. 
flangulum KKjL \ erit ex p^quali» ut CG qua^ ts^pfofitli. 
dratum ad CI quadratum » ita reflangulucn Fio.i^n 

KCL ad reftangulum KRL^ 

. HinciCx ti^rmini^ priprRS rationis fubdu- 
ceudo tcrmiiw^ fec^ndqpi mtqRQquei ut Cfk, 

qua* 
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qaadmum ^di Gi quadraitum» iik CK qtiadra* 
tUm ad^d^ifferQiitiain inter Gl c|itftdratuni # & 
refUdgUlotiiKRL • Qutnque CG quadratiifty 
fit ad Cl quadracnm, uc efl; CE^uadrAtuoi ad 
CH quadracum ^ erit rurRus ex «^li t u t Cp 
tluadratUttl ad CH quodratum » ita C3C qua^ 
dratote tiU differentiam iater CI ^uadraitam, 
4fc re£lktiftukim KRL» 

Atque binCf capiendodifierentias antece^ 

dentium % ft confequeiitium » eri t ulfcrnKt, vk 

C£ quadratum ad differentlam quadratoriu» 

C£ « CH » ita CK quadratum ad diff^rentiam 

quadratoriHH CR, CL Sed differeatia qiRutflK» 

torum Cfi , CH eft«quaiiaiie£lan|;ttlo EHFi 

Sc differentia quadratorum CR », Clcft «quai^ 

ifa reflanguio MHO « Itaqute erit» ut CEqtia^ 

dratum ad re£la.ngulum £HF» ita CK qaadra^ 

tum ad re3angulumMHO;ft permutandot 

ut C£ quadratum ad CK qitadratum » five 

etiam > ut £F quadratum ad KL quadratunif 

ita redahgutum £HF ad re^igulum MHO« 

FMirim ^^'* Supjponemusd©niquc»r^fftff rf/ytfif/W 

tsTmh f ««*» fBtitM '0CCiffremes , ariiiiatat ejk duarum dm» 

^JJ^7i^'* metrortfmffM^ inurfs ne^ttaqum juut c^ffj»^ 

^^nm gata • £c ia iiio cafu re^ahguU, concenta lub 

wSu'!^l!* iegmelitls tpfarum» erunt , ut quadrata « quos 

^ fiunc €X QOftjiigatis earum diametrorum- 

Fic.iS. j5i„^ ^jjin, AB » RS du« qmevis dhtm^ 

'9* tri t inter fe nequaquam conjugae(t ; fttqir# 
MO uua ex ordinatis diametri AB» & PQ uiia 
exordinatfSdiamctti RS.Conveniant auiem 
inter fe du® iftss ordinatie in punflo H. Dicoi 
re^ang^tum MHO efle ad reflanguiuin 
PHQ p ut «ft qtiadrat^im ^ quod fitCK coau 

juga. 
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jttgau dinfiieiri AB » «d qi»dniuni#i|iKMl fie 
«k cotijugiKa ^Mfneirl 'KS • ^ • ' 

Duoatur nanK|w per |Hmfttifli H 4irai^ 
<fr ferm SJP . £c quooiirhi ^taiiioter iiU £F fe^» 
cac MOtOritlMCaffi diametri A^n poofito H l 
citt t eit oiltoC» f tttrefiaiigufam:JEHF4ulTO- 
liangiiiam MHO » tu SF qtiaitMtimi Ai:c|ti«^ 
driitum conjugati9diaflKtri.AB.Qmtfkiq[||f M» 
dctn £P icc^at pariter PQ » ordtoatam diametri 
HS , ia fMinAo H S er it quoqite t lit ceAtiigi«p 
hMi £HF ad le^Qguium PHQ • ita £F qut.» 
dmtttm ^4 qttadracimi c6iqugat«D diaiDetri 
RiS«Quaic ofdiiiaiido erit f ut rc&ngiiltiiB 
MHO ad te^iigulanrPHQf itaquadratum 
cit conjugaca diainctri AB ad qtiadlratum ex 
CMjugata dtametri RS. 

Vlll« Et quidettf utiiverfalc tbeorema» 
quad liac in rc tocum liahet f fiujurmodi e(l» y^MT^, 

tm rr#dr tiiNa , ^w^ fffie nmttto fictitt i rt» hi, 7! 
fhn^tHa, qaafi00i 0^ fcffiienth iffi^Mm^fittt^ *;[• 
Ht ^tfadr^t» ttt fPt^0gatit earMm diamctn^ 
TMm 9 ad ^nat rctht itl^t wtut ordiitat^ Ycfu 
rmntur « £t omQia^aliatheoreimtatraperim 
oftenfa» funt lantfjKH cafus fpeciaie^ tdius * 

Nam primo » fi ducla: re€im line« tranf» 
eant per c^trum * & fiat hyperbolarum dia- 
metW; cpunt ipfiemet conjugato? earum diame* 
trorum$ad quas ea^dem veiutoidinatairefir. 
runtur « XJndt » vt ejus theorematis generalis^ 
otimno necciTe ed^ ut re^ngula fub feg« 
mentis ipfarumOni; uc quadrata earundem t 

Secundo» fi UM ex iil^ re£|is fit diameter» 
& altera ejus ordioata : quemadmodum prior 

eft 
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3ill€0ii|i^ttifiilhis dimicttrif ad quam ipfa ¥04 
lut ordinaca refertur ; fic conjiigtta ejus dic9 
•tnetriS qpw«febiitidani^agnofcit ti^mquam fuam 
-ordidatam > eft conjugata d^ametri. prioritv 
X^aaret per thi^Orenia geuerale»re£langulum fub 
•fegmentis ^dhmietri ad r^^angulum fub feg-i 
«lends ordinataB erit.t ut quadratum diametri 
«d qmdratfimJfuseconjugataB. 
i Terub»fi refiKifefe invicem fecanteHififtt* 
<irdinil« duarum hyperboJap diametirorUfR 
conjiii^tarum} non ulim erunt ooujugat;^ dia« 
roetrorom f ad quas se^se ill9 velut ordi«». 
suts referuxitur • quam e«dem diametri f im. 
verfo ordine fumptse. Uodei per theorenu ge«« 
neraiefre6hingula9 contenu fub legmenti^ e%m 
rum ordinatarum i erunt in ratiooe reciproca . 
duplicata fuarum diametrorum« 

Denique» fi uha ex iis re^is.fit diameterr 
St altera fit ordrnata alteriufi diameti'] ; ecit > 
< / . jpfa prior re£la conjugata iiiius diametri 9 ad. 
quam eadem veUu ordioata refertur. Unde,ob 
theorenia generale»re£lauguium fub fegmentia, 
priortfi diametri erit ad rei£UnguJiim lub firg» 
mentis ordinatSB alterius diametri « ut.eft ^ua^ 
dratum diametri prioria ad quadratum conjci^^ 
gatas alterius diametri. 

Jlii»^\jun, '^* ^'^'* aucem poteft 9 ut mia ex fecaup^, 
the.nm0 fit tibus tangent evadat : nimirumi quum pun^a 
Ttiamfi unm ^^^ feAionis cocunt itt unum.Inifto caAiv 
eMfeca^tihui rcflaniTulum fub ejus lefiiiieqtis vertqtur. ia r 
un^enttm. quddratum jpfius tangentis % Uode mter q4^»> 
dratum iftud^ & re£langulum, fub atterius fe«y 
cantis portionibus contentum , eadem adhuc 

ratio obtioebit» _ ■ \x, ^ 

/ Quia 
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Quin etiam wrti poteft in tMgMtcm 
utta^ue fscant . £t quum id contingtt , ambo 
qiiidem re^l^anguUtrub lecantium portionibus 
contentaiabibunt in quadrata ipfarum t^ngen* 
tium • £x quQ fit f ut inter qnadrata , qua0 
ex ^angentibus fiunt » eadem pariter ratiode* 
faeat locum habere « 

£t iftud quidem jam praefcedenti capite 
fpeciatim a nohts oftenfum fuit . Vidimus pj^ .jj^ 
enim^quod fi fuerint tangentes duce AX, £X» * ^ 
fibi (nutuo Qccurrentes in X \ quadrata ipfa- 
rum e^ndem ha()eant rationem inter fe » quam 
quadrata 9 quas fiunt ex conjugatis dian|etro« 
rum ABrEF. 

Ad ilU|d vera quod attinet % nec etiam 
difficile ertt» veritatem ejus fpeciatim oftende-. 
re • Sed diftinguendi funt camen duo cafus « 
Primus eft « quUm fecans eft parallela diamc* 
tro , quas pertinet ad punflum conta£lus • AI9 
ter eft^quum eadem fecans ei diametro nequa« 
quam e(l parallela. 

Xf Ponarpus itaque ppimo » fecatitem 35. 
pljtallelam efie diametro » qua pertinet ad pun- ^r»^'" '^- 
{{amcontaFtus ; adeo ncmpei ut exiftente EH /v/^»/*"^ 
taugente » fecans slt reftaHO » parallela dia- ^J^J^^/J^J 
metro£F .Jamqueinhoceafudiameter » ad ^um feninet 
quam reft^ MO velut ordinata refertur » crit '^''JS'^^ 
illa eademi qu» e(l conjugata ipsius £F» Fio»20. 

Sit igitur AB conjugata diametrt £F t. 
Quumque vicilfim £F fit conjugata ipfius 
AB » jam illud oftendcndum nobis erit» ut £H 
quadratum fit ad re6langulum MHO.veluti eft 
AB quadratum ad £F quadratum. Iftud autem 
nullo negotio oftendemus fequen^ ratione. 
. Tom. II. D £x 
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Ex pufi&o M ductttir id diametruin £F 
ordinau MR*Ct quoniftm du« CR^ MN Incer 
fe fant squtles ; eril etum CR quadracum m^ 
qittlc quadralo^quod fie ^x NM«Sed CR qua« 
dratum eft fequale reft^nguto £RF niia cum 
C£ quadrato • $c NM quadratum eft asquale 
reflangulo MHO una cum NH » five eodem 
C£ quadrato , Qc^re» dempco communi qua« 
drato ex C£ » remanetMt reflangxiium JBRF 
crquale re£fcangulo MHO- 

C^ia aucem aqua^Hi fuot quoque qua« 
dratt 9 quoB iSunt ex ipfis MR 9 EH ; erit » ue 
MR quadratum ad redanguIcHn £RF, ita £H 
quadratum ad reflangulum MHO . Sed MR 
qnadratom eft ad reftangulum £RF 9 ut AB 
quadratumad £F quadratum • £t igitur ex «• 
quaft in eadem catione 9 quam habet AB qua« 
dracum ad £F quadratum 9 erit quoque £H 
quadr&tum ad re£iangulum MHO. 

X'* Ponamus fecttndo , /ecamem baud 

4Uff ttt^ui, qaidetn paralUlam eJSe diamtro , fua pertineM 

^uumjumm ^ panBuw cmta^ut :'adeo nempe % ut exi- 

r»Htta diM. Itence £H tangente^ fecans m recta HS t qu^ 

^«X' P «ccu"'t diflrmetro £F . Jaraque , fi KL fit dia- 

fu^um meter • ad quam refhi TS tetet ordinata re^ 

F 'g'^ ^^^^^^ »^ ofteiBiendum« eric , EH quadrat um tS^ 

^* fe a4 rcftangulum THS , ut eft qiradratum 

conjugat£ diametri £F ad quadratum conju^ 

gat» diametiri KL • 

Ducatur ex puiiflo H fecans alia HO 9 
qixx ipfi £F fit paralleia ; fitque AB diame^r» 
qux fpfam MO velut fbam ordinatam agno» 
&ft. Itaquciquum fecans HO parBltela fic dmm 
metro £F , qua? pertiiiet ad pun£lum conta^ 
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€ikisE > erit £H qoadrttufn ad feCbDguium 
KtHQ f ut eft quadxatuiti conjugatqt diametri 
£F ad quadratum coflfugacse diametri AB. 

Quooiam autem HO i HS funt fecantei 
dua» , quse veluc ordinat» referuntur ad dia« 
metros AB» KLl eriti ex fuperius oftenfis» re* 
^angulum MHOad reflangulum THS , ut 
eft quadratum conjugatse diametri AB ad qua* 
dratum conjugatta? diametri KL « Quare ordi* 
iiando erit » ut EH quadratum ad re^an* 
gulum THS « ita quadratum ex conjuga* 
ta diametri £F ad quadratum ey coojugata 
diametri KL • 

XU. Spechtlm » qifmnfef0Ms ^fi diameter ^n. 
b^perboU^ veritas ejus » de quo agitur % oden- %Ji^^uni\ 
di poteft hoc pa£lo. Manentibus omnibus, ut ^"^^'^.f'' 
fuprai tranfeat fecahs HO per centrum hyper- mHer. 
bolas • Dico» £H quadratum eflfe ad ref^adgu* Fio.^^t 
lum MHO » ut eft quadratum ^x conjugata 
diametri £F ad quadratum diametri MO « Id 
vero oftendemus tn hunc moduni* 

Sit GI conjugata ipfius EF « ducaturque 
tx pun£lo M ad eattdem £F ordinata MR* 
£t quoniam CH quafdratum eft ad CM qua- » 

dratum,ut C£ quadratum ad CRquadra« 
tum; fubducendo antecedetltes ex confcquen* 
tibus f erit ut CH quadratum ad reflangu» 
lum MHO , ita C£ quadratum ad reflan- 
gulum ERF ^ Sed « ob hyperbolam » CE qua» 
dratum eft ad re£^angulum £RF f ut eft CG 
quadratum ad MR quadratum . Itaque crit ex 
«quali f ut CG quadratum ad MR quadra» 
tum 9 ita CH quadratum ad re£langulum 
MHO . 

D z Quo-- 
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Quoniam vero MR quadratum eft ad 

£H quadratufn » ut GM quadratum ad OH 

quadratum';erit ex «quo perturbando » ut 

GG quadratum ad fiM quadratum » ita CM 

quadratum ad re£)iangulum lAHO ; & permu« 

tando , ut GG quadratum ad CM quadratum, 

ita £H quadratuin ad re6languium MHO. 

Sed CC quadratum eft ad GM quadratumt ut 

GI qmdratum ad MO quadratum* Jtaque eritr 

ex squali 9 ut £H qu^dratum ad refbangulum 

MHO » ita GI quadratum ad MO quadratum. 

rillflms 5(UI« Atque hinc mpdo nullo negotio o- 

de rmihme^ ftendi potefti quodfidua byperboU tangentet 

Hiir d^ fi^^ mntao occanant , eafint interfe j wluti 

h^pnhu conjugata diametrorum , qua pertinent qS 

X^Ifii\' pttnHa contaBus . 

^Mf. $int enim AH , £H dus hyperbol» taru 

FlP*93« gente^, quas fibi invicem occurrant in pun£lo 
H.Oucanturex punflis contaflus A>& £ dia« 
metri AB » £F . Dico efte, ut AH ad £H , ita 
conjugata diametri AB ad conju^atam diame^ 
tri £F • 

Ducatur namque diametei: alia MO, qu» 
trapfeat per punflum H • ft quoniam AH eft 
tangeni; 1 & HO eft fecans 9 tranflens per cen« 
trum» erit, ut AH quadratum ad re£langUlum 
MHO 9 ita quadratum exconjugata diametrl 
AE ad quadratum ipfius MO. 

Similitersquia £H eft tangeaSi & HQ cfk 
fecans 9 tranfieris per ceqtrum; erit» ut reflan^ 
gulum MHO ad £H quadratumuta MO qua.« 
dratum ad quadratum 9 quod fit ex conjug4t« 
diametri £F» ' 

^in^ fx ^quo or^iiiap^p e^it ^ut AH 



4UA()rttucp ad £H quadratum 9 ita quadratum 
ex conjugata diametH AB ad quadfatum ex 
conjugata diametri £f^ ; & propterea tangen- 
tes ducB AH , £H erunt> ut coryugatai dlame-^ 
Iroruin AB, £p« 

XIV. GaeteruDii e^ 11« 1 qucs hafli^nus xir. 
oftenfa iiint , prono alveo fluunt fequ^ntia ^^f^tm!^ 
duotheoreAiata^' 1 '' r* *4ff#iiw 

Primuni theoreitia eft f quod 1$ duabui ^^l^u^* 
kype¥i^U u^ngtnttbui puraiiefa fuerint dua 
/icMtts$ & a^nvemant inter ffitum tangentesf 
€um fecuntts 1 reffangula %fui fecantium fsrg^ 
mentfs contentn ^fint propureionaiia qwadraiis^ 
qu€e e9C tangentibusfiunt. 

Nam diametri » ad qUas dua» fecantes ve^ 
lUC ordinatai referuncur» funt ili« etedemj quas 
pertinent ad puo^ contaftus • Quare in ea« 
dem illa ratione f quam habent inter fe qua« 
drata tangentium 9 erunt quoqUe reftangtila» 
quas fub fecantium fegmentis cQnttnentur. 

AlterUm theoren^aeIl>quod y? ^^fir^iirrjfirr 
€antibus byperboke paralieU fuerin^ bina ali^a 
fecantts ^ d^ con^nrant inter fe > tam illa 1 
guam iftts \ re&ingula fub fegmentis illaruvi 
fint pVopwtionaliA reBanguHs ^ qtta fuh feg^ 
mentis tftarum coHtineniir h 

Nam diametri » ad quas duds pofterio* 
ttt fecantes v6lut ordinatre referuntur > funt 
illae €«dem»qu9s agnofcunt velut fuas ordi- 
nataS fecantes priores. Quare in eadem illa ra- 
tlone y quam habent ititer fe reflangula fub 
fegmentis prirtiarum fecantium 1 crunt quoque 
reflangula fub fegmentis aliarum. 

^ . ^ P % CAP. 
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C A P. V. 

proprietatet , qtia fyperhoiat 
ajfynipt\3tii; • (^mpetunt , iu 
meditim afferuniur ♦ , 



t. 



^* >iiM ^ I* T) Ertinet cd huac locufn doBriai 

'&*"i^fiiin rtB* % qu^e byftriolamr etmtingunt. im 
^*"'^p««fl« extremit %ftw tufimte « eeutra difia»- 



•#»;«»#. r/^«rx • Prinio igitur ofteodeinus » qua rAtione 
definiantor ttOLx iftaB » qMa&hyperboJc afym* 
ptoti dieuntur • Tum praprietates # qu« eis 
cooipetunt t more noftro.prorequerour* 

Fio«24, Hunc in finein referat AB axem hyperi* 
boliB , fitque KL ejus conjugatus • Defcrlba^ 
tur circa duos iftos axes AB 9 KL psiraIlelo# 
grammum EFGH • £t diagonaies htxjus parai* 
lelogramttii £G « FH » tranfeuntes per ceu^ 
trum C» hyperboiiB afymptotos nobis cxhibe^ 
bunt » 

Sortitss funt autem diagonaies ift« tale 
nomen 1 quia produ6las in infinitum 9 etfi con« 
tinuo ad hyperboiam accedant » numquam 
tamen cum ea conveniunt • Nec difficiie id 
ertt oftendere • Nam , du^a ex punAo quo« 
vishyperbolasMadaxem AB ordinata MN; 
erit 9 ut MN quadratum ad refUngulum 
ANB 9 ita CK • iive A£ quadratum ad CA 
quadratum. ^ • 

J«im vero , fi eadem ordinata MN conve% 

c "^ niat 



Xt£KE»TA« TT 

Aiat cum EG in O , AE qtMdratom ttk «d 
GA quidratumt ut cfi NO quadrateun ad CN 
quadratum^.Qmre erit ^x «quali» ut MN . 
quadcatuas ad re£huig(tlum ANB^iia NO 
quadratum ad CN quadratum ; & propterea 9 
quemadmodum re^ngulum ANBminuscft 
CN quadratOfita quoquc MN qqadratum 
minus erit quadrato % quodfit ejt NO ; «deo% 
que punAum O eritultra puafilum M« 
* It Quod autem apfmftui taminm m4 n. 
ifyperMdm «cr^i/m , demonftrattlr boe pai. ^J^ti^i 
•^o • £xtendatttr eadem ordtnata MN 9 ufque «•• «^ 19« 
donec conveniat cum aCymptoto aftera Ffi iu ^^Hta^u 
punfko R • £t quemadmodum £(H[ (c&a eft Fio«24# 
btfariam in A » ita quoque OR bife^ erit in 
N : proindequt di({erentia quad&torUmMN^ 
NO erlt «qualis re&atigulo OMRni 

£t quoniim !n eadem ratione ^ quam ha^' 
bet A£ quadratum ad CA quadratum 9 e(l» 
tam MN quadratum ad reAangulum ARi^, 
<qumn NO quadratum ad CN qikadratum} erit 
qno^ue % ut AB quadratum ad CA quadra« 
tum r ita reflanguium OMR ad idem CA 
^uadratum • Unde reCfcanguium OMR «qui- 
irerit qu^dratOf quod fit ex ^E. 

Hincj quocumque in ioco caj^atur OrdiL 
bata MN » fi ta prodficatur irfi|oe donte fecet 
4ifymptoto« iti pun£lfs O % & R , erit reftatt. 
gulum OMR ejufdem ubique magnitudinif. 
^binde ptr recefTum ipfios ordinatsa vertiee 
a I quemadmodum tugetur latus uniim MRt 
ttt ntctlfe eft, ut mihuatur latua «Iterum 
KIO : & propterta afymptoti ad hyptrboltm 

aoiiiiMio aattdttii « > 

^ '.- D 4 III. NoQ 



Y« SECTIONHWr CONICARUM 
in. ^ IIL Ndn igitur in dubiuitl ^erti poteft^ 
jiJMli^^r iquod diftantia inter ajymffotum 9 & byfarto^ 
shmpu- fap^ rninorfcmperf ac misMr evadat. Sed often^ 
peTMsm ^ di quoifue |16teft ^ quod edderadiftoMtia tonjfk 
%jdH f-«. ^^^ minuatar k ut taHdem en)adat inaffignabim 

Inmhiiu. ift, five mmor guacumgue data reSa hnea. 
?iG,24« Opiatur enim fuper £H portio £1 , qttd^ 
(it minOi: refla linea data • Tum extendatur 
eadem verfbs S « ita ut£Ifitad AE>ut eft 
A£ ad IS « Oucatur porro per punflum S.re* 
£bi SR f ipfi C£ parallela » qufB conveniat 
cum CH in pun£lo R • Ac denique complea» 
turparailelogrammum SO. 

^Uia igitur £l eft ad A£ 1 ut A£ ad 1S$' 
erit rc^angulum £IS flcquaie quadrato 1 quod 
fit ex A£ • Sed eldem AE quadrato eft etiam 
asquale re£languium OMK.(^uare duo r^* 
ftanguia EIS» OMR ^ualia erunt inter fe • 

^ Uflterius 9 quemadmodum OR Ie6la eft 
bifiiftem in N 9 ita £S bifecetur in T . St ^ ob 
equaies £S * OR 9 ^runt etiam apquales duos 
T£| NO; Unde erit 9 Ut T£ quadratum ad re^ 
.£langulum £ISt ita NO quadratum ad re^aiW 
guluni OMRs & converteado,ut.T£ quadrt^ 
tum ad Tl qu^dratum > ita NO quadratuoi 
4fA MN quadratum * 

Hinc , quum fi t » ut T£ ad "tl ^ It^ NO 
id MNserit rurfbs converteodp^ut T£ ad £U 
ita NO ad MO . Sed dutt T£ , NO fMnt «r 
|[Uales inter fe. Q^aare etiam £1 ipfi^O ae^ 
qualis erit : & propterca 9 quemadmoaum; SI 
eft oiinpr re^a iinea data 9 ita quoque eadem 
. data re^a linea minor erit ipla MO • \ 

' W Tr -^ ' 

^mfMi^ 4 Y* Oftendemus fhod9 prQprletatefit qiHt 
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tiy pkrbolx afymptotis competuat 4 Et prima hw ij^ 
quidem proprietas hsceft, quod/ per «//- Jj2f*i^! 
^md byferboltc punBum reBa dscatifr^ uni €PC f ^*»*»^-"* 
axilmt paraiiela , qua cum utraquc afymptoto p^o !24# 
con^eniat ; n&aHguIum fu6 cjus /cgmentii fit * 
^qualti quaitato % quoifit ex dimidio atcis pra^ . 
diSi. 

Sint enim AB > KL duo axes hyperbol«i 
fintque etiam £G 9 FH biniBB ejus afymptoti. 
Jamque^fi peradquod hyperbol^e punflum M 
ducatur re£laOR» paralteiaaxiKLf qu» cum 
utraque afymptoto conventat inpunfljsO» 
&Ki erit $ cx fupcrius 6(ten{is » reflangulum 
OMR squale quadrato ex A£; & coufequen* 
ter dBquale etiam quadrato , quod fit ex GK. 

Ducatur porro per idem punflum M rei^ 
^&a PQt parallela axi AB| quae coimniat cum 
titraque arymptdto in pun^is P» & Q. Often* 
dendum eft , re£langulum PMQefle etiam x* 
quaie quadrato» quod fit ex CA* Id vero nul« 
lornegotio oftendemus fequeati rfttione* 

. Re6tangulum OMR ad reilangulum 
PMQ eft In rattonc compofita ex MO ad 
J^P ^ & ex MR ad MQ^Sed MO eft ad MP» 
m AE» fi ve CK ad CA.Et MR eft ad MQ, ut 
AH , five Ck gdCA • Quare ratio re^anguli 
.OMR ad reflangulum PMQ^uplicata erit - 

.e|tts I qtlatn habet CK ad CA. 

Htnc erit 9 ut GK quadratum adCA 
quadratum, ita re£laogulum OMR ad reflan* . 
gulum PMQ^ Sed reftanguium OMR often* 
fum eft lequale <)uadrato , quod fit ex CK» 
Quare etiam refUngUluRiPMQ erita^quale 

quadratoi i|uod fit tkCA. 

V. At* 
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V. , . V« Ajtque hinc modo fhraffobis dcri^ 

^^/^\ vantur* Nimtrufn primo • quod ii iiqi ex axi* 

#jr. •0n4» bus« vcluti KL , ducantur du» paralielse OR# 

FTo.«'<i '^^* convcaicntes cum arymptotis % & hyper^ 

-^^ bola i reflangulum fub fegmentis unius 

OMR «quale fit rcflangulo fub fegmentis 

alterius PSQ } quum utrumque fit «qualc 

quadrato^ quod fit ex CK. 

Secuiulo , qupd fi per eadem fayperbolst 
FiOt2<. puufU Mt & S ducantur dus qustis ali« pa« 
* rallelaB TV^XZiad utramque afymptotum pa« 
riter terminats % reflanguium TM V fit eUam 
iBquale reflanguio XSZ . Nam reflanguinm 
OMR ad reAanguium TM V rationem habet 
coinpofitam ex MO ad MT , & ex MR ad 
MV;five etiam ex SP ad 5XA ex SQjd SZ$ 
quum iequtaoguia fint » tam triangula OMTn 
PSX , quam triangula RMV t QSZ • Sed 
duk iftje. rationes compoount pariter ratio» 
nem » quam habet refiangulum PSQ ad re* 
£languium HST^ Quare erit ex lequalif ut re« 
Aanguium OMR ad reftangulum TM V 9 ita 
reflangulom PSQ ad refianguium XSZi & 
propterea 9 ficuti re£hnguium OMR eft e* 
quale re^nguio PSQ , ita quoque refbmgi»» 
ium TMV «}oaJe erit rtfaiifiguio XSZ. 
P 26 ' Tertio , quod etfi ttSix MV , SZ noA 
'^' ' fiat in direflum cuiQreC^isMT^SXf modo 
tamen paraUei» fint inter fe-9 tam iile ,quam 
itJsB, fcmper rdflanguium TMV fit^quale re^ 
£Unjg;ulo yjSZ . Quum ciifm adhuc «quiati«i 
guia fint 9 tam trianguia OMT ^PSX 9 quam 
triaaguia RMV > QSZa femper quidem erlt» 
ut reAanguIum cJOMR^ ad tefUaguima 

TMV, 



V .i « J 4 



TIAV i ici re£UnguIum PSQad re&anguium 
XSZ. Unde^ ficuti re^ugulum OMll ofteii« 
fum eft «quale re&angulo PSQ > iia <}uoque 
re&angulum TMV «qoale crit re£languIo 



£t quarto demum t quod , fi te&m MT , FiG.a5» 
SX V Ad unamafymptotum du£lx , fint parat- 
|el« atteri afymptoto , re<&anguium CTM fit 
«quale re£bjiguto CXS. Nam i completis pa» 
raUefogrammls CM , CS , erit re^ngufum 
TM V asquate refildnguto XSZ • Sed , ob «• 
qwates MV , CT , reaanguiiim TMV eft ai« 
^«te re^angulo CTM. Pariterque^ob «qua«i 
lc$ SZ» CXv reflangulum XSZ eft «quate re« 
€)languio CXS « Quare erit etiam reflongu* 
lum CTM aequale reflangulo CXS. 
. Vh A fymptotis hyperbdis eompetit Zl*fr9. 
etlam hasc aiia proprietas , quod pwMnes cu* ff^^tmt «• 
ftifvii r^Bis^ b^rbola , & afymfmit imcrci^ {iTiTf #r. 
pta^interfefintaqtfales^ ir^tiJj'"*" 

• . Maneant enim on)nia» ut fiipra t & duca- p^o.s^. 
tui^. utcumque re£U OR t qus tum curvam, 
tum afymptotos fecet • Dlco portiones duas 
MO f SR t hyperbola % Sc afymptotis interce^ 
ptas, «quates efle inter fe. 

Jam enimicx oiftenfis,re£Ungulum OMR 
eft srquale reftanguio OSR. Sedffeaa OR bi. 
fariam in punClo NiAqualia funt quoque qua-«* :; 

drara,quai fiunt ex ipfis NO, NR. Oiiare erit, 
ut NO quadratum ad reaangolum OMR » Ita 
NR quadratum ad re^anguium OSR;& con« 
vertondo erit etiam » ut NO quadratum ad 
MN quadratum 9 iu NR quadiatum ad SN 
quadratum» 
( HinCf 
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Hmc» quum fitf ut NO ad MN » ita NR: 

ad SN ; erit rucfus convertendo , ut NO od 

MO, ita NR adSR . Sed dus NO, NR intet 

k funt «quales > quum ex conftruflione totA 

OR bifefla &t in pun6lo N • Quare etiam 

sequalea erunt du« MO » SR * 

* vii' VIL £x hac autem proprieCate prono Al«i 

^'!^*i!!sl!! veo fluit , q\xodfir€&0t ad ajymptotifm tetmi* 

^um^Aifi^ wra % bifariamft^afit inpunSo , in qno h^ 

Jmi^ #«». ferhola occnrrit $ ea fit tangi^ns iffins b^fct^ 

f«r fi^ii. Recta ^tenftt P<^» teriiunata ad utram^ 

p^ ^ que afymptotum , fecetur bifariam in punAa 

•27^ Ty in quo occurrit hyperbolse. Dico^ eaftdem 

re£lam PQ contingere hyperbolam ifi folq 

pun£loT# 

Si enim fieri poteft^ eadem re(la PQ 

currat etiam hyperbolte in punflo V4 

per oftenfam proprietatem^ dua PT 1 QV 

quales erunt inter fe • Sed ex. h ypothefi PTj 

eft CBqilaiis ipfi QT . Quare duo: *Q Vt QT ia^ 

ter fe erunt «quales. Quod fieri non poteft^ 

ViU. ^"'' fijufdem proprietatrs ope ^ licebit 

jimUt^ etiam , coitverfnm bitjut oflendere • Niftiirum^ 

i;^~/~- quod fi refta PQ , hyperbolaih contingens ia 

€^ufeSMHi T% ad utramque afymptotum terminetur} por* 

"f^m ?'''*t;oncs ejus PT t QT iiuer fe fint lequales» 

iFiG.s/k Ducatur enim re£la alia OR 9 ipfi PQ 
parallela , qufe fecanis hyperbolanl in punftis 
M 9 & S f cum utraque afymptoto liihilitet 
conveniat • Jamque» fi per punftum conta6lu8 
T diameter duc^tur^erit ejus ordinata re£lft 
MS ; adeoque eadem MS a diametro illa bifi^^ 
fiam fecabitur inlf • 
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Qmim igitur sequales (int /nter fc » tam 
dax MO » SR 9 quam duse MN» SN$ erit tots 
NO toti NR pariter asqualis . Sed NO eft ad 
NR,uc PT ad qr. Quare duaBPT,QT 
etiam asquales erunt s & propterea tangens 
PQ bifariam fh&a erit in pun£io conta£|us T. 

IX* Atque hinc modo , determinath by^ j^JLd$^ 
perioia afympioth » nttllo negotio dttcetnr tan^^ ^ctermhtM. 
gent ad aligaod ejus fnnBum . Maneant enim *u 4s"»pf* 
omnia) ut fupra • Et oporteat » tangentem du* *^^*^' '^" 
cere fid pun£lum hyperbol® T • iU pl^Jm 

Ducatur ^tc punflo T refta TX, paralle- i?** • 
la afymptoto CH f quas conveniat cum afym* I0f?7» 
ptoto altera C£ in punflo X. Capiatur poftea 
fuper eadem afymptoto CE portio PX »qua« 
Its ipfi CX. £t re£la PQ^» du^a per puuflutti 
T9 erit tangens quftOta • 

Quum enim ex conftruflione parallelas 
fint rea« TX, CQ ; erit , ut PX ad CX , it^ 
PT ad QT.Sed PX pofita eft «qualis ipfi 
GX • Quare etiam PT ipfi QT ssqualis erit: 
& propterea per ea, quas mox oftenfa funtf re^ 
Aa PT tangens erit hyperbolaB. 

X- Ex oftenfa tangentis proprietate il- o^J ^^ 
lud etiam confequitur , qxxoA fi dua byperbola typerhu 
tangentes$ ad utramgue afymptotum terminen- i7*'Srii. 
tur%ea in eadem ratione feha fint in pun&o% 9"* •^v 
sn quofibi mutua occurrunt. ^i.^^ , a- 

Manentibus namque omnibus % ut fupra» J^^^ ^^* 
£nt PQ^EH du« hyperbqlas tangentes , ad fi«ii#? 
utramqiie afymptotum terminatso % Conve- Fig,28* 
niant a.utem tangentes iftae inter fe in punfto 
y . Dico, fore, ut PV ad QV, ita HV ad EV". 
Du^antur emm tx pun^is conta^us T» 

&A 
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qtmtt pars quadrati , quod fit ex AO, qmiai 
ex conftruftione FH feiniflrem adsquet ipfius 
AD • Quare etiam reflangulum AHB quaru 
pars eri t rc^anguli DAB« 
III. III. Oucancur nunc advert/cesA >& Bt 
557*%'r tangentes AX^BZ^ qu» conveniant cum tatr- 
ffUim /#. gente quavis tertu XM^ In punflis X, & 7r. 
7^it^^* It fAciU wl oftMdere^ quod & ex focoruni 
Fic.j7t altero G ducantur re^<e GX , GZ > angulu^ 
XGZ t fub ipfis comprehenfus % perpeiuo re« 
flus efle debeat > ubicunque fuerit pua^um 
conta&usM^ 

Nam reftangulum ex AX in BZ * veluC 
f^uale quadrato^quod fit ex dimidio axis 
conjugati , adsquat quartam partem figurae 
axis AB • Sed ejufdem figuras qundranti 3* 
quale eft quoque reftangulumAGB.Quare 
erit rejlflangulum ex AX in fiZ (Squale re^ 
flangulo AGB : & propterea erit , ut AX ad 
AG,ltaBGadBZ. 

Hinc duo triangula reflangula XAGt 

GBZ dcquiangula erunt; adeoque erit angul^s 

AXG aBqualis angulo BGZ.£tfappofito com- 

'muni AGXiuerunt etiam duo anguli AXG» 

AGX squalcs duobus angulis BGZ « AGX, 

Sed priores duo tinum refluni adaequant« 

Quare uni re£lo pariter squaies erunt pofte- 

Tiores duo ; & confequenter angulus XGZ 

etfam re£lus erit* 

„ i^* IV. Eadem autem ratlonc oftendemufit 

lipfij pfo- reflum eflfeangulum XHZ y quern continent 

tu7e»Z: r<?ft»HX, HZ,dua» cx foco altero H ad ea- 

/;/. dem punfla X , & Z • Vnde fequitur guoqutt 

F^^ -37* quod fi ex punflo K 9 in quo reflas du« GZ» 

HX 



HX fe mutUQ fecant 9 ducatur ad punfluifi 
conta61;us M refla KM > h»c p^rpendicularis 
fit ad tangentcm XZ • 

Si enim fieri potell ^ fit KO perpendfci<^ 
laris ^d XZ . Et quoniam reAus eft » tam an. 
gulus XGZ , quam anguius XHZ ; remicir-^ 
culus, defcriptus fuper XZ9 veluc diametro i 
tranfihit per focos G , & H • Unde erit angu* 
lus HGZ xqualis anguio HXZ • Sed angulus 
HGZ xqantis eft angulo AXG • Quare duo 
anguiiAXG fHXZiequales erunt inter fei 
& proptereai ob trianguia asquiangula AGX» 
OKX» eriti ut AX ad OX 9 ita GX ad KX . 

Simili ratione oftendemus 9 BZ efle ad 
OZ » ut eft HZ ad KZ . Unde , quia pro« 
pter triangula sBquiangula KGX r KHZ^ 
GX ell ad KX» ut HZ ad KZ, erit ex squa* 
li, ut AX ad OX 9 ita BZ ad OZ ; & permu^ 
tando erit quoque , ut ^X ad BZ , iu OX 
«d OZ . : ^ 

Jam pcff . ea , qua fiiperius oftcnfii fiint^ 
in cudem mtione , qua eft .tangens AX ad 
tangentem MX;9 eii etiam tangens 9Z ad tan* 
gentcm MZ • Quare erit ex «quaii , ut AX 
ad MX 9 ita BZ ad MZ ; St permutando erit 
otiam* ut AX ad BZ, ita MX ad MZ. 

- Quum igitur in eadem ratione re£karum 
AX 9 BZ fit 9 tam OX ad OZ « quam MX ad 
MZ ; orit rurfus ex «tquali t ut , OX ad OZ^ 
jta MX ad MZ • Unde eomponendo erit 9 ut 
XZ ad OZiita XZ ad MZ: & propterea duo 
OZ f MZ 9quiles'eriititiater fe . Quck|. fieri 

nonpoteft. /. ^ ^ - 

V. AtquQ hmcJlsMai^mr ^/gmireftaf MG, w^ 

rmJL F MH9 
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U SECTIOKUM COKrCARUM 

9iiip/is pf' MH, qux tx pundo conta(lus M ad focos m 
f^rfV g,. cltaantur t equales cum tangetite XZ angu ^ 
firM/ii. ]os conftituere , tioc eft angulum CMX oe^ 
F»G.37. qygieo, cffc atigulo HMZ. 

Qiium enim reftus fit t tam anguIuS 
KGX« quam anguIttsKMX; remicircuius^de* 
fcriptus fuper KX t velut diametroi tranfibit 
per pun£U G$ Sc M: proiadeque erit auj^uius 
GMX squalis anguio GKX- 

Eadem ratione f quia re^us eft uterque 
angulorum KHZ * KMZ ; femicircUlus » de« 
icriptus fuper KZ » velut diamecro i tranfibit 
per punfU H , Sc M •• Quare erit aoguius 
HMZ «qualis angulo HKZ. 

Queniadmodum igitur an^ulo GKX sb- 

qualis e(l angulus GMX i ita angulo HKZ 

«quaiis eft angulus HMZ • Sed duo anguti 

GKX f HKZ inter fe funt a^uales . Quare 

ttiam> inter fe Muales erant diio angxiU 

GMXi HMZ. 

VI. VL Inde vero dtSwitMt Prxtnei^^tMtm 

^il^jr^ft. ^^^^ MG* MH contincre reaanguIum,quod 

ffietai quartam ^ partem adcquat liguri^ diametri» 

VJiiV^' tranfeuntis per pun^um conta^us M . 

Fio.37» ^^^ » ^^ fuperius udenfis^^i fi ex jcentro 

elii pGs C ad punBa X» Sc Z i QteU1ganturfdUi«> 

&x reflop CXiCZieop exhibebuntoobis duas 

tetiipfis diametrosconjugatas^Quarc redangu- 

Jum XMZ leqotle erit quadrato , quod fi t ejc 

dimidio conjugatpB iUius diametri i qui» per« 

tinet^idpun^um M# 

Jain quadratum Iftud ad^qiiat4)itarttftl 

^partem Hgurie ejufdemdiametri.Undecoikt 

^blt| t^&tukg^m GMIj «^i^ effe.qua* 



«trtQtifiguristiujnciiri » miUbuntis per pun^ 
&Axin M f fi utiqiiet Qd^ndi poditc,. refUii^ 
gulum GMH eequaie effe refladgulq XMZ^ 
Id vcro oftendemus ia hunc mo4uin« 

Quoniain H^ius eft uteri^ue: angulo» 
rum HGX f JCMX : erunt alii duQ 4ngult 
GKM » GXM duQbus re^is «quales ; prof n; 
deque 4 quum'di)obus reflis iint etiam »qua« 
les aqguii iluo GKM# MKZ > ablatb contmu^ 
niGKM I reman^bit angulus GXM a^quali« 
anguio hAKya^ 

Jaitif Qb circiUumi tranftuntcm pcr qnat 
tuor puu^a M f K > H I i? I angulus MK^ »• 
qualis eft ahgulQ UHZ * Quare etiam angu- 
lus GXM »qu4li5 erit angulo MHZ , Vnd© 
trianguU du» QMX » HMZ. apqaiangula 
criint : & prbptcrea ,quum fit ^ ut MX ad 
MG$ ita MH ad MZ; erie retoguUim GMH ^ 

«qualere^anguloXMZ* ^* ^ 

; VII. Eifinde cQlligituf parit^ ^ eafdcm v\\. 
«aasMGfMH fimul fumptas «quaies dft J^r-'"^^^^^^ 
axi AB i Ducantur entro uni eatum^ veluti pruus r#.- 
MG , parallete Ca , HS . Tum jungantiir ti^ pf^^g" 
a«AR,HRtBR. i •* • 

-^ Et quoniam eidem artguto.GMX»qu> 
lis eft» tamangulus HMS , quam anguiuls 
HSMf erunt duo anguli HMSi HSMr^osquales 
inter fe : 8i pr^pterea triat)guiuft| -MHS^ ib> 
fceles erit. Sed bafis ejus MS bife£iaeftpi^ 
reftara HR » qi|um fit, ut RM ad HS, ita GG 
ad CH • Quarc erit iHR perfeadicularia. ad 
ipfamMS% • ...>;. t ..j > 

Hinc 9 ob ci^culum , traiTfeuntem pec 

duatuor pun£la A ^HvR»X^rf*tt«* %«g«'*fe 

F 2 ARX 



n SECtlOKUMCOiJlCAllUM 

ARK «quilis angulo AHX . Et fimiliter, ob 
circulom» trttnfeuntem per puoftt quatuor 
B^ H , R f 3 f erit angolus BRZ «quaiis an-o 
gulo 6HZ • Unde angulus ARB aDqualis erit 
angulo XH?) aique adeo reflus erit. 

Id quum ita litf femicircuius» defcriptt»? 

fuper AB » vclot diametro^ tranfibit per pun*» 

€tum R: & propterea re6la CR ipfi CA , vel 

GB «qualiS erit. Sed» ob reftam GH bire6lam 

In C , eft MG dupla ipfios OI » & MH dupia 

Jpfius Mlffive IR.Itaque fumma duarum 

. MG 9 MH dupla crit totius CR i atque adeo 

flsqualiS axi AB. 

viii. y IIK Hinc vero alki mbisfuimtw rath 

PjhH^pu^ ^fcriiendi elliffimin fiano » datis focis cum 

no Mcfi* longitnditu auis majoids.SitttimA^ axis 

Ztu^tli^ major ellipfis » fintque minfla G » & H ejuf» 

mmuiuu. ^Q^ fQQi^ \^^ umbiiici • Oportet » in fubjeflo 

***?•$'• plano ellipfim defcribere. 

Capiatur filum ejufdem longitudinis 
cum axe AB % & extrema ejus focls Gi & H&U 
ligentur • Deinde ope aHcujus ftili circumr 
daoatur fiiuiri circa focos ea lege ^ ut portio- 
nes ejus maneant continuo tenfo . Dico # 
curvam» <|uie per ftilum in fubje^lo plano de« 
fcribitur»eflre eliipfim qusfitam , 

Jam enim ex ipfa curv^e defcriptione li« 
quet , ejus naturam hanc efle » ut fumma rc* 
^rum f qum ex aliqup ejus punfto ducUn# 
tur ad puofta G » & H »adftquat longitudi* 
mm fili> Sed ¥x ponilcu^ipne filum.eft ejuf- 
dem longitudinis cum axe majore AB • Quare 
eadem fumma re^rum «^qiHiUsreritaxi AB; 

& projpterfi» turva d«fwipt# «rit «ll/pfis * ^ 



fi e S M EN T A« tr 

Perrpicuum e (l autem , quod fi faci 
ftHaccedant ad|iuii£lum C^quod bifecat * 
axeiH AB f defcripta curva fit clrculicircum^ 
ferentia. Uade fequiturt cWcmlum confiitr^rt 
popc f vcluti clUffim , cujMt foci cocuut cum 
ipfo :ccutrdt 

^ IX. Sit nuiic<re^ MT aliqua taogenfi ix. 
cUipfis , conveaieiis cura axe AB id pmifta ,,f ^*^'** 
T. £rigatur fuper ea perpendicularis MOi ei^ »'•«'« «^ 
dem axi occurreos inO «fit threafcrfcn4i4 /I7,7ff!!^ 
cuhrcm ifi^m ftura iicchit oficndcrc. Zmi£^^ 

Nimirum prlmo 9 quod ea bifecet angtt<% dmitmr «i 
lum GMH . Nam reft» MG, MH conftituunt */T*""- 
eum tangente anguios »quaies . Sed «qualesi ^^^'35^* 
^uoque funt anguli § quos cum eadem tan^ 
gente conftituit perpendicularis MO . Quard 
^rit ahgttlus GMO tt^ualjs angulo HMO • 

. Secundo , quod reda TH fit harmonicp 
fefhi m punflis G , & O • Nam rtStx MGt 
MH f ob asquales angulos 9 quos cooftituunt 
Ciira tangente MT^funt^utperpefldicula^ 
qu9 ex pun^lia G> & H ad tangeatem demil-* 
tuntur 9 five etiam % ut tt€tx TG % TH • Sedi 
ob gnguluih GMH bife&um per refUm MOt 
casdera. funt quoque.9 ut portiones GO9 HO i 
Igitur «rit ex oequalitut TG ad THfita GO ad 
HO : & propterea refiangulum 9 qu<^d fit ejt 
tota TH in portionem tntermediam GO ^ x^ 
^iuale erit re6lahgulo fiib portionibus eXtre^ ^ 

|!lisTG»HO. 

TertiD • quod tres rea:^ CO » CXs 9 Cl] 
liojt cQntinue propQrtionales. Quum enifn re# 

(langulum ex TH inCiO fit xquale re^lan^'^ . . ^ ^ 
«ila exSG iftHft I erit> ttt THadLTG 9 ita 

.7 T: ^ ^ ^. $ HQ 



KO «d GO ; &.ooiifpon«ttdQi«it fuib^ dua« 
fum TH , TG ad TG viueM ed OO t Slb^ 
pietido antecedentium diihidn ^' Ut^ CT ad 
T0> tta CO «d GO ; ac detitqUe fconVettemlo^ 
Ht CT ad GG t ita CQ-ad CQ* ^ - 

Quarto, quod fi demittatur adajteifi 6t^ 

dtnaJaWN i daU flt uiio » quain habetVCO 

adCN, hoc eft »quallsduplicat»eju$f qqan» 

'^ habet CG ad C A * Quuin cniiti tres re£l« 

,, . GT,eGiCOfmtcb»tiiiucjjrop«^^ 

^ erit CG quadratum »qoale rea^nguio TGO^ 

i Sed >^x fuperius oilernfis, CA quadratum eft 

ftqtiale reftahgulo TCN . Quare erifc > litwi 

Aangulum TCO ad reftangulum TCN % fivo? 

«tiam UtCO ad CN , ita €Q qi!adratut|l a<|^ 

CA quadratum. 

• Denique » quod dat^ fit et)am ratlo i^ 
quam habec CO ad NO ^ hc^ ^eft atqualls ei^ 
qUam habet CG quadraium ad re^^an^utunk 
AGBJam eaim CO eft a^dCN^Ut pft CG quai 
dcatum ad CA qttadrattim . Sed t ek fuperiuB 
eileidls « CN eft ad NO ^UJf IxltAB ad jiar^^ 
thet>Ukh djus AD } fiveietiami ut AB quadra^' 
tumad re£fcaiigi|lum i)AB lHve demun % tit 
CA quidratum ad re£i:ao||U{um: AGB\*QuaFd 
kx fequoordinando cri t » ut GO ad NO yit^ 
^ €G tjoadtuitum ad reflang^tam AGll • ' 

IT^il' ii^r/^y#^»r pro^r^^ltf I i' n^mgoim , quod ii c« 
/«fii 9««- punfto O fuper aliquam ipfarum^ MG > Mfel 
Jrui ^'iJC pdrt^adkularlis demittatUf OR $ abfcifla por- 
tenditur. (io MR fit ^ualls d ^idlo parameeri^ ^^ 

^H "" ; ^ Nam 



E t E At^VT A. tf 

Katn refite MG> MH i di sqpales «ogutos; 
qoqsconftituunt cum tangehte MTf fuatiiir 
perpendiculaf qusd ex pun6lis G> & H ad tan^.; 
gcnten) demittuntur $ five etiam » ut poi:tio« 
nes TQ^ TH * Quare componendo fumma re« 
aarum MG » MH « five axis AB» erit ad MH» 
urfttmma duarum TG t THad Ipfam TH ; & 
capiendo antecedentium dimidia crtt quoqaet 
ut CA ad MH , iu CTad TH ; ac denique 
permutando erit f ut CA ad CT i ita MH 

^TH* ' 

Demtttatur jameit punflo H fo^er tan* 
gentem perpendicularis HL . Et MH ad TH 
erit in ratione compofita cx MH ad HL » ^ 
ex HL ad TH * Jam vero MH eft ad HL » Ut 
MO ad MR. Itemque HL eft ad TH. ut MO . 
ad TO ; fivc etiam > ut NO ad MO . Quare 
erit MH ad TH in ratione compofita ex NO 
ad MO , & ex MO ad MR ; atquc adeo in 
fimpllci ratione , quam habet NO ad MR. ' 

Quum igitur CA fit ad CT » ut MHad 
TH .ITMH fit ad TH , ut NO ad MR ; erit 
ex flBquali, ut CA ad CTi ita NO ad MR.Sed 
CAxft ad CT , ut CN ad CA . Quarc rurfus 
ex «qaali erit , ut CN ad CA , ita NO ad 
MR ; & perinutando erit pariter 9 Ut CN ad 
NO 9 ita CA ad MR . £ft autem ex oftenfis» 
ut CN ad NO , ita AB ad AD . Et igitur cx 
«quali rurfus erlt » ut AB ad AD , ita GA adl 
MR: proindequc, ficuti CA fcmiflis eft ipfius 
ABi ita crit MR femiffis ipfius AD. 

XI. ? txtevQk pettinet aifocot ellipfti bae tt,^,J„,u 
oTn^ fT&priitat , quod fi du» tangentes MK» ^l^f^\.^fj^ 
MK conveniaat ia K > & *xcodemfoco G lenl^Js. 
^ , ^ F 4 du- F1G.40. 



dticaxitur wi ptmfla. c6tita£ltis redte GMV 
6N. i aogulus MGN bifariam fit feftus pee 
re^am CHC ^ . 

Jungantnr ejtiim pun^ M i & N per re^ 
(lam MNyCui per focum G 9 & cdntnim O 
parailelie agantut OR, XZ« cum tang^entibuar 
convenientes • Jungantur quoque re^s HM^! 
HN ^ & conveniat cum axe , tangens quideot 
MK in punAoT ^ tangens vero NK in pan^ 

£t quonJam tiU eft ac) GM , ut TH akt 
'TGierit domponeado , ut AB ad GM • it« 
fumma duarum TH, TG ad ipfam TGi & m- 
plendo antecedentitim dimidiaerit quoquie». 
ut CA ad GM , ita GT ad TG ^ Sed CT «ft, 
ad TGi ut GX ad GO . Quare eritex «quaiiV 
Ht CA ad GM) ita GX ad GO. 
i £adem ratione oftendemus > CA elfe ad - 
GN f ut eft CZ ad GR . Onde^quia GM eft 
ad GN in ratione compofita ex GM ad GA^. 
& ex CA adGN 9 habebit quoque GM adt 
GN ratlonem compofitamex GO ad GX i& 
exCZadGR* 

Jam dlameter , quos bifecat ireftam tAK^ 
^amque velut fuam prdinatam agnofcit^tranfb 
ite debet per punftuniKt in quo tajfigenitea: 
4ud& MK,NK fibi mutuo oecurrunt » Qua«^ 
i^ eadem diameter bifecabit quoqiiereflam 
XZ : & propterea , quum OBquales fint dim 
QX» C|Zi crit GM^ad GN in fimplici ration^i^. 
quam habet GO ad GR. ' /, 

Ponamus modo 1 reftam GK tpG MN' 
toCcurrere in L . Et quoniam GO eft ad GK/ 
ut ML 4id .NLjeiit ex Wqiiftli^ ut GMi^ 
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fe E E M E N T Ai ^ *? 
6ibl' » ita ML ad NL : prbindeqUd «nguiuS 
MGN fe£lus erit btfariani per re&am G|C. . 
^. Xil. Sed iww Mum proprietofm mc *«» 
r//ai» fihmh prateribimm , quod fi per fok ^ ^<>!^ 
cum aiiquem G ducatur refla MN > utrinque ''K^^J^ 
^ eilipGm terminata ; ea lit tertia proportio-' ^i^mm^ 
ualis poftaxemAB^ft diametrum KL » ipfi ;;'"/'^<'» 
MNparalleiam. ,^i^*Mi 

Ducantur enim ad puilfta M » & N tan*. 
^entes MT » NS f couvehientes cum axe Aft 
ifi pun^is T 9 & S » cumque diamctro KL in 
punflis X » & Z • Tum ex iifdem punflis M^ 
9i N demittantur lid diametrum KL ordlna- 
tieeMO.NR. 

p £t quoniam» ut paulo ante vidimus» GA 
^ ad GM , ut CT ad TG ; erit quoque > ut 
CA ad GM » ita CX ad e^ndem GM • Quare 
4uds CAi CX aequaJes erUnt inter fe. Quum« 
que eadem ratiane etiam C% ipfi CA asquaii» 
comperiatur, erlt tota ^Z asqualis axi AB» 

Quia autem tangens MX bccurrit diz^ 
4ietro KL in pun£lo X t & et pun£lo contaa» 
£lus M dufla eft ad eandem diametrum ordi*^ 
mta MO; erit, ut CX ad CK^ita CK ad COj^ 
8c duplicando termlnoS omnes ^ erit quoque^ 
Vt XZ ad K L» ita KL ad OR4 

Jam # quemadmodum XZ eft isequalis axi 
AB » ita OR «qualis eft ttGtm MN « Quare 
erit^ut A6 ad KL» ita KL ad MN ; & propte^ 
fea re3;a MN > dufta per focum G » & utrin* 
que ad eilipfim terminata» erit tertia propor* 
tiooalis poft axem AB » & diametrum KL 1 . . i 
g»fi MN parallelaiB • ^^^ 

\ XUI« HiOQ wumfnmtM/wfimt # qitod cmik^ 



>« SECTtOKtlM COtlieARUAC 
^hm I f m4 fi per etuiden focunif vel etiam per utrumqu^ 
'Imt^^ttil ducaatur refiis dam MN i PQ ^ utrinque adL 
y#»4i» ir. ellipfim termimtc^ ett fint inter fe^uc qiiadr»» 
f^Q^i^ tA diametrorum f qutt jpfis funt paralleld^i . 

Quum enim MN fit tertia proportioiift^ 
tit poft axem AB» & diametrum KLf ipfi MK 
paralielam t erit KL quadratum isquale lee^ 
£languIo ex AB in MK « £t eadem ratlone ^ 
quia PQ eft tertia proportional ts poft axem 
AB $ ft dUmetrum £F » ipfi P(;^quldiftan* 
tem i erit £F quadratum cquale refiangula 
exABiriPQ. 

IndeautemeritfUt KL quadratuo» ad 
£P quadratum f ita re£langulum ex AB in 
' MN ad reaangulum ex AB in PQ^Sed f ob 
communem aititudinem AB, re^angulum ex 
AB in MN eft ad re^nguium ejt AB ia 
PQ, ut MN ad PQ. Quare erit ejt «qualif tit 
MN ad PQ f ita KL quadratum ad £P qoa^* 
dratum* 

- Quum igitur f ex fuperlua oftenfis t rc- 

^ngula;qu« fiunt ex fegmentis duarum (eu; 

cantium , fint interie f ut quadrata ex conju^ 

gatiS earum diametrOrum, ad quas fecantes llJ 

te veiut ordinatas referuntur } erunt nunc illa 

eadem re£langula « ut earuhdem diametrorurti 

iordiMtae ii l^ » quse tranfeunt per focos # 

XIV. XIV. Denique Jbanc ^fuc proprietatim 

^7""«fti: nolmMt fitcftth cmmittBfe, qucd fi refta X? 

Ili''«#M *"'P^"^ contlngat in M» & dufla ex focoruii^ 

«i! **""*■ altero G ad punftum corita&us M refla GMr 

Fz4^.42. liUfc per verttces axis paratlel» agantur AX; 

BZ 9 cum tangente convenieiites j quod , in4 

^, .;> quam f deiqifla id a«^m or4iaiU MN t 4at 

" . \ ipf« 



Extend^tur eniixi tangens MX 9 ufqutf 
donec cofveqidC ciim axe AQ in p^nSio T« 
Et , ut pai^Io fuperius of^nfurq eft , CJA erit 
ad GMi qt eft CT ad TG* 5ecl,dufl4 CL ipf| 
GM (MiraMelt, CT ^ft ad TG t ut CI, «d Cii, 
Igitiit ef Jt e X ssqualit ut CA ad GM » iu CL 
ad eaqdeof pM ; & propterea CL Ipfi C A 
asouajf^ cti^^ 

J^, ab taf^nteqi MT, C? c<l «d C A, 
iit CA ad CN • (^uare/ifbdifc^ddo ant^cedcn^ 
tef ejf cpnfeqaenciliuc erit » ut CT. a^ AT » 
ica CA t fiv^ CL ad AN > & perintttandQ^ 
lit CTadCt. . ita AJ ad AN .Sed CT eft 
ad CL ^ ut AT ad A^ • jgt igitur ex a»quaf^ 
U erit,UtAT^A>^fi»AT«dAN;prqin- 
4eque AX ipf| AN cqualisentt 

Ultf rius f <|qum C?N ftt ad CA , ut CA 
ad CTi critf convertendp prifiMiaH ut QN ac| 
A^f , Ita CA ^^ AT ; ^ iiddendp ant^cedcn* 
tes foqfequeqtibus ^ erit qi40(|ue , ut Ct^ Ad 
PN» ita CA 9d pT • Uiide per ordinatam ra- 
tUmein erjt , ut AN nl B|^ » ita AT ad BT. 
Sed AT eft «d BT.ut A^ad P^^.Quare 
erit ex »quali,ttt AX ad PZ t ita A^^ad 
|SN : & prpptereai qiiemadipodum AX ofteoia 
e(| ^qualis ipfi AN t fic etiam B^ ipfi B^ 9$« 
quaiifi erit • 
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• . ■ 

Foeorum ellipjis prt^HHaUi, 
fpeciaUs oftendun$ur^ 

•t • • • • . 

h . h T) K«cedeQti capite oftenr» tunt 

%r^iM 1- focorum elliffis proprietms gcffCm 

ff^nnMM f^iigf , hoc eft 9 ete . quie Qbtinent in quolibet 

fntuii». |gj[];pQ5 pun£lo ; nunc eas pftendemus $ qam 

ffeciaks funt t & ad illud dumtaxat . pui]« 

ccum pertinent » quod cQnjungi(ur cum alte*' 

ffo fQcorum per r^iElam t azi perpendlculareniJ 

Sit Igitur AB axts inaJQr ellipfis , fijit^ 

Fi043. que etiam G 9 ^ H foci ipfius ^ £x focorudl 

aitero, G perpendicularia ad axem lertgatur, 

G£ f ellipA occurrens in £ • Tum ad pun£tuia 

£ ducatur tangentes £Tf cum eodem.axo 

iconvqniensinT. 

, Ac primo quidem ofifvdemm$ quod ejtt? 
;£lis eit verticltHis axis A % &:B.ad langentem 
ufque perpendi«ular4bi|s AX » BZ 9 e» fin( 
ftquales pprtionibus AG a BG « abfciffis ex 
iftxe AB per focum G. 

w. . Jam $nim re^la^ AX t BZ parallpl^ fuoii 
ipiii £G • Quaie exdem9,$it oiteafiii^j aequalefi 
efie dcbent iis portionibus 9 in quas dividitur 
aXii; per ordinatam ^ demiflam ex punflo E » 
Sed ordinata ifta eft ipfii £G • Itaque redias 
AX 9 BZ asquales elFe debent portionibu^ 
AG^BG. 

^ioc idem oftendi qtioque poteft I4 



• E X E M E N T A; ^^ 1« 

iiuac modum . Quoniam AX 9 £X Amt tatKi 

f^entes dus ; per ea ^ quio fuperius oftenft 
iint, fecabitur angulus J^GE bifarianKper re^ ^''r. 

&am GX • Unde » quum angulus AGE fit re^ 
€tus f erit femifeflodBquaJis.y tam angulus 
AGX f quam angutus AX6; & coxifequencei: 
duse AX 9 AG «quales erunt inter (e. 

^ Simtli ratione , quoiiiam BZ $ £Z furit 
tangentes duas ; fecabitur angulus BG£ bifa* 
riam .per re£lam GZ . Uude « quum angulus 
BGE fit reflus } ertt femire£lo «qualis , tam 
angulus BGZ « quam angulus BZG $ atque 
adeo du:e BZ9 BG ^quales erunt inter fe« 

IL Hinc autem ofteadsmus fecundo loco^ li. 
quod fi ex alio ellipGs pun^o M ducatur ad jJjT^JJJ'^ 
a^cem AB ordinata MN , quds conveniaty tam «^' pfpru. 
cum tangente , quam cum eliipfi ad partem ^' *"'*'"• 
alteram in punftis R, & O; reflangulum ^^'^J* 
MRO fit asquale quadrato , quod fit ex ia<» 
terjefla axis portione GN. 

Nam,per fuperius oftenfa 9 re^angu«» 
lum MRO eftad quadratum tangentis £Ri 
ut efl; quadratum ex axeconjugato ad quat 
dratum ex conjugata diametri , qu9 tran^ 
lit per pun^um £ . Sed in hac eadem ratio* 
ne eft etiam quadratum tangentis AX ad 
quadratum tangentis £X . Quare erit ex 
«quali 9 Ut re^angulum MRO ad £R quar 
dratum 9 ita AX quadratuoi ad £X quadra- 
jum. 

Jam 9 permutando 9 re^angulum MRO 
erit ad AX quadratum 9 ut eft^R quadn^ 
Cum ad £X quadratum . Sed^ propter pgralle-^ 

ks NR, £Q I AX , JER.quad!:«up^(t ad ^X 



in. 
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«icdfituin , ttt GN qti«dutuni «d AG qua4 
«nturo . Quare ef it rucfui ex «qu«U , ut re^ 
^ngttium MRO «d AX qutdwtumi Ua GN 
duadwtum «d AG quadrtturt : & propterca, 
quemadraodum •quaU» funt quadrata duo 
AX, AG, ita quo^uc erlt reftangulum MRQ 
«quale quadrMO, quod fit ex GN. . • 

wu^ «• IW' Atque mcfi^Mitttr tfrm , qu^ C 
»,/. urtb, {unMtur nun£tum M tum foco G pet fcckaiq 
W?:' MG. h»fl fit fempcr «Bt^uali» reftas N* , ubi- 
FiG.42, cuinque fumptum fuer»t punftum M.^ 

Jam eniro rfc^angulum MRO oftenrum 
eft squttle quadrato, quod fit ex GN, Quate, 
«ppofito communi quadrato ex MN » erit re. 
aangulum MRO una cum MN quadrato «. 
quaic duabus quadratiJ GN, MN. 

Quonlam autem MO eft fe«« blfarltm 
in punfto N i erit re^«ngulum MRO una 
cum MN quadrato «equale quadrato ej? NR. 
JEt quoniam angulua GNM eft re^u? , crunt 
quadrata duo GN » MN «qualia quadrato ex 
ipf« MG.Hinc etit NR.q«ad«'««i««q'»'« 
quadralo cx MG*. & proptere» du» jfJR, 
MG «equalc» erunt intcr fe, ^ ^ 

Hujus «utem proprictati* ope,rfaifi axe, 
& focitf frcih erit invenire hngitaiinm w^ 
dinatte , qeta Cttilibet aitis a&ffipa cmefp^n^ 
det, Slt cnlm axlsAB* fintque G , & H foci. 
Et oporteat invenlre ordjnatam , qu« corcei. 
fpondet abfcifl» AN . * ' , ' 

Erlgantur ex punfkls A , & B pcrpendi- 
culares AX , BZ SBquafes Ipfis AG , BG . 
Tum , junfta XZ, erigatur ex punfto N p«r;« 
iwndicuUris - «Itera NR » ei occurrens liv R * 
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Denique centro G $Sc intervallo ipfius NIL 
defcribatur arcusteandem NR fecans in Mi ^c 
erit MN ordioata qu«fita . 

IV • lifdemi ut fupra manentibus $ eriga« iv: 
tur modo ex punfto Tt in quo taogens ET S^J^.\* 
fecat axem AB t perpendicularis ad ipfum ^ ^}^ 
axem TV • Et quemadmodum perpendicula* "'Ijumff^ 
rero iftam TV ellipfis dmBricm ^cinceps ^•jjj^^JJj^*- 
appeilabimus • fic ulau ad €m flum ^Ui^ F1044I 
ffifroprietatescompaitnt. 

Nimirum primo f demiflfa ad direflricem 
perpendiculari EF « erit t ut £F ed £G » ita 
AT ad AG • Namt ob parallelogrammum 
FG» dixt^ £Ft GT intcr fe funt ^uales. Qua* 
te erit» ut £F ad £G 9 ita GT ad £G tSed, db 
triangula «quiangula TG£ t TAX t GT ea 
ad £G , ut AT ad AiX . £t , ob «quales AX » 
AGfUteft AT adAX fitacftATadAGt 
Quare erit ex «quali ^ ut £F «d £G , ita AT 
ad AG % 

Secundo 9 demiflr^ e^ alio quovis ellipfis 
pun£lo M ad eandem dire^ricem perpendicu« 
lari MS » erit^ u% M$ «d MG , ita AT ad AG. 
Ntm 9 du^ ad axem ordinata MN » eaque 
produfla ad tangeutem ufque in pun^o R; 
erit, ut TN ad NK, |ta AT ad AX» five AG^ 
Sed TN eft ad NR f ut MS ad MG i quum 
fint aBOuales r tam dufa TN t MS , quam dux 
NR 9 MG « Igitur erit ex «Bquaii , ut MS ^id 
MGtiuATadACt 

Tertio j. id veruin erit. etlam relate ad 
alium axis vcirticem 9; quandpquidem erit^ut 
BT ad BG» ita ATad AG. Nam, ob triangU'» 

U «Bquiingula T3Z|TAXa «5^ ^^ ^^ 

PZ, 
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&Z f ih eft AT ad AX • Sed • cx fupenus 

oftenfis, «qualds^ funt incer fe $ tani dux AX» 

AG, quam du» BZ f BG • Quaie evic quoque 

, litBTadBGfitaATad AG. 

(^uarto I fi duo ia ellipfi capiantur pun« 
Aa M f & P 9 & ex iis perpendiculares ad 
direflricem demittantur MS » PQ ^ erit f ut 
MS ad PQ^ita MG ad FG • Nam in eadem 
ratlone , quam habet AT ad AG > eft ^ um 
MS ad ad MG 9 quam PQ ad PG . Igitur ^rit 
ex «qualif ut MS ad MG , ita PQ ad PG j & 
permutando erit etiam , ut MS ad POt it^ 
MGadPG. 

Denique , fi ex iirdem punflis M f & P 
duc^ntur ad direflricem aiise duas re£l;a{ MI, 
PL f qu« inter fe fint p^rallelas 9 erit quoque 
ut MI ad PL, ita MG ad PG. Nam» ob traan^^ 
gula cequiangula MSi9 POL , ut eft MI ad 
PL 9 ita eft MS ad Pq. Sed » ex oftenfis, MS 
eft ad PQf ut eft MG ad PG . Igituf erit es 
k^wlif uTMI ad PL, ita MG ad PG. 
ciu0Pf9. y* Refta igitur, qua» ex quolibet ellipfis 
ffittMi$m pun£io perpendicuiariter demittitur ad dlre. 
r//i^j^i^!^.^ricem ; eft ad re£lam» quae ex eodem pun6lo 
'*l'.*'^ ""• ducitur adfocumGfin eadem illarationcg 
mMH* duo. quam habet AT ad AG • Sed circa profricta^ 
Fio«44« im iftam duo gccurruntf m$dttt digna. 

Prtmum eftf quod ratio^quam babet 
AT ad AG \ fit majoris ad minus * adeo nem^ 
pe 9 ut perpendicularis demiflfaad dire£lricem 
£t (emper major re£la 9'qufle ducitur ad focum 
G.Ob tangentem enim ET^ut eft CT ad CA# 
|ta e(l CA ad CG . QH^re convertendo erit 

jquoque 9 ut CT ad AT ^ ita CA ad AG . Sed 

.• -.1 . * ' ■ CT 
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CT major eft, quam CA. Et igitur AT etuin 
major exi t r quam AG . ^ 

Alcerum eft 9 quod eadem ii(a ratio fit 
tequalis ei » quam habet axis ABad diftan- 
tiam y quse inter utrumque focum exrftiX 
Nam » ob tangentem ET » ut eft CT ad CA, 
ita eft CA ad CG . Quare 9 dividendo , erit ^ 
Ut AT ad CA , ita AG ad CG ; & permutan. 
jdo erit quoque , ut AT ad AG 9 ita CA ad 
CG . Jam vero CA eft ad CG^ ut AQ ad GH. 
£t igicur ex 9&quali AT erit ad AG^ut eft AB 
adGH. . • • 

VI. Ad direftricem ellfpfis alia etlam pro- y^ 
prietas pertinet valde (inguJaris • Sed^ad eam L^mm» ptQ 
oftendendam, fternendum tft prius^ wlut km^ fin^uult^ei. 
ma%fdquem tJbeopema, quod fi ad aliquod elli- npfis rfht, 
pfis punftum M ducatur tangens MS , con- 1im^prop!h- 
veniens cum axe AB in punfto S » & ex pun- ^*'- 
fto concaflus Mdemitcaturadeundemaxem 1**^*45« 
ordinata MO ^ quod, inquam 9 CG fit ad CO^ 
ut eft CS ad CT. 

Quum enini refta ET contingat eliipfim» 
& ex pun6lo contaflus £du£):a fuad axem 
ordinata^SG ; erit , ex fpperius ofteiifis 9 ut 
CT ad CA , ita CA ad CG : proindeque to- 
Aangulum ex CT in CG iiequale erit quadra* 
t09 quod fit ex CA. . . 

Simiiiter^ quoniam re£la MS eft tangens 
eliipfis y & ex pun6lo conta6lus M du6la eft 
ad axem ordinata MO ^ per ea, quss fuperius 
oftenfa funt 9 erit 9 ut CS ad C A , ica CA ad 
CO. Quare re£langulum ex CS in CO asqua* 
ie erit quadrato , quod fic ex C A. 

£dem igitur CA jquadraco «quale eft, 

Tm. U. G tam 
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t«in refiangulum ex CT ia CG , quam re« 

£kangulum ex CS in CO « Quare erlt reflaa^ 

guium ex CTiuCGflcqualereClangulo ex 

CS in CO : 8t propterea exit , ut CG ad CO^^ 

iuCSadCT. 

vit VU. Hlnc autem/i^^ari/arr primOf quod (i 

prsf^Tnf/ eidem tangens MS conveniarcum direArice 

twroiurium XV lu pun&oK» & cum axe conjugato PQ 

FiG* AC *« punfto J^ * reftangulum ex MO in TK fit 
^^^* ad CP quadratum, ut eft GO ad CG. 

.Quum «nim CG fit ad CO « ut eft CS 
dd CT 9 erit convertendo > ut CG ad.GOf ita 
CS ad TS . Sed^ob crianguia squianguia 
CRS , TKS , CS eft ad TS , ut CR ad TK- 
Quare erit ex «quali» ut CR ad TK » ita CG 
ad GO ; S^ invertendo erit etiam » ut TK ad 
CR, ita GO kd CG. 

Prfttcrea , demifla ad ax^m conjugatum 
PQ ordinata ML « erit , oh tangentem MR» 
iit CR ad CP , ita CP ad CL . Unde reaan- 
gulum ex CR in CL , five MO squale erit 
quadrato t quod fit ex CP : & propte;^a re« 
flangulum ex MO h\ TK erit ad CP qua- 
dratum , tit eft idem re£laugulum ex MO in 
TK ad reftangulum ex CR 'm MO . 

Jam , ob communem altitiidtnem MO^ 
re£langulum cx MOinTK eftad reftangu» 
lum ex CR in MO, ut eft TK ad CR. Ofteu- 
fum eft autem» TK efle ad CR, ut eft GO kd 
CG . Quare erit ex a^quali , ut reftangulum 
ex MO in TK ad reftangulum ex GR in 
MO» ita GO ad CG \ 8c confequenter in Kac 
eadem ratlone erit etiam reftangulum ez 
MO ia TK ad CF quadratum« 



Vnit XJnde fiquitur f^cuaM t retflangBk viii. 
\m ex MQ ln TK afcftMle effe reftangutp ^,:;^^;^'* 
TGO ; atque M(eo effe, ut T(i ad TJC • iWFxo.^S. 
WOa4GQ. 

Quurq enim r^^a £T cotitrngat eHl* 
pftmi^ ejfp pt|n6la cQit^a^us ^denfiflT^ fit 
ftd a:(eii>ord|nata £G| eritf e:r fuperiui; often* 
fisr 9 reftangulum^ TQC cequaie re^angulo 
AGB t $ed re^an|g;u)iTi|l AGQad^quat (|u»l- 
tam p#rtem 5gurfi; aj;i$ 43 > ^'^^ ett^m qua» 
drat(im » <|uod fit e;; CPt dimidto axi$ conjti* 
g;Ati\ Quar^ rc^n^ium; TpC eid^m QP 
quadr^tQ partter ?squal^ erit • 

Hinc ^rit , uc re^4n|(qlum TGQ ad rd- 
Aadguium TGC 9 ita |dem re£^anguium 
TGQ a4 CP quadratum* Sed» pb cpmimiiiem 
altltudineiii TG t reftangulutn TGQ eft ^rd 
rcftangulum TCG, ut eft GQ ^ GC. Quare 
^rit ex ^equaii , ut GQ ad CC % iu re^angui» 

lum TGO ad CP quadratum • 

%t quoniam oflenfun) e^ , GO eflTe ad 

GCfUt efl: reftangulum ^x MQinTK ad 
CP quadratum 9 erlt rurfu^ ej^ scqu^li ^ ut re- 
flangulum 0}( MQ in Ti( ad CP quadratumf 
tta refl^ngutum TCQ ad idem CP quadra- 
tuitu Unde re^nguium es^ MQ ja TK cecjuii- 
le erit reflangulo TGQ. 

IX. Atque hinc fcq^ftur ien^tfm , c{\jo^ i^- 
junAis re£lis CK t CM tre^us fit aiiguhts /mLw^ '"'" 
KGM, quod fub iis continetur. FiG»4jf » 

Qnum enim oftenrum Ot ref^angulum 
ex MO in TK siquale reftangulo TGO; crit, ^ 
ut TG ad TK , ita MO ^ GO - Unde trian- 
gula duo reftaoguk GTK , W^Q babehunt 

G 2 f\x^ 
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clrca angulos ceftos latera proportionalia ^ Sc 
con&quenter asquiangula erunt. 

Angulus igitur TGK aBqualis etlt aa- 
gulo GMO. Unde» appofito commtini OGM, 
erunt duo anguli TGK , OGM asquales duo* 
hus angulis GMO , OGM . Sed itti duo fimul 
fumpti unum reflum adcequant • Quare etiam * 
uni re£lo sequales erunt priores duo ; atque 
adeo angulus KGM pariter reflus erit • 
^ ^* X. His prxmiffis 9 facile modoerhofteam 

iMt90ddh^ dere propnetatem sUamftagtflarem $ gua per* 
^uulh^^o' '^*^^ ad direBricem el^pfis A\\\\ximodi pro- 
ftiitmt dt' prietashasccft «quod n per focorum alterum 
i^jifMwr. Gducatur refta MN , utrinque ad eUipfim 
''iG4y* terminata, & reftaB MS > NX, contingant eU 
lipfim in pun£lis M , & N ; tangentes ift» f(l« 
per dire£lrice TV fibi mutuo occurrant « 

Si enim fieri poted» fecent tangentes 
iWve dire6lricem TV in pun^lis dtverfis : ni* 
mirum tangens quidem MS in punfloKt 
tangens vero NX in pun£lo I , Tum jungan* 
tur tcSix GK, GI . 

£t quoniam re£la MK e(l tangens elll* 
pfis I eaque occurrit direclrici in punflo K ; 
erit angulus KGM re^us ; adeoque rf ftus 
pariter anguius KGN , qui ad partem alteram 
exiftit« 

Eadem ratione 9 quia refla NX efl; tan- 
gens ellipf]s»eademque fecat direflriceni m 
punflo 1 1 erit angulus IGN fimiliter re^us» 
Unde duo anguli KGN 9 IGN «quales erunt 
,inter fe. Quod fieri non poted* 
.^ '• XK Hinc vero alia etiam proprietat n)(^U 
lluuMddL de . eiegans fiuif ; nimnum > quod fi per focOf*, 



ffiini alteram G dircatur refla MK 9 utrfnque nthktm #- 
ad ellipfim terminata ; & aftis mngentibus '/^**^ ''Jr 
I^K 9 NK » fibl mfutuo occurreutibus in K 9 »»^'«^. 
jiingatur refka GK ; h«c perpendicularis effc F«^*4f* 
debeat ad ipfam MN« 

Referat namque refla TV dire^lricem 
ellipfis. £c 9 per oftenfam proprietatem » ia 
ea locabitur punflum K » in quo tangemes 
du» fibi mutuo occurrunt • Unde per ea» qu» 
paulo ante oftehfa funt ', omnino neceffe cft, 
ut re6lus fit uterque anguiorum KGM » 
KGK; atque adeo, ut ipla GK perpendiculil^ 
ris fit ad reflam MN. 

Hoc idem erui quoque poteft e?c pro* 
prietate illa generali , fupcrius oftenfa , quod 
re6la GK bifariam di vidat angulutti 9 conten* 
tum fub reflis GMi GN. Inde enim requiturt 
Mndein reSam GK dequales femper angulos 
conftituere cum re£lis GM 9 GN ; atque adeo 
reflos cffe angulos ilios ^ ubi Ipf» GM , GN 
jacent in direAum • 

XII. Gasterutn ex ii$ » qua modo oftenf^ %ih 
funt , datisfdcis ,& iircEtrice , n»ih ndgvtio Jj}^"'^^^. 
ducetur tangent ai ^aodlHet tllipfis pan^ »rUf , ^ 
^urn . Referat enim refta TV dircaricem el- ^J,\ 'JJ^; 
lipfis 9 fintque foci ejufdem pun£la G , & H» ^«"r'»' «4 
Oportet ad pUdflum N tangentem ducerCt *Juim!^ 

Ad focorum alterum G ducatur ejc pun* Fio.^jf^ 
£lo M re£U NG • Tum ei eic eodem foco G 
perpefidicularis erigatur GK 9 conveniens 
cum dire£lrice in punfio K . Jungantur deni« 
que pun£la N 9 & K per re£bm NK • Et erit 
f e£ia ifta NK tangens quaefita » 
jT jSi eaim fieri poteft 1 cpntiogat elll« 

G } pfii» 
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l^m itt punfto N teA» qusviis aiia MI > 
qu» cohvehiat cum dire£lrice in punfto I. 
Tuin e^foctiGad pUbfluiti 1 ddiiatur re6U 
GI « JEt , eV bftenris, rt£lu!s erit angUlui? IGJ^«. 
Scd ex conftruftimie rcftuS ctiam feft augtt- 
hts KGH.C^re duo anguli iGN ^ kGN 
irqitalesinter (e erUht. (^uod Jlieri non poteft* 

c A p. m. 

iDe^ohfirantUr /ocorUni typer'» 
hbla prbprhiatts ^entraUs. 









fc*^^, 6^ 9*/^^ ^jiinam cornjpondtktes fami^em pom 
fmoj siuM, VainUri tjufda^n akis aiUequMt ^ 

TZT::\ I^ > fi Afe fit axis hyperboi» . & AD 

#w , «rm » ^arameter ejuS » capiahturque Inaicc ilh> AB 

FiO.ig^ dud puhCla G t & Hadeb1q|uideln, ut Ordina- 

* tfe Uq^ FH , jpunAils illis correfpbndemes t 

adie^uant fehiiireA) ipfius AO; dicehtur puo« 

aa G , & H foci 9 five uhnbilici ipOUs hyper- 

bolas • , 

XiviA^ iiquet,foccB5 tJ,A W «quaiil^ di- 
. j^larestdin a centro h^perboias Ct quam ab axis 
Verticibus A,&fi^^lah)f^ue^adifjiodum aequai» 
(ia ftint jquadrata £Gi FH ; ita quoque isequa» 
Jia terttnt re^angula AGB ^ AHB , quai iis 
(Quadrat iS prJDponione correfpoBdent • : 

Hinc , addelKlo le^iaiia ijfla refhhgula 



.AHd 
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quadratURi ex CG «quaie etiam quadrato 
ex CH : 8c propterea cequaks erunt iutef 
fe, tam du» CGi CH, quam duas AG» BH. 

IL Ex ipfa autem focorum definttioae ii. 
liquet , tiaangulumfMb axh portiMiius • pcr ^^m^X 



focQrum aitcrum aifciffis , quadrautm figura ^'^''*-" ^'*- 
ejufdem axts aaaquare* Maneant enim omoia» uu 
ut fupra. Djco» tam reflangulum AGB»quam Fio.^dt 
veftangulum AHB asquale eflfe quartai par* 
ti figurss axis AByqusBconftituiturper re« 
flangulum OAB. 

Nam,propter hyperboIam,£G quatlratum 
eft ad re£langulum AGBi ut AO ad AB 4 five 
etiani t ut AO quadratum ad redlanguium 
DAB . Sed £G quadratum eft quarta pars 
quadrati, quod fit ex AO; quum ex conftru* 
£lione £G femiflfem adocquet ipfius AO. Qua« 
le etiam re£langulum AGB]|uarta par$ erit 
reflanguli DAB « 

£adem rationct propter hyperboIamfFH 
quadratum eft ad reflangulum AHB > ut AO 
ad AB ; five etiam i ut AD quadratum ad re» . 
&angulum DAB • Sed FH quadratum ed 
quaru pars quadrati , quod fit ex AD^ quuoi 
ex conftruClione FH femifTem adaiqtfet ipfms 
AD » Quare etiam reflanguium AHB ^uartj^ 
pars erit re£laiiguli DABt 

IIL Ducantur ituQc adTertices A f&9 n^» 
tangentes AX^Z, qu» convenfant cum tan- l^J^^ 
gente quavls tertia MX2 in pun£kis X, & Z* r^j^ /#• 
St fifcile erit (ofteniere > qiiod fi ex focorum 7miu^'^^ 
aitero G dqcantur re£h« GX , GZ t angulus Fiq47» 
XGZ % fiib ipfis comprebenfus t perpetuo re« 
&M eflTe debeat t ttbicuoque fuerit putidiiiii 
^omtikSiMlA. C 4 Nam 
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Nam re£langulum ex AX in BZ % velut 
aequale quadrato , quod Rt ex dimidio axis 
conjugati »adQBquat quartam partem figur« 
axis AB .Scd ejufdem figur» quadranti se- 
quale «d quoqiic reflangulumAGB • Quare 
eritrctfiangulumex AX in BZ (squale re« 
flangulo AGB : & propcerea erit , u^ AX ad 
AG^itaBGadBZ. 

Hinc duo triangula reftangula XAG» 
C93Z «quiangula erunt; adeoque erit angulus 
AXG asqualis angulo BGZ.£tiappofito coin« 
muni AGX t erunt etiam duo anguii AXG» 
AGX «qualcs duobus anguijs BGZ f AGX^ 
Sed priores duo unum reflum adsquant g» 
Quare uni re£lo pariter xquilQS eruut pofte^ 
riorcs duo; &conreqaentcr angulus XGZn' 
ex iis compofitus» reftus erit » 
IV. IV. Eadcm autem ratione oftcndemus» 

'dJT^rtt '■^^"'" efleangulum XHZ , quetti continene 
^rUtHs ^rr' reflae HX, HZ»du6lce cx foco altero H ad ea« 
twi/"''" dem punfta X , & Z . \Jndcfcqmtttr quoqatt 
FiG«47. q^io^ ^ ^x pun^o K » in quo re£lae duas GZ» 
HX fe mutuo fecant $ ducatur ad pun£luin 
contaflus M refla KM » hsoc perpendicularis 
fit ad tangentcm MZ • 

Si tnm fieri poteft , fit KO perpendfcu« 
laris ad XZ . £t quoniAm reflus ell 9 tam aa« 
^uftis XGZ , quahi angutus XHZ ; circulus, 
dercriptus ruperXZtvelut di^metro,tranfibit 
per focos G , & H . jL/nde erit angulits HGZ 
e^qualis angulo HXS?,fivc KXO.Sed angulus 
•; , HCiZ cequilfs eft angulo AXG.. Quare duo 
anguliAXGfKXO«qu4ks erunt ime> fe: 
& prjopcflr^at ob trjanguJa nquianjgula AGX^ 

.N ' . wJK2kt • 
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e>K3t, exiti iit AX ad OX , ita GX ad KX. 

Simili ratione oftendemus ; BZ efle ad 
OZ , ut eft HZ ad KZ . Unde , qula pro* 
pter triangula squiangula KGX » KHZ ^ 
GX eft ad KX, ut HZ ad KZj erit ex «qua* 
K, «t AX ad OX , ita BZ ad OZ ; & permu-* 
tando erit quoque^ut AXadBZ, ita OX 

ad OZ • 

Pr£terea>demifla ad axem ordinata MN", 

crit , ob tangentem MT , ut GN ad CA , Jtt 
CA ad CT . Unde,convertendo prinuim^ crit, 
«t CN ad AN , ita G A ad AT 5 & addenda 
deinde antecedentes confequentibus , erit 
quoque , ut CN ad BN , ita GA ad BT : 
broindeque^ per ordinatam rationem, erit , ut 
.AN ad BN ,ita aT ad BT Sed AN eft ad BN, 
ut MX ad MZ . Et AT eft ad BT , ut AX ad 
BZ • Qnare ex cequali erit, ut AX ad BZ, ita 

adMZ. ^' 

Quuiti igitur h\ eadem ratione re£):aruni 
AX , BZ fit , tam OX ad OZ , quam MX ad 
MZ ; erit rutfus e^ sequali , ut OX ad OZ» 
itft MX ad MZ . Unde , fubducendo antece- 
dentes ex confequentibus , erit , ut XZ ad 
OZ , ita XZ ad MZ : & propterea dus OZ » 
"MZ asquales erunt inter fe • (^iod fieri non 
poteft* 

- Vv. Atquehincy<rf»/Varr^^#tfw,reftasMG,' v. 
MH, qux ex pudSlo conta£lus*M ad focos in i^^r* 
clihantur , aequales cum tangente MZ angu« pr$prktmt 
los conftituere , hoc eft angukim GMX sd* ^Hll^s. ^* 
qualem efleaiiguIoHMZ.^^ F10.47J 

Quum ehim reAus fit i. tam angulus 
jCiiX I quan^aiigulus KMX ) circulos , de« 

fcri- 
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fcrlptut fuper KX t velut diametrot tratilibrt 
per pun£ta G% Sc M: proindeque erit angulus 
GMX flsqualis angulo GKX . 

Eadem ratione i quia reflus ell uterque 
angulorum KHZ » KMZ ; femicirculus » de« 
fcriptus fupcr KZ * vetut diametro » trianfibit 
per punfla H , & M • Quare erit angulus 
HMZ «qualis angulo HKZ/five GKX. 

Eidem igitur angulo GKX a&qualis eff:» 

tam anguius GMXtquam angulus HM2* 

Quarc erit angulus GMX asqualis angulo 

HMZ: & propterea refls dus MGt MH cum 

tangente MZ «quales angulos conilituent* 

VI. VI. Inde vero deducitur pratnea, esiiAzm 

^tZitrp^. reftas MG, MH continere re£languIum,quod 

friHMs quartam partem adasquat figure diametrit 

j«i«u£w- jj^^jjfgyntis per pun£lum conta£lus M • 

FiGf47. . Nam » ex fuperius oftenfis 9 fi ex centro 

hyperbols C ad pun6la X9 & Z inteliigantur 

du^lae tc€km CX t CZ » eas exliibebunt nobis 

duas hyperbol^ diametros coojugatas • Quare 

reflangulum XMZ aBquaie erlt quadrato» 

quod fit ex dimidio conjugats illtus diame* 

tri 9 qux pertinet ad punflum M • 

Jam quadratum iftud adaequat quartam 
partem figurce ejufdem dmmetri • UndecoHi» 
ilabit, reflangulum GMH jequaleeireqoa- 
drantt figursB diametri 9 tranfeuii tis per pun« 
^um Mfft utique oftendi poffit 9 refbn^ 
gulum GMH sequftle eflfe reOianguIo XMZ» 
Id vero ofttodemus in bunc modum* 

Quoniam redus eft uterque angulo«i 
ram KGX ,^ KMX ; crunt aiii dud anguU 
QCM 9 GXM duobus »&i$ «|uales« £c 

mlli- 
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Vhiliter quia re6lus eft « tasn «ti^ulus KkiZi 
\}uaiii anguius KM2 $ erunt ialii duo atigult 
CjKM , MHZ duobus reais f)a^ftef squales, 
Hinc duoahgtilitjItM ^GXM lequales 
ierunt duobus angulis GitMf Mh2Z: (iroinde» 
que» fibtato coMmUni GlKM) retnanebit angu- 
lus GXM Isqualis angulo MHi^ ^ tinde 
triangula i^uo GM^ 9 HM2Z equiangula 
erunt:&: bropterca , tjjuUtn fit^ Ut MX ad 
MGf ita MH ad MZ; erit rc^anguium GMH 
' isequate teflangUlo ^MlZ b 

VII. fixinde coWgitat parinr , dltteren- vn, 
tiam reftaruto MG , MH tequalem effe ajciJ/Xr^." 
AB h DttCantur enim uni earum > Veluti MG, ^»'*"** ^*" 
fiaralielde CR>HS.Tulh jungantur tca» ARi Fr^Ag* 
HRfBR. "* ' 

£t )^uonIam eiietti anj^ulo tiMX s&qu^ 
iis efty tamanguius HMS , quam angulut 
HSMf erunt duo anguli NMS, HSM osquaies 
inter fe : & prbpteriea trfanj^uiCkm MHS ifo^ 
fceles erit • Sed bafis ejus MS bife£la left per 
teaam HR ; quum fit, ut 1S.M ad KS, ita CG 
ad CH . Qoare erit HR )>erpendicOlaris «4 
ipfam MS. 

Hinc V ob cWculu«n% tran/eunteinn per 
quatubr pun£la A » R , H * X , erit iinj^uias 
ARX iftqualis anguld AHX • lEt fimiliter, eb 
circulura» tratafeunlem fier {ninfitd quatuot 
B I H ^ !Z t R « erit ^ngulus JBRX cequatis an- 
gulo BHZ . Unde alti|gulqs ARB «equalis trl^ 
Mgulo XHZ) aiqae «deo reftus erit. 

Id qaum ita fitf revniclrculus , defcrlptui 
ibper AB f velat dlalnetro, Cranfiblt per puni- 
ifitum ti\ & £topMirea r^ila CR fpfi CA > vel 

« • CB 
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GB ^qualis erit. Sedf ob reftam GH bife£itid 
in G , eft MG dupla ipfius CI » & MH dupla 
ipfius Mlf five IR.Itaque differentia clua« 
rum MG » MH dupla erit ipfius CR ; atque 
adeo asqualis axi AB. 
vnL VIII. Hincwroaliaaoiisfuioritarrath 
li/if*^» ^fcriiendi bypitbotam in plano % datit focit 
fUm^ jeftfi- cum longitudine axis • Sit enim AB axis hy« 
JHth 'J!!l^(} petbolm f fmtqne pun£la G» & H ejufdeoi 
MmMhu. fy^i ^ fy^ umbilici • Oportet» in fubjefto pla« 
'^'4^7*noliyperbolam defcribere* 

Ad alterum focorum H aptetur regu^ 
la HLiquie longior fit axe AB. Tum/umpco^ 
(iloycujus longitudo minor fit longicudine re« 
gulce per .axem AB 9 alligentur estrema^juf 
pun6lis G , & L • Circumducatur deinde re«i 
gula HL ctrca fbcum H , & ope ftili feratur 
etiam filum cum ipfa regula 9 n lege , ut por« 
tiones ejus maheant continuo tenfs • Dico > 
curvami quoB per ftilum in fubjeflo piano de« 
fcribitur 9 efle hyperbolam quasfitam • 

Jam enim ex ip(a curv» defcriptfone \U 
quet , ejuS naturam hatic eflfe 1 ut differentia 
re6larum 9 quas ex aliquo ejus punClo ducun« 
tur ad pun6U G 9 & H 9 ad«quet differen« 
:tiam9 qu9 intef regulam^ & filum exifti t.. Sed 
ex conftru£lione dffferentia ifta ssqualfseft 
axi AB. Quareeidemaxt AB lequalis quoquet 
ertt eadem ifla reftarum differentia:& pro^ 
pterea curva delcripta erit fiyperbola « 

Pexfptcuutn eft autcm » pr»fata ratio« 
ne defcrtbi tanttim hyperbolam 9 qu» tranfit 
per pun£lum A • Sedf fi defcribenda qupque 
tffet hyp<r)iofai«Ua ^qus^ traafit pet punftuni 
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JB; tunc regula quidem aptanda erit ad foc^m 
C 9 fiium vero oportebit f ut extremitate fuf 
foco H ailigetur • Patetque etiamy utriufqup 
liyperboi^ eo majorem portionem deiDribi ^ 
quo longior afTumitur regula. 

IX. Sit nunc re^a MT aliqua tangens ix. 
liyperbolae , conveniens cum axe AB in pun? J,"*^^^. 
fto T.Erigatur fuper eaperpendicularis MO> «'»*« «^ 
eidem axi occurrens in O • £c circa perpea'^ ^ZVm^ ^«« 
dicularem iftam plura licebit oflendere. ItntJa^ 

Nimi/^um primo t quod re6las MG t MH dmcuur s4 
conftitaant cum ea , produfta verfus R , an- *^&"*^' 
gulos «quales. Nam reftas MG, MH efficiunt ^^^'^9^ 
^quales anguios cum tangente MT * Sed ^« 
quales quoque funt anguli 9 quos cum eadem 
tangente conftituit perpendicularis OR.Qua* 
xe ^rit anguius GMO spquaiis anguio HMR. 

Secundo , quod re^a HO fit harmdnlce 
fefta in punftis T , & G . Nam. reftae MG> 
MH f ob sequales angulos^ » quos cooftituunc 
cum perpendiculari OR 9 funt , uc perpendi- 
cula , qua? ex puii£);i$ G , & H demittuntur 
ad ipfam OR9 iive etiam » ut re6t« GO 9 HO. 
Sed 9 ob angulum GMH bife6lum per tangen- 
tem MT» eojdem MG9 MH funt 9 ut portiones 
.TG, TH. Igitur erit ex «qualifUt TG ad TH, 
ita GO . ad HO : & propterea reflangulum 9 
quod fit ex totaHO in portionem interme- 
diam TG» apquale erit reflangulo fub portio» 
nibus extremis TH 9 GO . 

Tertip,quod tres Veft^ CO 9 CG , CT 
iirit continue proportionales. Quum enim re* 
ftangulum ex TH in GO fit aequale reftaqi- 

gulo ex TG ia HO i erit. ut TH ad TG , it«i 
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HO «d GO s ac GompoQendq , ut GH ad XGt 
iM famm duarum HO. GO nd Ipfom GO» ^c 
CApiendo antecedentium dioftd^ >MtCG si4 
TQ, iU CO ad GO;dq d^niqqe CQqvpKeqdo, 
ut CG ad GTi iu CO i^d CG. 

Ouarto, quod fi demitcaiur ad axem or« 
dinacaMN fdj^ca fit ratiOiCjMtm hajbet CO 
ad CN, hoc ef^ (equaiiq dupiicatie ejusi quam 
ftabet CQ ad CA , Quum enim tre^ r^&^ 
CT , CO t CO fint continuQ proportfdnales i 
erit CO quadratum ^qual^ re^ngulo TCO« 
Sed , ex Aiperiu9 oilenfiSi CA quadracufn eft 
lequaie ref^angulo TCN « Quare eric , «f r0^ 
(^angulum TCO s^d rcftanguium TCN ♦ Rve 
etiam ut CO ad CN # ita QQ quadratum ad 

CAquadratumf 

Deftique , quod data fit etiam racio^, 
quam habet CO ad NO % hoc eft «qualis ei, 
quam habet CG quadratum nd re^angulu^ 
AGB Jam enim CO eflt ad CN.ut eft CG qua« 
dratum 4d CA quadratum • Sed 9 ex fup^tltts 
ofletifis f CN eft ad NO , ut axis AB ad para>. 
mctrum ejus AO s five etiamt ut AU qu^dra^ 
tum ad re^anguium DAU ; five demum t tft 
CA quadratum ttd re£languium AGB • Quare 
ex squo ordinando eri t , ut CO ad NO » lU 
CG quadratum ad reflangulum AGB • 
X. X. Meretur autem , utfp^oatim cfltnig^ 

Ejufdim turfeguem proprietas ; nimirum * qnod fi ex 
T/ffrjsIgl' punftoOfuper aliquam ipfarum MG,MH 
iVm *"^ perpendicularis demittatur OR » abfcifia por- 
prktM i/.^tio MR fit aerqualis dimidio parametri AD, 
YiT ^"* defertur ad axem AB. 

'49* j^^Q (^j^ diflkile erit eam $ oftendere • 

Nam 
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Nam redaB MG » MH « ob sequales anguios» 
quos conftituunt cum tangente MT» funtfue 
portiones TG • TH • Quare diili^rentia refla* 
rum MG 9 MH 1 fiveaxis AB* erit ad MHf ut 
idifferentia duarum TG> TH ad ipfam TH ; Sc 
capiendo antecedentium dimidiaierit quoquei 
ut C A ad MH , ita CT ad TH ; ac denl^e 
.permutando erttf ut CA ad GTt jjca MH 
•dTH, 

Demittatur jam ex pun£lo H fuper tan« 
,{;entem perpendicuiaris HL i £t MH ad TH 
eric in ratlone compofita ^x MH ad HL , ^ 
ex HL ad TH . Jam vero MH eft ad HL » ut 
MO ad MR. Itemque HL eft ad TH, ut MQ 
ad TO ; five etiam , ut NO ad MO . Quarc 
erit MH ad TH in ratione compofita ^k HO 
jid MO ,8c ex MO ad MR j atque adeo in^ 
iimplici ratione^ quam habet NO ad MR. 

Quiun igitur C A fit ad CT 9 ut MH ad 

TH , & MH fit ad TH , ut NO ad MR } erit 

tx «quall, ut CA ad GT» ita NO ad MR.Sed 

CA cft ad CT , ut CN ad CA . Quare rurfus 

tx «quaii erit , ut CN ad CA , ita NO ad 

MR ; & permutando erit pariter , ut CN ^d 

NO , ita C A ad MR . Eft autem^ ex oftenfis, 

ut CN ad NO , ita AB ad AD . £t igitur ex 

.tequaii rurfus erit , ut A6 ad AD , ita CA ad 

MR; proindeque, ficuti CA femifiis eft ipfius 

AB. ita erit MR feitiKfis ipfius AD. . 

XL l^txttx^pminet aifocot byperbol^ xi. 
hM alia praprhias p quodfiduse tangentcc Fotorumh* 
mK, NK conveniant in K , & ex eodem foco proprietms 
G ducantur ad punfla comaflus reft« GM., «'"''*"'• 
GN tangulus MGN .:bifaiiam fitfcaus.per *^*^*5^- 
reflamGK^ ^ ' Jun- 
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Jungantur enim punfbi M » & N per 
6bim MN , cui per focum G « & centrum C 
parailelce agantur OR, XZ, cum tangeutibus 
convenientes . Jungantur quoque re6tas HM» 
HN $ & conveniat cum axe , tangens quidea 
MK in punfto T $ tangens vero NK in puti- 
ftoS. 

Et quoniam HM eft ad GM , ut TH ad 
TG ; eritdivldendo , ut AB ad GM^ita difib- 
rentia duarum TH , TG ad ipfam TG ; & ca« 
piendo antecedentium dimidia i erit quoque» 
ut CA ad GM , ita CT ad TG . Sed CT eft 
ad TG9 ut CX ad GO . Quare erit ex 9qual'h 
ut CA ad GM, ita CX ad GO. 

£adem ratione oflendemus , CA eile ad 
GN • ut eft CZ ad GR . Uhde, quta GM eft 
ad GN in ratidne compofita ex GM ad CA, 
& ex CA ad GN , habebit quoque GM ad 
GN ra tionem compofitam ex GO ad CX 9 & | 
ex CZ ad GR , 

Jamdiameter ^ quce bifecat reAam MNt 
eamoue velut fuam ordinatam agnorcit,tranr. 
ire debet per pun£lum K»in quo tangentes 
duce MK , NK fibi mutuo occurrunt • Qua« 
re eadem diameter bifecabit quoque reflam 
XZ ! & propterea , quum $equales fint dui^ 
CX, CZ; erit GM ad GN in fimplici ratione^ 
quam habet GO^id GR. 

Ponamus modo » re£lam GK ipfi MN* 
occurrere in L « £t quoniam GO eft ad GR» 
ut ML ad NL ;erit ex sequali » ut GM ad 
GN f ita ML ad NL : proindeque angulus 
MGN feflus erit bifiiriam pcr reflam GK. 
Tbiwmd XU. Sed I^a0c aliam frQfthtat^m nec 

§tiam < 
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€tim filentlo prauribimus , qiiod (i per fo« ju tmgHm» 
cum aliquem G ducatur refta MN , utrinquq "^lyy^^^J^. 
ac} hyperbolam terminata^ea fit tertia propor- «/tMm 

tioaalis poft axem AB, 8c diametrum KL, ipG c t"!!'' ' 
MNparallelam. ^ tiG.^i. 

Duc^ntur enim ad pun^a M > & N tan* 
gentes MT % NS , convenientes cum axe AB 
in punflis T , &,S , cumque diametro KI^ Jn 
punftis X f & Z • Tum ex iifticm punftis M^ 
& N dcmittantur ad diametrun» KL ordina* 

t«MO, NR, 

£t quQniam, ut paulo ante vidimus, C A 
eft.ad GM , ut CT ad TG i erit quoque , ut 
CA ad GM , ita CX ad eandem GM . Quare 
dusB CAf CX a^quales erunt inter fe. Quum- 
que eadem ra^iqne ptiam CZ ipfi CA cequali$ 
comperiatur; erit tota X2 Jcqualis axi AB* 

Quia autem tangens MX occurrit dia.- 
metrd KL in punftp X » & ex punfto conta- 
^lus M dufla eft ad eandem diametrum ordi* 
«ata MQ; er/t, ut.CX ad CKiita CK ad COj 
& duplicando termlnos omnes , erit quoquf» 
ut XZ ad KL, ita KL ad OR. 

Jam , quemadmodum XZ eft sequalis axi 
AB 9 ita OK wqualiseft re^las MN . Qtiarte 
«rit,ut AB ad KL, ita KL ad MN : Sf propte- 
rea re^la MN,dufta per focuni G, & utrinque 
ad hyperbolam terminata ,erit tertia propor- 
tionalis poftaxemAB,& djametrum KL, 
jpfi.MN paralielam. 

» XIII* Hincautemprwod/^z^^p^i^/r f quod Cif#w«- 
fi per eundem foGum,vel etiam per utrumque ll""' '^f^,^f. 
ducantur retT:» du» MN i FQ , utrinqtie ad dentt the.. 
h yperbolam tcrminat» j e» fint injter fe , ut 'IZZr. ^' 

Totn.lU H qua- Fio.^r. 
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qttadrata diametroHMii > qu« ipfe fiint pftrat- 

Quu<n enim MN fit ter tU proportionii« 
lt€ poft aitefil AB.St dUmetruiii KL, ipfi MN 
paralleUm i erit KL quadratum m|uale re» 
^ngiilo ex AB tii MN • Ct eadem ratione ^ 
qufa PQ «ft tertia proportionaliS poft axea 
AB 9 9c dtaHmrum £F , ipfi PQ^uidiftaa- 
tem ; erit £F quadraCiim «^quale retTUngulO 
tx AB in PQ. 

lude autem erit » ut KL quadratum ad 
£F quadratum ) ita rt^angulum ex AB tn 
MN ad reftangulum ex AB in PC^Scd « ob 
communem altitudinem AB, re^aogulum tx 
AB in MN eft ad re^ngqium ex AB in 
PQy ut MN ad PQ. Qiiare erit ex a^uatit ut 
MN ad PQ , iXM Kt quadratum ad EF qua- 
dratum • 

Quum igi tur , e^ fuperfus oftenfia: i re« 

^angula, qua^ fiunt eic fe^mentis duarum fe*. 

cantium f fint inter (e i ut quadrata ex coaju» 

j|^ati$ earum diametrorum^ad quat fecantes iL 

Ifi? velut ordinatte referuntur ; erunt nuoc iiia 

cadem rci^angula , ut earundem diametrorum 

Ordinat^^ illse^ qu^ tranrevint per foco^ ^ 

XIV. XIV» Oeniqiie ifanc quoqu^ proprietatem 

fZZhil n(^fmmfihnth commftt^r^, quod fi refta XZ 

fnafr0pri0 hyperboliim contingat in M 9 ft dufta ex fo- 

U4 g#«#r^. cOfUm altero Q ad pun^um contaftus M ro- 

FiG.52. ^a CM»huic per verticec axi$ parallei^ agati» 

tur AX > 3? fCum tapgenteconvcnieates ; 

quodyinquamtdemiifa ad axem ordinata Ml^t 

fint ipfiiD AX 9 BZ lequale» portipnibus axis 

AN,BN^ 

£x«» 



Extend^tiir enioi tangcns MX , ufque 
donec coi|vfniac cqm axe A^ inp^nfto T, 
^t , ut pa^Ib fuperiiis pflenfiirp eft , QA erit 
^d GMi ^t eft CT ad JG. 5ed,^ua4 CL ipfi 
GM paraJMa, CT ?ft ^ TG ^ u t CL ad GM, 
Igitift efit e X soqu^Vh ut CA ad GM , ica CLf 
ad eaqden? pM ; & proptcrea CL ipfi CA 
^(|Ud{i$ erit*. 

J4i|i, ob tai^ptem MT, C? d| ad C A, 
tit CA ad QiJ • (^uarei^bdtfc^ado ant^ceden? 
ccf cjf cpnfeqiientibuc erit , ut CT. a^ AT ^ 
Ita CA , fiy^ CL ad AN i & periButaiido^ 
UtCTadCi;. Jta ^T ad ANlSedCT eft 
«d CL I ut AT ad A^ . ]gt igitur ex »qiia,T 
U erit , Ut AT ad ^3(, i ta A? «d AN: pr^in- 
4eq[Me AX ip(| AN «qjualiiit ent ^ 

^ Ukpf ius , <jqum <:n fit ad CA , ut CA 
ad CTi cntt convertendo prfiiiuqit u% QtJ a4 
AN f faa C4 ad AT ; ^ fdd^ndQ ant^cedcn» 
tes ^qi^qoeqtibus , erit qMOf|ue , ut QI^ ad 
PNf ita CA ad pT • Uode per ofdinatam ra- 
t&mem er|t , ut AN «d B^ , ita AT ad BT. 
Sed AT eft |d BT,ut AXad p^^.Quare 
ent ex dequali,ttt AX ad pZ 9 iu AN«d 
3N : & prpptcrea, qtiemadffiodum AX ofte&ia 
el| ^qualis ipfi AN 9 fic etiani fi^ ipfi Bl^ n;- 
quaiiserit. 
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JOemQnftrantur proprietatefi 
; fpegial^sfocorun^ byperhola. 

!• ^* 1Q Rscedentl eapiie oftenfas funt 

f^Zu^r^: 1. focoTum byperAoUproprietates ge^ 

^rXni ^^^^'^'» 'loc eft, cae (|ua3 obtinenc in quolibet 

Fio!o« hyperbolas pun£lo}nunc eas oftendemuSfqus 

j^t^/V^i funt 9 & ad Jliucl dumtaxat pun« 

^um pertinent , quod conjungitur cum alte* 

ro focorum per reflam » 9x1 perpendiculatem» 

Sit igitur AB axis hyperbol» t Qnt# 

^ue etiam G 9 & H foci ipOus • £x focorum 

fiitero G perpendicuiaris ad axem erlgatur 

0£i hyperbolfe occurrens \i\ £ . Tum ad pun# 

£lum £ ducatur tangens £T 9 cum eodem axe 

cdnveniensin T« 

Ac primo q|uidem ofUndemm^ quod ere^ 
£lis ex verticibus axis A 9 & B ad tangentem 
tirque perpendicularibus AX 9 BZ 9 ese (int 
«equates portionibus AG , BG 9 abfciflis ex 
i^xe AB pi?r focum G. 

Jam enim reflae ^X » 6Z paraiids fut^t 
ipfi CG • Quaie e^demt ex oftenfis 9 asquales 
^flfe dcbent iis portionibus 9 in quas dividitur 
a^is per ordinatam 9 demiffam ex pun^o £ . 
Sed ordinata ifta eft ipfa pG .Itaque reS^a» 
A^X. 9 '^Z dsqqaJes eflfe debent portionlbus 
AG,BG. 

Hoc idefn o(|«i}di guoque poteO: ia 

1: . i fiunc 
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liunc ittddiim • Qaoiiiain AX i £x funt taq^, 
^ntes du9S9 per ea, qu» fu perius oftenfii^ 
IMiit» Jeqabitur angulus AGE bifariani per re*;. 
^Um GX » Vnde » quum angulus AGE fit re«. 
^us f crit femire£lo lequalis » tam aoguius. 
AGX « qqam angulus AXG; & conrequenter 
ilu» AX 9 AG arquaJef erunt inter fe ^ . , 

SJinili ratione , quoniam BZ 9 £Z funt 
tangences duie $ fecabitur angulus BG£ bifa- 
cijBm pe^ redam GZ • Uijide 9 quum angulus 
BG£ fit refius ^ erit femire£lp osqualis , tam 
aiigulus BGZ 9 quam angulus BZG 9 atqu? '^ ' 
^deo duas BZt BG fiequales erunt iqcer fcr 
. ; IL Hinc autem ^fttn^tmus fecsis^ locQy f^Ji^mh' 
quod fi ex alio byperbolaB pun^q M dui:^itur , i^''*^/* /<• 
ad axem AB ordinata MN , qus conveniat 9 ^Xt^i ^ffi^ 
tiim^cQnf tangente » quam cum hyperboia ad !p^''** 
partem alterjjim in punflis R , & O ; reftan-: ***^'|f ?» 
gulutoi MRO fit osquale quadrato > quo^ fit 
ex in ter jefta axis portjone GN» 

Nam^per fuperf us oft^nfa 9 ce£langu«. 

lum MKO efta^ quadratum tangcntis EKt 

3t eil quadratum ex axeconjugato adqua^. 
ratum ex conjugata dia^etri , qute traiii*! 
fit per plinflum £ « Sed in haq eadem ratio« 
ne eft etiam quadratum tangentis AX atl 
quadratum tangentis £X « Qiiare erit cx, 
«equali 9 ut ref^angulum MRO ad £1^ qua*^ 
draturnf ita AX quadratum ad £X quadri^^ 
tum. .1 

c; Jam 9 t?ermut^nd0 » refkangulum MRO 
<lit ^ad AX qiiadratum 9 ut eft JI^R quadra«^ 
tUQi ad £X quadratum • Sed^ propter paraile^ 

Jm Ki;., £G 9 4X^ £R quacUatum eft ad £X; 
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ifMdrattifn f ut GN quadmumadAG 
dracum • Quare erit rurfiis cx c^^li $ tit 
fbn^ulum MtlD ad A^ iqiiarilrftiiiiH iia Glt 
jquadrakimi ad AG i]fuadriitum r ft j|»MjfM*rm# 
i)uehiadkiodum »^Udtta fiim ^adtat;! d«aO 
AX» AGi fta tqpMqM erit h^aabgUtu^ kl&O 
cquale ^uadlratOf iquod fit ex Gt^* 

^rr^w^ frr. jun^ttii' plinafitjh M cum focl> G per reictaiii 
I-' />Xt WG, hJcc fit feihti^r a?iiual& Ve&m i*k i tibi. 
FiG.5^1 GumiEjue fuinptuin /uerit |^n3um M. 

Jam eniftt reftahguhimMRO^IIebfunl 
bft iaequale (^adrato^ quod iit ek Glf ; Quare^ 
appofko cOfi^Uhi quadtato ex MK ^ erit re* 
Clanguluih MRO una elim MN quadirato^s» 
quale duobus <|uadl*atrs GN, M^» 

C^bfiiah» auteim MO eft fe£bi btferkuKb 
Jn pundo ^7 ; erit refiaHguiulh MRO ixuti 
cum M^? quadratoiflequakqiliadracoekNRk 
£t qubniahi anguius GI^M eft re^Ua ^ tmM 
quadrata Auo GN » MK «quaiia quadrato ex 
ipfa MG.tiinc ^rit I>^R qdadratum aBquale 
^iuadrato e^ MG ; ft priipttriea du* KiE( ^* 
MG leiquafes erutit rnter fth» 

Nujusratitem proprtetakift ope.imhtHep 
d^/(^it, fifcih <Wr im^nift h^gi^miin^ o^ 
iSnar^ ^^cftt» cikiUy^tyi^it^Jcifaemrcfj^ 
ifor . Srt bnim axis All, ht^^ G » ft fl Ifefri. 
Et o|*Brte»l mirwrfre ordmatam , ^as cimew 
fpondet abfcifl^ Abf • 

irfgamiUre^ {'^il^Afli A , ^ JB ad {lairles 
c6il^ratras perjpendfcbtare» AX, VZ \ quat 
fiane teqtiafes^ ijj^» AG>llG. Tum»junlfai 
X^ » erigatur eds punao N ^pendieuilaMi 



\ 
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alfen KR I ti oceiurcns in R • Oeotque w(W 
tiQ G»4Sc tntervallo ipfius NR defcribatgr 

arc^uiYt^nd^ KR. fecaas in M^^jBrit MN qc« 
dHuu qu8t6l* <> 

IV. llfdemf ttt (apt^$ maQeotiimSf eriga* o# l^^fi*. 
tur modo e« piHAt^o T» ia 1(11« t4AfiW9 ET '^^%f^l] 
fcMafi ajttm A0 »^ p^rfMidicalasls adi i{Hu(9rr/«f« Ii 
uemTV ^ Et qnenadmodum perpeodiwl*- •^^,"^^;!; 

ttfll iiiam T V hyptrbol* difi^ri^m dein^ ^frutmihmM . 
qep$ appeUabimQ9 > fic i^^Atr^ oif ^^uo |»/tfr«r Fig.54. 
hyftfMa pr^prieiMttt iampituat • 

Nimirumprimatd^miflTaftd dite^ricem 
perpeodicuUri tf * erit % ut £F ad ^Q.ju 
AT ad AG ^ Nam $ ob parallelofTammum 
FG, du« EFt GT i^iter fe fuot apqu^le^ Qui^ 
»p erit, ut £F ad £G « ita GT ad £G . Sed» ob 
«itangala «quiaogula TG£ t TAX t GT efl 
AdfiG^uiATad A?C.£t»oi>a(qu|le« A^4 
AGf ttt eft AT ad AX > ita eft AT ad AG . 
Quare erit ez iequati> ut £F ad. £Q , it4 AT 
td AG ^ 

Secuodo , deaiifla e^ alio quovi^ bypf 9- 
boli^ puoAo M ad eatidem dire^lrieem per« 
pendiculart MS,erit, Ut MS a^ MGsita AT ^ 
AG. Namtdufka ad axemordinata MN^eaquo 
tirodu£ia ad taofeotem Ufqut 10 puo^ ^i 
^it, ui TN ad NR, Ita AT a^ AX, ftve AG. 
Sed TNeftadNRiut MS adMGiquum 
fiat afquilts f tam duii TN t MS , quam du» 
NR f MG . Igitur trit ex «quali ^ ut MS^ ad 
MGf ita AT ad AG* 

TtrtiQ^icl v«rum erit etiam rtiatt a4 
tUum Axhs vtrtietfp i^ quandoquidem erit,ul 
BT td SQ, itt AT «d AQ. Kaoa, 0)1 triaQgi»^ 

H 4 It 
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II «quiangula TBZ , TAX , ut eft tT «I 
BZ , ita eft AT ad AX .Sed , ex fuperlus 
cftenfisy squaiea fubt ihcer le i tani dum AXt 
AG, quam dux BZ , BG • Quare erit ^udque 
ut BT ad BG , ita AT ad AG. 

- QuartOffiduo iti hyperbdlia ca{)iantur 
j^unfla M » & P 9 & ex iis perpendfculareK ad 
direftricem demlttarituf MS ; PQ 5 erlt , ut 
MS ad PQ^ita MG ad PG • Naih in eactem 

• ' rttlone , quam habet AT* ad AG t eft , um* 
MS ad ad MG 1 quam PQ ad PG 4 Igitur erlt 
ejT «quali, ut MS «d MG , ita PQ ad PG 5 & 
permutandoehtetiam^ ttt MS ad PQi it» 
MGadPG. ^ 

Denique , fi 6jt {ifdein punetik M , & Pi 
ducantur ad direAticem alie^ duse ve€ix Mf^ 
PL , qu» inter fe (int parallelas 9 erit quoquO' 

. ut MI ad PL> ita MG ad PG. Kamvob triaU- 

irula ajquiahgula MSI , PQL ^ Ut eft MI ad 
?L , ita eft MS ad PQ. Sed , ex oftenfis, MS 
eft ad PQ^ut eft MG ad PG . Igitup erlt e» 
«quaii, ut MI ad PL, ita MG ad PG. 
tinmff». V- R«^« igitur, qu« ex quolibet hyper- 
>rr«f4##m bolse {)uri6^o perpehdiculariter dcmittiturad 
V^nh!ut,. dlrearicem^eft ad reftam,qu» ex eoderii pun- 
^uQfiHft ^^ «'ucitur ad focum G,iri eadeiii iHa ratione^ 
LnnTdm. quam habet ATad AG . Shdxircd ptoprim^' 
FlG. 54. tem iftdm diko€CHrrunt% notma dignui • 

PWmum eft , quo^ ratlo , quam habet 
ATad AG , fit riainoris ad majus • adeo nem* 

J>e , u tperpendicular is demiiTa ad direflricdiii 
it ftmper minor rc^fta, qu» diicitUr ad focuni 
G.Ob tangcntcm enim ET,ut eft CTnd CA» 
x«a eftGA a^ CG.Quiafe^fubauGeiida^ia^ 



fcfececientes ex confeqiientibus , eriC qooqiie i 
utCTnd AT, ita CA ad AG. Jam vero 
GT minor eft^ quam CA« £t igitur AT etkinir 
minor eHt t quam AG • . > . » 

AJterufii cft » qiiod eadem flla ratio fift 
ast]ualis ei » quam faabet axls AB ad diftad-. 
tiam 9 quse inter utrumque focum exiftiti. 
NanifOi> tangentem £T 9 ut eft GT ad CA, 
ita eft CA ad CG • Quare ^ (iibducendo ante« 
cedentes ex conrequentibiis » erit , ut AT ad 
CAf ^ ita AG ad CG ; 8c permutandb erit quo« 
^ue^ut AT ad AG»ita GA ad GG«Jam 
vero CA eft ad Gd ut AB ad GH. £t igitur 
ax askiuari AT «rit ad AG t ut eft AB ad GH:« 

VI. Ad direftricem hypetbol» alia etiattl Vl. 
proprteta^ pertrnet vaide fifigulatis . Sed ad ^^*J^ 
eam oftendehdam $ fteyncndura eft pritts^'^eltit fin^^rit^. 
kmmu f fequem tbeoremu , quod fi ad aliquod ^j^^j^ ^^ 
hyperbol» punflum M ducatUr tahgens MS, r««ri.r#ii. 
conveaiens^ cum axe AB in punSo S f & ex ^^Z^ 
punfto conta£his M demittaiur adeundemi 
axem ordinata MO; quodi inquam^ GG fit ad 
CO, ut eft GS ad CT. 

Quum enim refta £T ct^ntmgat fiyper« 
bolam , & ex put^o contaflus B dafia fit ad 
axetil ordinaca £G; erit^ ex fuperius oftenfis^ 
ut CT ad CA, ita C A ad CG: proindeque.ix» 
ftangulum ex CT iti CG «quale erit quadra« 
tOi quod fit ex CA. \ 

Similitert quoniank refta MS eft tangens 
liyperbols , & ex jluniflo e6hta£lus M du6U 
eftad axem ordinata MO^per ea«qus fuperius 
Hftetlfa funt » erit t u t CS ad G A » ita C A ad 
COt Qnare re^Mguliim ex CS ln CO «qHa/ 
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fbperflu» % 8C ut plurlroum rejidend» , quo 
problematis folutlo poflit obtinerl ; ita quan. 
doque nec omnes apponuntur condltiones, ad 
problematis folutioncm neceflarios: qua ratio- 
ne problema i ndeterminatum redditur , & iii- 
ilnltaa folutiones diverfas admittet • 

Ex quo liquet $ problematum tria pro« 

pric genera dari ; alia fcllicet tleterminata , 

qutt omnes contioent conditioncs f ad ipfo- 

f um folutionem neceffarias ; alia indctermina* 

ta, in quibus non omnes adfunt conditiones , 

qux ad eorum folutionem requiruntur ; & 

alia demum plufquam determinata t in quibus 

muito plures conditlones funt appofif«f 

quam quie illorum folutioni inferviunt. 

ni. Ili. Sed notetur hic vclim» quod tria iji§ 

^^. ff^bUmatum gtnera ix datorMm , quafitorm^ 

$mm iinifs g^g fgumero nulh negotio dignofcantut . Ubi 

i'iJim;cnim numerus datorum ad^quat- flumerum 

•i|«#r« ii. quxfitorum » problema erit determinatum • 

t^^iumm. ^j^, ^^^^ j^^ ^^^^ pauciora qu»fitis » pro- 

blema erit indeterroinatum • Ac denium » ubi 
qusfita func pauciora datis; problema erit 
plufquam determinatum . 

Ita , fi reftaiigulum qu»ratur * quod fit 
lequale dato quadrato » & cujus latera fimul 
fumpta datam rcflam ad^quent iprobiema 
erit determinatum; quia, ficutiduo funt pro. 
blcmatis data , fic duo etiam funt ejufdem 
qudBfitat fcilicet latera duo, qus optatum re« 
^angulum dcbent continere. 

Sed , fi ex eodem problemate auferatur 
una conditiO) puta, quod latera re£languii in* 

veniendi debeant fimui fumpu datam re^aip 

«d«. 
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adacquare $ & dumtaxat qusratur re£langu. 
lum , quod iit ^quale dato quadrato: problc- 
ma erit indeterminatum; quia unum quidem 
eft datum , quasfita vero fuut duo. 

£t deniquet fi eidem problematii proeter 
duas illas conditiones , adjungatur quoque 
tertia t veluti « quod latera re£languli inve« 
niendi debeant ad invicem datam ratlonem 
habere : probJema erit plufquam determina- 
tura ; quum in eo tria quidem fint data t duo 
vero quasfita. 

iV. Quum calculo litterali t feu rpcciofo ^^* 
problematis refolutio peragitur , inaotefch^ZTs^^ro. 
natura ejus i per numrum 4cquationum 9 Qu<e *''"j-/'^ '« 
nob$5 fcfe offerunt.Si enim»perluuratis fingu-nv^^^rww^. 
lis conditionibus » in proWemate appofitis t J^^'|,7/.^^^^^ 
tot inveniuntur SBquationeSt quot occurrunt fi^fferunt. " 
quantitates incognitse ; problema erit deter- 
minatum.Sed) fi numerus sequationum minqr 
fit numero Incognitaruni ^ problema erit in« 
determinatum • £t denique idem problema 
erit plufquam determinatum , fi numerus sq« 
quationum incogm*tarum numerum excedat* 

Uc enim notum eft 9 ^quationes invG- 
niuntur per ipfas conditioneSf qusein pro« 
blemate apponuntur: adeo quidemi ut quoeli* 
bet conditio fuam nobis asquationem iargia« 
tur . Unde omnino neceflfe eil , ut in proble* 
mate determinato tot ssquationes invenian« 
tur^quot fuerint incognit» quantitates ad 
fumptas ; quandoquidem , pro determinandis 
fingulis incognitis , tot in eo conditiones ap« 
poni debent 9 quotus eft ipfe numerus inco* 
gnitarum • 

K « Ob 
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Ob ^andcm autem rationem in proble- 

niate indeterminato numerus squationum 

fnlnor cflfe debec numero incpgnitarum ; qui4 

in eo non omnes apponi|ntur condftiQnes t 

Quxad determinationem fingufarum incogni- 

tarum requiruntur • Et vice verf^ in proble* 

tnate plufquam, deterttiinato * ob coqditiones 

fuperfluas^ quas habet appofitas» npceflfe e(l ^ 

ut numerus'»quationum incognitarum ni}- 

knerum excedat. 

j^^ \ath* V. Qucmadmoduni ai^tem prob/ema pr^ 

''ImIi^T'* P^^^ vocatur illud , quoddeterminatumeftt 

um"g9f^s certifque tantum modis folv! poteft ; ita 

ffj^^''^ '"^^^ problema indeterminatiim t St problema 

fuaui* i» pluPquam determinatum illui difcriminii in^ 

l^fv!i^$. ^ftf qii^d primum, ob deficientes conditionesi 

fit capax iniinitarum folutionum 9 alterum^ 

ob conditiones fuperftuas , faspe fa^pius pu- 

gna ntes cum neceflarijs 9 nullam ut plurimum 

foliitionem admittat. 

Has omnes probleniatum diflferentias fa. 
tis explicat Proclus libro tertio fuorum com« 
tnentarlorum in primum librum £!ementorum 
^uclidis • Etf eodem referentei vocabant Ve« 
teres prohlema deficient , quod indetermina- 
tum eft 9 nec omnes continet conditiones t ad 
folutionem ejus neceflfarias • Vocabant vero 
problema excedens , feu redundans $ quod eft 
plufquam determinatum, &multo plures con« 
tinec conditiones 1 quam qn» ad folutionem 
ejus requlruntur , 

Sed excedentiara problematum » ut idem 

' Proclus eft au^lor $ duas adhuc fpecies Vete* 

res ^ifting;i)ebjant » (^uas enim problemata ia« 
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fcOtlgrUentibus , pugnantibufque conditioni* 
bus redundant i impoffiifi/ia appellabant» quia 
lofiinino folvi non poffunt • Qusb vero abun* 
dant conditionibus » fibi mutuo confpiranti- 
bus l dicebant problemata majora% ut ab inde« 
terminatis didinguerentur» quas i9^/;irorii vicir« 
lim appellabant » 

VI. JBtfi au(em i(l« omnes fint problema- j.^- ^^ 
tum differentift , attaraen Geometra» frobU* hitm^M i»'. 
matis nomine illud proprie wcant^ quod dtter-^ ^miMfl^ 
minatum eft » artum^ue foiutionumnttmeruin ^ff^^tum 
admittit^ Nec alia ratione ea ^qux funt inde. ^tumTnfff, 
terminata % fub ipforum contemplationem ve«* ^'^ 
niunt f quam ut eorum ope determinatis fa- 
tisfiat» qu0s prflscipuuito Geometri^ objeflum 
conftituunt ^ 

Quum enim probleoiata indeterminata 
iofinitas folutiones admittant ; utique^inter 
tas neceflfe eft » ut reperiantur folutiones pe«i 
cultares problematumdeterminatorum , quA 
ejufdem fpeciei funt • Unde » naflis femel in« 
6nitis illorum foIutibnibus,nonatiud fieri de« 
bet^quum de iftis eft qusftio,quam eas excer* 
pere » quae ipfis correfpondent % lliafque con<« 
ditiones adimplent. 

Ita, quotiefcuftique , exempli gratia i fu- 
j^r refta data couiiituta funt omnia triangu- 
la ifofcelia; omnino iieceflre elt » ut irlter ea re« 

Eeriatur triangulum illud ifofceles » quod ha<* 
et quoque datam altitudinem • Unde > quum 
quseftio eft de coiiftituendo triangulo ifofce- 
l€»cuju8 data fit» takn bafis» quam altitudo; fa« 
tis j^t, ad infinita illa iriangula ifdfcelia con* 
fttgei^ » & inter ea iUud eligere » cui data 
coqppetlt altltudo. R j yil. 
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vn. VII. Quum niens noflra fiiiita fic,ac linil- 

tendit cam' UUi utjque innnita^ folutiones i quarum ca« 

?««'*««#- P^^ ^^ problema aliquod mdeterminatum, fi^ 

tricofum, 9' gillatim percurrere nequit. Hiac /peciafi quo^m 

^in^tuu ^^^ artificio opus eft i ut e« omnes in unum 

colligi poflint , atque ita colleftOB continuo 

prsBfentes haberi • Prxftant id jgifur Geome* 

txx compofitione locorum geomctricoram ; nam 

ea mediante infinitas illas folutiones certis lU 

mitibusclaudunt • 

Id ut clarius intelligatur, juvat prius 
advertere 9 nullum eflTe problema geometri- 
cum , quod ad pun£li alicujus pofitionem de« 
terminandam revocari non pofiit. Undei quo« 
ciefcuraque problema eft natura fua indeter- 
minatum, tunc infinita hujufmodi punfla de- 
bent definiri: & propterea habebuntUT infini- 
t£eejus folutiones , determinando locum 9 iii 
quo infinita illa pun£la reperiuntur • 

Hac ratione, fi fuper data refta Ifnca 
conftituendum fit triangulum ifofceles $ res 
eb redit , ut vertex ejus trianguli reperiatur* 
Quemadmodumautem infinita eflTe queunt il« 
liufmodi triangula , ita infinitus quoque erit 
numerus punftorum, quffi qutefitum vertioem 
nobis exhibebunt • Sed pcripicuum eftt omnia 
ilia punfla reperiri in linea refla , quse (ecat 
bifariam , & ad angulos reflos re£lam lineam 
datam • 

ji^rjl lo. ^?'** W quum I ta G t , llquet , locam geo^ 
€us gwomt^ metricum non aliui efie^ quamfedem omniun^ 
JwTLirfiw illorurn pun&orum t gua alicui problemati in^ 
%Tui ^ ^^^^^^ifi^tQ fatisfaciunt . Et quoniam hujuf- 
^n^** ' ' modi fedes poteft effe » vcl iinca , vcl fuperfi* 

QttS 
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cles f vel folidum ; tria hinc locorum genera 
Veteres diftiiiguebant , &eorumalia ad Um 
gfiam, alia adfttpcrficUmf & alia demum adfQ^ 
lid^m appeilabant. 

Uc tres iftie iocorum fpecies reflius in« 
telligantur 9 meroiniflTe oportet, problema eflc 
lodfiterminatumi quum non omnes apponuo* 
tUf condiciones , ad prohiematis folutionem 
jieceflaris. Hinc itaque fit, utnon omnia loca 
geometrjcaejufdcm fpeciel fint.Nam«defi« 
ciente una tantum conditione , locus erit «4 
lineam 9 deficientibus duabus conditionibusi 
locus erit ad fuperficiem ; & denique » ubi 
tres iti problemate defunt conditiones % locus 
erit ad foiidum* 

PoiTunt etiam tres ift« locorum fpecies i 
fe mutuo diftingui per «quationems qus om« 
tits ipfius problematis indeterminati condi* 
tiones includit • Ubi enim hujufmodi equatiQ 
duas continet incognitasilocus erit ad linoam} 
quia ad determinationem problematis una 
tantum conditio deeft • Quotiefcumque vero 
in eadem asquatione tres occurrunt incogni« 
t», locus erit ad fuperficiem h quia pro decer« 
minando problemate duce requiruntur condi* 
tiones • £t denique , quum squacio quatuor 
incognitas compleftitur » locus erit ad foli« 
dum \ quia tribus conditionibus opus eft , ut 
problema determinatum evadat. 

IX. Et fanc , quod aquatio^ duabut inco^ 1%. 
gnitis CMflam % loco ad Uneam debeat expUca* nH^Mm* ^ 
rif oftendi poteft generaliter in hunc modum, iwm^Ahm^ 
Sint X , & jr bin« sBquationis iqcognitx . Jamill^i"^^^^* 
utraque faarum inco^nitarum iiiifiuitos valo* 

K 4 • res 
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res adtnittit . Sed una ex iis determiilata , ne^^ 
ccffe eft, ut altera quoque fuatn determinatio- 

K.eferant itaque portiones AN teSktt 
•licujusAB valores omnes incognit» * . Et 
cuique earum correfpondebit incognita alte* 
ra V determinato valore . Ducantur ergo per 
fmgula punfta N paralJel® totidera NM,qu» 
referant valores correfponden tes incognitie^. 
Et linea , tranliens per extremitates ipfarura 
NM, locus erit quasfitus. 

Notetur autem hoc loco velim , quod 
quum fimpliciter de explicanda sBquat/oiie 
«gitur ; angulus ANM poteft ad libitum af- 
fumt . Sed , fi una cum aquatione fatisfacien- 
dum fit quoque probiemati , unde ea fluxit 
aquatio j tunc angu/us ilJe talis oportet roa- 
gnittidinis capiatur , quaiem Jpfura exifiit 
problema. 

Nec filentio hh praiteribimus, quod an 
pr^re cafu iicebit quandoque angulurajllura 
ANM talem affumere , ut rea» NM , vel fint 
in direftum cum ipfis AN, vel cadant ad par, 
tetn oppofitam: nimirum, quum dando eis po- 
fitionem iftam,ad unum idemque punaum 
omnes terminantur . Sed non ideo iocus di- 
cendus erit adpuf/Elam , ut qui per extremita- 
3J, tes alias N proprie conftituetur . 

Wtl^A i»'t*i conjiaat , hco ad fuperfieim debeat ex^ 
fJZ" J™' ' oftendetur generaiiter iiac ratione . 
«,,. aint * , j>r, z tres «quationis incognita. Refe- 

FiG.5j.Mnt adhuc portiones AN reft» alicujus AB 
yalorcs omnes incognit» ;(, Et cuique earum, * 

tam 
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tMiu y f quam z infinitis adhuc valoribus cor« 
refpondebit • 

Duflis igitur per (ingula punJla N parat 
lelis NX f capiantur Tuper iis portiones NMj 
qu€e referant infinitos valores , quibus inco* 
Ij^nita jf jpfis AN correfpondet . £t quoniam 
cuique iftarum NMcorrefpondets determi« 
iiato valore^erlgantur ex pun£lis M parallel^ < 
KlOtquas referant valores ilioSf & datum 
cum fubje6lo plano angulum conftituant • £t 
fuperiicies f ad quam terminantur omnia pun-» 
£la Ot,locus erit qussfitus. 

Sed hic quoque notare oportet , quocl 
quum fimpliciter quseftio eft deexplicanda 
dsquatione; tuncad libitum poteft airumit 
tam angulus ANM> quam anguluSf quen) re- 
€kx MO cuni fubjeflo piano conftituunt.Ve* 
rum , fi una cum asquatione fatisfaciendum fit 
quoque . probjemati ^ unde ea fluxit asquatio; 
tunc uterque angulus taiis oportet magnitU;* 
dinis capiatur j qualem ipfum problema re- 
quirit • 

Nec item fioc loco reticebimus , quod 
in priore cafu licebit quandoque angulum • 
quem reft® MO cum fubjefto plano cpnfti* 
tuunt , indefinite parvum aflfumere f & in eo^ 
dem illo piano ducere reftas MO : nimirum , 
quum dando eis pofitionem iftam $ ad unam ^ 
eandemque lineam omnes j quotquot fuerintf 
terminantur • Scd non ideo locus dicendus 
erit ad Uneam f ut qui per extremitates alias 
M proprie conftituetun 

XI. Non diflimili ratione oftendemus Xi. 
quoque , quod aquathfqmuqr €o»Jlans inni^ %^ ^^ 
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fUMWjnw» gffiiisf dtbeat loeo ad foUdum expiicari . Sint 
Fio 65 ®"'"' 9C,y,ZfU quatuor «quationis incognl- 
* * t« • Referant portiones AN refl» alicujus 
AB valores onines incognit» X . Tumt du£lis 
paYallelis NXidefignent portiones NM harum 
parallelarum infinitos valores i quibus inco^ 
gnita jr ipfis AN correfpondct.Et cuique ifta- 
rum NM tam z , quam u infinitis adhuc yalo* 
ribus correfpondebit • 

< Erigantur ergo ex pun6lis M parallelas 
MZiqu» datumcum fubjeao plano «ngulum 
conftituant . Et capiantur fuper iis port/oneg 
MO I qu« referant infinicos valores i quibus 
incognita « ipfis AN correfpondet • C^m- 
quc demum cuiquc iftarumMO coirefpon- 
deat u determinato valore ; ducantur ex pw- 
€tis O parailele alise OR » quai referant vato. 
res illos^datumquc angulum conftituant eum 
ipfis MO. £t folidum» inde ortum,iiiud erit , 
quod quasritur. 

Sed notetur hic velim , liujufmodi foli* 

dum tunc tantum ufui nobis efte , quuni re« 

A« OR ad unam eandemque fuperiiciem 

omnes termihantur • £t ratio eft , quia ifi fo* 

lo jfto cafu , opc ejus folidi, propofit« aequa* 

tioni fatisfieri poteft • Nec tamen idcirco lo^ 

cus dicendus erit adfuperfieiem 9 ut qui non 

jam per pun£la R t led per extr emitates alias 

O proprie conftituctur. 

c^njiiti^k XII. Hinc » ut plenius natura loci geo- 

Jl^imi^t* metrici intelligatur , fciendum eft ulterius t 

fMuh iiM. quodi ficuti fit locus loco geometrico 9 quum 

^i^/^^ «q«*tio 9 ex problemate orta , duas , aut plu- 

res continet incogoitas, fic ipfius hei eonfiitu^ 

fia. 
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f #9 talis efie debeat , ut per quodlibet ejut puum 
&um omnet fimul aquatiouh iucognita ietetm 
minentun 

^ec obfcura eft hujus rei ratio • Debet 
fiquidem unoquoque loci pun6lo fieri (atis 
Qsquationi 9 ex problemate ortse • Plane vero » 
quum dsquatio pluribus conftat incognitis p 
non aliter ei fiet fatis , quam determinando 
fimul fingulas incognitas $ qusD in illa conti* 
nentur • Quare omnino neceflfe eft , ut per 
quodlibet loci pundum omncs aequatlonis in« 
cognitse fimul definiantur. 

Id quum ita fic % facile modo erit intelli* Fid^5tf% 
gere , cur iil loco ad foiidum reflssOR de« 
beant ad unam» eandemque fuperficiem omnes 
terminarif quo poflit nobis ufui eflet nimirumi 
quia dumtaxat in hoc cafu quodiibet loct 
]pun£lum potis eft, definire fimul omnes cequa» 
tionis incognitas • Et quoniam hunc effeflum 
prdsftant punfla O i hinc etiam eft » ut per 
hujufmodi punfla proprie locus conftituatur^ 

Ob eandem autem rationem ^ quum lA Pics^d^. 
loco ad fuperficiem rc£tte MO ad unam » ean«> 
demque lineam omnes terminanturi conftt* 
tuetur locus per punAa M ; quia ifta punfla 
fumi debent » ut omnes squatronis ineognito^ 
fimul determinentur^ Atque ita quoquciquum FiG.(f4« 
in loco ad lineam re£l» NM ad unum » idem- 
que punflum omnes terminantur , confti-» 
tuent locum punSla N ; quia his mediantibus 
utraque «quationis incognita fimul definitur. 

XIII. IvLm^nt demonftrutionet ilU genera^ ^^^ 
les cafibus fpecialihus poffint appHcari t non *'-**»* i»* 
aliud reqUiritur $ quam^ ut in folutione cu]u& 7«m i^fiUi^ 

quf 
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ffieiMu» que probiematii^indetcrmtnati pro incognitife 

t^tmi' ^ capiantur refk» iiiai , quse extremitatibus fuis 
fibi mutuo occurrunt * & occurfu illo datum 
angulum conftjtuant.Nam in tradita iocorum 
genefi non alias , quam iftce conditiones % exi^ 
guntur» 

FiG.59. In plano atfquo deturitum pofitioneycum 
68. magnitudine re£la AB. £t extra eam oporteat 
invenire pun6lum aiiquod t ita ut refla » quai 
exinde inclinantur ad terminos ipfms ABt re* 
£lum angulum comprehendant « In hoc pro« 
blemate duo cafus funt diftinguendi«Vel eninl 
inveniendum eft punflum in eodem iUo pfahot 
in quo data eft re£la AB; vel extra planum tX^ 
lud tale punftum oportet invenire* 

FtG.o7« |„ pf iofe (jafu fit M pun£lum qudcfitum» 
ex quo demittatur fuper AB perpendicularis 
MN. Tum capiantur pro incognitis ipi^ hHt 
MN , qu« extrcmitatibus fuis fibi mutuo oq« 
currunti 8i occurfu illo re£ium angulum con» 
ftituunt . Quem in fineip» pofita^ 2s a » fiat 
AN ss ^ , & MN tszy • Quumque , ob angu-^ 
lum re£lum AMB > quadratum ex MN fit nik 
quale re£ianguIo ANQ » erit yy •sx ax «~i xh 
propofici problematis aiquatio • 

FiG.68. In fecundo cafu fit O pahjfium $ <liioA 
qu8l^rltur»ex quodemifla ad planiim fubjelluni 
perpendicularis OM 9 ducatur ex punflo M 
fuper AB perpendicularis ati» MN • £t pofi* 
taadhuc ABsra^fiat ANsAf t MNt^j^» 
& MO 2=3 a^ • Jungatur poftea ON • Etquo* 
aiam eidem ON quadrato sequale cft $ tam re« 
^angUlum ANB » quam fumma quadrato^' 
rum MN| MOj erunt quadrata duo MN^ M0 

" d^qua^ 
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ftqualla re£langulo ANB : & propterea pro- 
biematis s^quatio erit yyfzzzzs ax^^MK* 

In utroque autem cafu , perfpicuum eft» 
problema eflTe indeterminatum i & locum fieri 
loco geometrico • Sed ex tradita locorum ge- 
neii liq[i|et etiam 9 locum efle ad iineam» quum 
^quatio problematis eft jy^ ^ax^^xx h effe 
vero ad fuperficiem » quum eadem asquatio eft 
yy ^zz^^9C*^xx . Nam illa quideni chias 
eohtinet incognitas, in ifta vero tres incogni- 
%CG comprehenduntur. 

XIV. Cxtemm^Aaudqaidem putandum xiv. 
eft , loca gemetrics expofitis rationikus compo^ '^Jium^ 
ffi deber^ ifedfiet eorum compofitiof definiendo mftfkofum 
limites , quibus loca ipfa terminantur . Ita in '^lru^,. 
aliato problemate , quum asquatio eft yy >=: ax ^h^ ^f^^^ 
~^ XX 9 verum quidem eft 9 quod capiendo fu- Fxg«^7» 
per AB valores omnes incognitas ^ 9 & appli* 
tando eis ad angulos re£los valores corre^^ 
fpondentes al terius incognitas^9 oriatur locus 
- ad lineam 1 nihilo tamen niinus ejus compofi- 
tio fiet 9 defcribendo lineam 9 ad quam ipfe lo- 
cus nos manuducit. 

Simili rattone^ quum ejufdem problema- 
tis asquatio e^^ yy f zzt=i ax ^^ xx % etfi oria- Fiq.68* 
tur locus ad fuperficiem , capiendo fuper AB * * 
valores omnes incognitas x 9 applicando cis ad 
re£los angulos valores correfpondentes inco- 
giiitaB y 9 tumque demum erigendo normaiiter 
ad fubje^um planum valores tertias incogni« 
tas «i attamen loci compofitio^et proprie, de- 
fcribendo fuperficiem^per quam iocus ipfe 
|erminatur* 

Hinc locorum compofitio duo quidem 

pr«- 
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prftrupponit. Primum efl: cognitio proprieta* 
tumt qux llneis» fuperficiebus, 3r folidis com« 
petuut • Alterum eft ratio defcribendi lineas , 
fuperficies , & folida • Horum utrumque ad 
illani pertinet Geometrise partem^qu^c EUmen- 
tarh appellatur, £t ea» quie de compofition^ lo^ 
corum ediflerit t nonnifi poft partcm illam ele* 
mentarem eftaddifcenda: quos tamen eo ten* 
dit 9 ut ope ejus partem Geometrias nobilio- 
rem f qim defolutionc froblmatum agit » tan- 
dem aflequi liceat. 

Tres iftas Geometri» parte$ % tum item 
altertusad alteram fubordinationem fatis indi- 
cat Pappus initio libri feptimi fuarum coJIe- 
£lionum. Ibi enim fcribens ad Filium Hermo* 
dorum: locus^ inquitt qui vocatur rcfolutus^ mt 
fummatim dicam $ tropria guadam eft matcria^ 
foftcommuniumEJcmentorum conftitntionenh 
iis parata $ qui in geometricis fiii comparare 
volunt vim^ac facultatem inveniendi probUma* 
ta, aua ipfis proponuntur; atquc bujus tantum- 
moao utilitatis gratia inventa eft . 
^«^^*i«# XV. Nolo autem hoc loco ret/cere» 
ftr cauu- quod calculi litteralis opefacile fit quidern in^ 
f^T/X^ quirere% num alicui Unea^fuperficiei% autfoli* 
7cTtfum7ut ^^ ^^^^ qu^dam proprietas competat . Si enim, 
foiUitrum adhibita ea proprietate^ talis inveoiatur a^qua- 
iunouffunt. ^i^ ^ m ^jj titraque parte eadem quantitas oc- 

currat ; indicio erit « ilUufmQdi proprietatem 
revera ei competere • Quod fi autem fecus 
contigerit $ nec item illa proprietas ad eam li* 
neam f fuperficiem j aut folidum poterit perti- 
nere • 

Fia.57t Sit AB circuli alicujus diameter » cujus 

cen« 
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centrum fit pun6lum C • £t quasratur , num 
demifla fuper AB ex allquo circumferentiaB 
pun£lo M perpendiculari MN , fit MN qua* 
dratum squale reflangulo ANB • Ponatur 
CA w a , C}it=s^M.9 & MN nr jf . (^^umque 
fiac ratione fiac AK ~ a ^9$g& BN =;; a f x; 
erit reftangulum ANBtetfj*— ^^;r . Quare 
pofito 9 quod MN quadratum fit ssquale re- 
£languIo ANBj||^it j(y zs= m ►-4 xx, 

Jam^ propter circulumfduas CA« CM in» 
ter fe funt sequales . Quare 9 ficuti CM qua. 
dratum eft sequale duobus quadratis CN , 
N^M ; ita iifdem quadratis asquale quoqud erit 
quadratom ex CA .Hinc etit aa :=: xx f yy. 
£t 9 pofitoloco^jf valore ejus aa^xx^erit 
quoque aa t^ xx f aa ^--^ xxt hoc efl; aa t=z aa. 
Unde 9 quum ab utraque ssquationis parte e4- 
dem quantitas reperiatur $ confequens eft 1 i|t 
AiN quadratum fit revera lequale rcflangulo 
ANB. 

Hinc notetur hoc loco velim i quod (i 
circa aliquam lineam 9 fuperficiem 9 aut foli* 
dum proponatur problema aliquod 9 & in ejus 
refolutione talis inveniatur «quatio 9 ut ab 
utraque parte eadem quantitas oqcurrat^ tunc 
iilud non erit probiema » fed theore;na • Nam, 
ob iliiufmodi dsquationem 9 id quod quasritur 
in problemate 9 verum erit relate ad quodlibet 
punflum ejus linefls 9 fuperficiei 9 aut folidi ; 
adeoque veiut proprietas ipfuisuniverfalis de« 
bet haberi. 
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C A P. II. 

De divijione locorum ad //• 

neam 9 & quomodo ea con* 

Jirni pqffint . 
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L ' l. /^ Uamquam locorum eeometrico« 

^Ltlm, V^ rum tria gcnera diftinguantur^ 

ff fUMiHM^ Sc eorum alia vocentur ad li- 

il '^^ neam 9 alia ad fuperficiem 9 & alia demum ad 

l^". '^' folidum ; in conftruflione tamen probiema- 

/•fw tum determmatorum non alia loca a Geome. 

trls adhibentur p quam qu» prloris funt gene* 

ris f & loca ad lineam dlcuntur • Unde 

ctiam 9 qnum Jimfliciter 9 & abfolute loca vo* 

cant geometricflf non alia veniunt apud ipfbst 

quam quas ilncarum longitudlnibus termt* 

cantur. 

Hujufmodi autem loca non omnia ejuf- 
dem fpeciei funt ^fedpro qualitate linearumi 
quat profuis terminis baientf in variat clafiet 
diftingui poftunt . Dantur enim loca nonnul- 
la 9 quds lineis rcflis termlnantur. Sed dantur 
etiam loca alia , qu» lineas curvas 9 velut fuos 
terminos, agnofcunt • Quumque Ijncss cutvaB 
poflint efle iniinitarum fpecierum ; infinita 
etiam erit diverfitas locorum 9 qux lini^is cur- 
vis circumfcribuntur • 

Hinc p ut reflius Intelligatur, qua ratio- 
ne loca geometrica^ iineis terminaca^ in certas 
cla^es diftingui pofliat $ operas pretium eft 

prius 
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pt fus oftendere , quo pafto recentiorts; Geo* 
Ihetr» nacuram cujufcuroque ljne« definiunt. 
& quomodo omnem iliarumf molem in vari^ 
geaera diTpefcunt • Nam profe6|o ex variis 
generlbus linearum.quibus loca terminantuF, 
fit , ut ipfa quoque ioca in varios ordines di- 
ftingui queapt. 

II. Itaque recentiores Geometrx non alia n. 
ffttione naturam eujufque Unea defimunt , f^^^\. 
quam referendo ejus pun£la omnia ad pun£);a i»/fM ''«m 
alia re£l» alicujui; pofitione dataSf& invpnien- km^alZt' 
do squationem , quse reiationem illam nobisi *^^* ^'i^"*' 
oftendat.Ut» fi AM fit linea»de qua agitur,ex frQ^^n, 
fingulis ejus pun6kis ducunt ad refiam aU^ ' ^* 
quam pofitione datam AB paralleias; totidem 
AiN f & definiunt naturam illiuis per relatio* 
DemtquamhabetquaBlibet earum parallelaruni 
MN ad portionem correfpoudentem AN^ 

Supponatur namque , fi placet» linea il(% 
defcripta per interfe£lionem duarum reguUr 
ffumAXyBZtqus ita quidem revQlvantui: 
circa pun^la A, & B, ut ere£la iup^r AB per« 
pendiculari AQ , fit angulus ABZ perpetuo 
^qualis angulo CAX • Et fingamus quoqu^i 
re£las MN* qu» oriinata dicuntur^ parailelas 
eflTc ipfi AC ; adeoque perpendiculares fuper 
porlionibus AN » qusB vocantur abjtifia. 

Quia igitur angulus; ABZ sBqualis ef^ 
angulo CAX: appofito communi B AX»erunt 
duo anguli ABZ , B AX sequales toci angulo 
BAC. Sed anguius BAC eft refbus,ex hypd- 
thefi • Quare etiam uni reflo oiquaies erunt 
duQ anguli ABZi BAX : & propterea tertius 
angulus AMB etiam reftus «rit. Vndei quum 

TomdL I4 ^ cx 
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CK angulo reao M d«miffa fit ad hypothe- 
nuf.m AB perpcndicul.rjs MNjrit MN qu«. 
dr«tum«qualereatnguloANB. 

Hlnc, quemadmodum abunde liquet , U- 
neam AM effe citculi circumfcrentlam , dU- 
SfetTum habeutem rea.m AB 5 iu fac.le quo- 
que erit, xquationem invcnire. qu« expr.mat 
Sobis relationem inter unaraquamque ord.- 
natam MN , & abfciffam correfpondentem 
AN . Ponaturenira AB = tf . AN =c ^ . « 
MN — V . Etit igitur reliqua portio BN = 
VZ 7.EI quoniam MN quadrttum cft «qu*- 
k rcaangulo ANB ;eritjyr = «*-«** «• 

„, %'lL ''sel? "ilo hic fileatio retjccie . qupd 

-'*"r» nmm pom imettiri , Stt cn.m quadratum 
::^/'Z': 4JcD % inte.c. acUtus ejus AD fertur *- 
r V .o qu" »»"••»«.& fib' ipfi «quidiftanter vexfus 
Fio.70. H^ jevolvatur motu eiiam «quab.l. «rca 
punaum B latus AB ; ad«> . ut in fine motus 
. Sttumque latus AD . AB reper.atur eode» 

^'"'''Quum ".c d Jo ilU latera ftruntur . per. 

fpicuukreft .continua ^^'^^^S ''''%^'fZ'!L 
^ defctibi li.ieam cutvam AME . Scd, dcro.flis 

ex fineulis ejuspunais teais MN. petpend.. 
cularibus fupet AB , ffuftraqu»retut«qu»- 
tio . cxptimens tclationem inter unamquam- 
Que ipfarum MN . & pottionem cortefpoa. 

Sentem AN ,quum "«'If/^fi^i^.^^^iXt 
curva proptietas , qu» ad .nven.endam «qua- 

tionem ilkm no* maouducetc poffit. 
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Defcripc« fiqiitdem curv« naturji 9 ut ex 
ipb ejus genefi liqfuett hm eft 9 quod produ« 
£la BM uTqqe doqec quadrantem AC fecet in 
O, fic femper , ut An adfiN, ita AOad CO- 
Quare, pofiti^ AB=s:a »ANs5r^f & MN 
zsiy % determinanda eflet ope i/l^rum quanti*» 
tatum ratioarcuum AO 9 CO $ ut opt«ta «• 
quatio poifet haberi * Unde , quum ratio i(U 
nequeat ulio pa^o deiiqiri t ne« item optat^jn 
a^quationem invenire licebit* 

IV^ Id quum ita fit 9 rfarp fgffim Um^m wjiinBk /<- 
gMcrii diftinguumur 9 ^ ex iis ali^ di^tuntur '"'""'", '• 
gcomctr$^a , a/i^ mp mtcJbama^ . rriQrts ge* e^ micbs^ 
nerisliqea? funt illao , in quibu^ ref^tiQ ordi- Jjj)^/'^'' 
natarum ad abfciiTas correfpondentes oequa- 
tione aliqua potel^definiri.Per contrarium 
vero iinea^ alterius generis funt eas , in qui« 
bus eadem illa reUtio nulia pot^ft osquatioue 
defignarl « 

Hanclinearum diAin^ionem ingeome- 
tricas 9 St metbanicas primus onMiium protu* 
lit Gartefius. Nec alias in Geometriam admit- 
Cendas elTe cenfuit^ quam qufl? geometricarum 
nomen apud ipfum fortitac funt ; quiA ^s^ tan^ 
tum fub certam # determinatamque cadunt 
menfuram* Unde reliquas vocavic mechanr 
cas ; quia ad mechsimeam potius eas |>ertinere 
judicavit « 

£t fane , quin lineaQ 9 mechanicsB di^^ » 
valde differant ab iis , qua^ pafiiQi geometric^ 
nuncupantur , noq eft dubitandum . $ed non 
ideo iliiuibiodi curvap a Ceometria funt ecciu- 
dendxfquemadmodum voiuit CirtefiusKluaa- 
doquidemifi meate concipiantu r defcripM^ba^ 

h H bc* 
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l«Vunt perinde . ac linc« Ipfe geometric», 
cpnftantesquafdam proptieta«es,qu» ad omm^ 
linearum punSa fe e?itendent. 
; Huc adde , quod beneficio ejus awlyfis, 
au9 dicitur initfikiieparwrumMtm in Imeis 
mechanicis reperire iicet aM|uationcm . quaj 
exprin^at relationem ordinaUrum «d «bfcfas 
cprrefpondentes . Nec aliud fane d.fcr.mm.s 
i^ccurr-it * quara quod in tis hujufmod. «qua, 
t\o ad infinitas femper dimenfiones afcendat ; 
guo ftauin i, ^t a nonnuHis liri^ trMfccHr 
dentes dicerentur. 
r V. Quemadroodum autera naturara cu- 

|ii„««m yc jjg lirte» definiunt recentiores XJcometrap 
tr;«.*A' pet\quationem,exprimenteBi reUtionem or. 
!?<'' '^:?: Sinatarum ad abfciffas correfpondcntes j fic 
ft * U omnem liitearam mokm in certa gema dsfitfu 
<«*> gg„^t ^ficmtthm mmerttm dtmenfiottaw , ad 
^uai earttm tequationes afcendunt. 

Et Gartefius quiden genera Iinearuni» 
non unica , fed duabus dimenfionibus a fii 
mutuo diftinxtt . Vocavlt enim lineas primi 
gencris , quarum sequationes quadratum , aut 
teftaHgttlum duarum incognitarum noaeXf. 
ccdunt s vpcavit lineaS fecundi geaeris , qua- 
»um natura «quationihus ,ad tres ♦ vel qua,. 
tuor dimenfiones afcendentihus , defipitur ; 
vocavit lineas tertii generis , quarum asqua- 
tiones ad quinque , vcl fex dipienfiones aflTur, 
gunt; atque ita deinceps. _ 

Ut gcnera linearum hunc m raoduma »«> 
mutuo dfftingucret . non aliud eura movit ^ 
quam quia, ficuti «quationes quatuor dimeqr 
<ipnun»»per rcgulan^ a pombeUift tr»aitan». ftc 
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&\l Aeg6tio dc}irimunturadaliastquas tres 
tadtum coiitihent diiMedfiones ; fie etiaiil Tb« 
HUla p6Sit invetlirl^ per qUdm asquationes Tes 
Uirhenfionuni ad alias quinque » OBquationes 
toflo dihiietlfionum ad af ias reptem $ atque ita 
jportay depTimi queant • 

Interim regula ifta ndn adtiuc AlgebroD 
lcttltdribus iiinotuit. £t ttef ndev fi eam reperi* 
re Ifc^rtti Ut jam olim actktiflTiiAe Fermatius 
adnotavit -, nec etiam ufui nobis efle poifct ad 
tfcf)rimendils ie^Ualidhes/quat duas incognitas 
(cOmprehendum ; cojufmodi funt lils 9 per 
iquals linearttni natnra definitur • Quare con- 
ftquen^ eftv nt polto quidehi foli3b funda* 
Ihetitb Gartefiusgeneta linearuMduabusxliv 
fncnfionibus a fe muttfo diftii^xerit. 

VL Reains f^rtut sAii diftinguunt li^ j.^\^,^ 
^earnm drdines afe iwicm unfcB tmtum H* ^iUlmm 
Htcnfiorte . Quem in finem vocant lineds primi J^f^^i ii' 
•brdfUfS» qu» aftqUationibus fimpKcibus » ac^M»'..^ 
tinius dimenlionis definitintnr ; vcteant liheas '''*'* 
ftcondt OrdinrS 9 quarum aBqU^tiones ad duas 
dhtienfiones afcendunt; vocant iineaS tertii 
tordinis , quarum dsquationes iA tres dimen- 
fiones aifurgiuu \ atK)ue ita deinceps. 

P^tet autem bac ratione 5 dicendas efTe 
lin^al; Ordini^ infinitefiml, quse jtquationibus, 
ad infinitas dimenfiones afceudentibuS|defi« 
niuntur.Et quoniam hujufmodi fiint liness 
lii^ 9 q^ial^ Cmefius mechanicas appellavit ; 
llquet 9 ordinem (larbm linearum omnes alios 
fub fe comprehendere \ nec idieo a Geometria 
exulem ^e debere rqubmadmodum Carte« 
iiusjUdicAvit^ 

I. J Jam 
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Jatn in Imeis ordiiiiis primi nuila curv^^ 
fed fola xc&n continetur • Unde^ ft curvarutti 
genera rint difttnguenda i erunc curvas primi 
generis » quarUm osquationes quadratum i Vel 
re6tangulum duarum incognitarum non e)t« 
cedunt i erunt curvee fecundi geueris % qui^ 
cquationibus definiuntur trium dimenfio- 
num 'y erunt cixtv^ tertli generis , quarum ac- 
quationek ad quatuor diltoenriotiess afcendunt; 
atque ita deinceps. 

£adem linearum diftinflio tepetl quo« 

que pdteft a numero pUnftorum 9 in quibus a 

xcSisL recarl pblTunt .Namgeneraliterdsqua^ 

tio cujufque lideiB ad tot dimenfioneS Afcen- 

di(»quot fuDt punfla I in quibus; reftaeam 

fec.are pote(t^£c ideo erit litiea Ordinis pri- 

mi , qUam refla fecat in ttnico pun6lo i linea 

ordinis fecundi » cui refta occurrit in duc^us 

punfiis j iinea ordinis tertii , quus in tribtts 

pun6li!s a re£la fccari poteft; atque ita de aliis. 

vir. VlK Linearum ordinibus conilituti£;i/a« 

i^f 7^ c/Vtf mdo erit, & ipfa loca geometrica$ tjua U^ 

ttica , rmfu neit ttrminantitfr , in certa genera difpefcw. 

7n7!na\€. Erunt enim loca primi generis 9 qua^ llneas 

jww Artf» primi ordinis pro fuis terminis habent $ erunt 

dm, loca fecutidi generis , quas termmantur UtkQis 

ordinis fecundi^ erunt ioca tertii gcneriSiqu» 

agnofcunt ut fuos termino& lincas ordinis 

tertii» atque ita deinceps» 

Quoniam autem ad primum drdinero H« 
nearum nulla cUrva 1 led fola refla revocatur) 
perfpicuum ell » loca primi generiS , non aliis 
liQeis 9 quam reflis terminari % Quumque fis« 
cundum ordinem linearum conftituant coq! 

fc* 
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le£liones » & pr9Kter eas nulU alia curva a4 
eum ordinem refieracur ; p^rrpicuum eft quo« 
quetloca fecundi generis « non aliislineiSf 
quam coni feflionibus» circumrcribi. 

Inter fefliones verp coni ponendus eft 
«tiam circulus $ ut qui t ex fuperius oftenGs » 
velut rpecles quasdam ellipfis debet babert • 
Unde locorum fecundi ^eneris alia erunt ad 
parabolam , alia ad eliipfim t alia ad circulum^ 
& alia demum ad hyperbolam •Quumque hy« 
perbola confiderarl poflit»vei relate adali« 
quamejusdiametrum» vel in ordineadfuaf 
afymptotos 9 dua^ hinc locorum ad hyperbo* 
lam rpecies commuaiter a Qeonietris diilin* 
Ijuuntur » 

VIII. £t quidem , iq»od reiiafola €onflh vitf. 
tMt priraum ordifnm Knearum %foUfque aJeo ^^^^"^2 
reStis ioca primi gemris urminentar , &cile pnmt !#»#• 
erit oftendere. iBquatio enim,qus duas inco- 'aJ'^llr^l 
l^nitas continens » ad unam tantum dimenfio* nfntmf.Prh 
nem afcendit , poteft effe quadruplicis forms^ '"*' * 
yel fcUicet * ^ jy : r, vel * f ^ t=s oy : c, vel 
»^h^aT^\ c 9 vel £ •-• X = 0y : c. Unde 
eo res redit • ut oftendamus , unamquamque 
hanim ssquationum polTe per re£lam foiam 
eirplicari. 

5it itaque prlmo x =3 ay: c. Ducatur re- Fig.^i . 
£la qusK vis ABiper cujus portiones AN defi* 
gnentur valores incognit^ x. Capiatur in AB 
portio AD £= a • £t conftituto ad pun£lum 
Dangulo quovis ADE»fiat D£=:^.Jun- 
gantur deinde pun£la A » & £ per re£lam 
AEX . £t a^is reais NM , ipfi D£ paralleiis, 
terminatifque ad re£Um A£Xf dabuntiftse 
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1« SEGTIONUM CONICAfeUM: 
Vlalores cdrrerpondentes alt^cius incognitse jf* 
Ponatur enim unaqua^que portio AN 
s XtSc quxlibet reAarum NM = y. Jamque# 
ob trianguia asi^uiangula aD£ , ANM 9 erit^ 
ut AD ad D£ , ita AN ad NM . Quare f fub- 
ilituendo fymbola harum redlarum» erit^ ut a 
ad c i ita k tidy iSc propterea 1 quum fuusss 
dy: Cj erit refka A£X iinea, ad quam refertur 
«quatio XiczayzCk 

Sed notetur hic velihi , quod G tt€U 

AEX extendfttur ad partemoppofitam verfus 

Z^etiam per ipfailn AZ explieari poffit xquan 

tio X = xiy : c « Nam , etfi in ifto cafii fit AN 

s ^ 9C9& NM 3= ^y i adeoque reperiatur 

«quatio ^Xzsz^ayic : translatix tamen 

terminis ad partes contrarias , rurftis habebi* 

,^ tur ut antea^=sajr:^. ' 

secundus K. Sit fecundo i^ f i^ 2=! (!>* T. Defignea^ 

^g/Wi. tur quoque per portiones AN re&x alicujus 

tiG»72i ^B valores incognitaB at . Et ♦ Tumpta ad pU- 

gam oppofitam portione AC 25= * , abfcinda* 

tur ex tota CB portio alia CD s=: « Confti* 

tuatur deinde ad punflum D angulus quivis 

CD£t & fiat D£ s= c. Jungantur pollea pun* 

fta C , & E per reftam C£X . Et aSiis reftis 

NM» ipfi D£ parallelis , terminatifque ad r«- 

ftam C£X,dabunt i&ts valores correfpon* 

dentes alterius incognitas j/ ^ 

Ponatur enim unaqusequc portio Ali 
ztzx.Sc queelibet reftarum NM = jf • Erit 
igitur quaeviis ipfarum CN =3= x f ^ ^ Quum* 
que triangula CDE * CNM fint aqulangulaj 
erit , ut CD ad DE , ita CN ad NM • Quare^ 
fubrogatis fyo^olis harum reftarum $ eriti ut 
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fladir,ita xf6sidy 9 adeoque i quum fil 
K f 6 sszayic'^ erit refla CEX Jinea» ad quam 
refertur «quatio xf^scaytCi 

Sed hic 4uoque notatu dignum eltiftb 
mo f quod du^a fer pundum A refta AFi 
ip(i DE paraileta , explicari pollit acquatio 
$c f i :^ ay: e non fdlum per reflac CEX por* 
tionem FX f verum etiam per portionem al« 
teram CF. Ecfi enim in ifto cafu fit AN = <-^ 
X smanet tamenitam NM s jvtquam CN= :t 
f b '. Quaire 9 ob triangula cequiangula GDEi 
CNM9 femper erit xfiz^ayic. 

Quinimo» fi rei6la C£X e)ctiendatur ad 
partem oppofitam verfus Z 9 etiam per ipGim 
CZ expltcari peterit xquatlo xf6aizay\c\iisLm 
relate ad punfta ipfius C!Z fiet AN = •— x $ 
NM=M^y,&CNs=:»A;^^. Unde 9^- 
quatio erit «^ ;c •» ^ = ^ ay : ^: qus tamen^^ 
translatis terminis ad partes oppofitasi evadet 
rurfuis ut antea xf&xiayiCB 

X. Sit tertio x^^i^^szaj^ :t . keferant x. 
^ndhuc pof tiooes AN reftw AB valores om« Jj^^ ^- 
^*^ nes incognitbB k. tCapiatur fuper ea» tam por^ Fic 73. 
t!o AC = i , quam portio CD sc a k Tumi 
eonilituto ad pun£lum D angulo qdovis 
GD£ 9 fiat DE r±:c • Jungantur poftea pun^ 
€ta C, & E pe^ r«aam C£X . £t duais re^is 
NM I ipfi D£ paraiieiis 9 terminatifque ad re^i* 
flatai C£X , dabudt iftae vaiores correfpon» 
dentes alterius incc^nitOB^k 

Ponatur enim qusviispottiD ANzr^i 
& quasiibet reChrum NM zszy . Erit igltur 
unaqu«que ipfarum CN ds x m £ • £t quo« 
niam triangula CD£ ^ GNM funt flBquianga* 

' ' Ja 



xr^ SECTIONUM CONICAkUA* 
Uh erit, Ut CD ad D£, ita CN ad NM • Qiia^. 
rCi fubftitatit rymbolis haruiti re£karuin, eri t» 
m a nd c ^ ita dc '•mm h ady: praitldeque , quum 
fkt x^&^ay i C, ^Titre€kuCllXliAcsL , ad 
quam refertur a^quatio x ^btnay t c. 

Nee fiientlo hoc ioco pr^teribimusr ^ 
quod t fi p^T punflum A ducatur re£la AF^ 
Ipfi D£ parallela I qu» conveniat cum re£U 
C£X| produAa ad partem oppofitam» in pun^i 
&Q F; «quatio pc^&^^ayic ejtplicar i poffit 
etiam per portionem CF« £cfi enim in iho ca« 
fu fitNM:£::i^v, quia tamen manet AN 
£= ^ , fiet CN = ^ «^ ^ • Unde »quatiO erlt 
* ^ ^ tss •-* «y ; ^ i qutt^ t translatis termiAis 
•d partes contrariastevadet H^h^ a>: c. 

Quinimoifi ipfaCF extendatur ulCe« 
f ius verfus 2» eadem cequatio Xm^ktizaytc 
cxplicari quoquc poterit per portioAem aiiam 
indefinitam FZ . Nam relate ad pun^a ipfius 
FZffiet AN=:r--A?. NMrar^j^.&CN 
= *-• ^ f ^ . Unde «quatio crit ^xfb^ 
•— oy t ^ : qu«, per translationem terminorum 
td partes oppofitas » evadet rurfus ut antea 
x^b^aytc^ 
XI. XL Sit demum i*^x^aiti . Defi« 
^uT' gtt^fttur pariter valores incognit» x per por- 
F1Q.74. tiones AN reftfle alicujus AB . fit, fumpta fu* 
per AB portionc AC :!£; ^ » capiatur ad par- 
tem oppofitam portio alia CD :s: a . Confti* 
tuatur deinde ad punflum D angulus quivis 
CDE » & (lat DE -r c . Jungantur poftea 
punfia C i & £ per re£lamC£X . £t du^is 
reflis NM » ipfi D£ parallelis , terminatifque 
ad lii&ikm C£X ; dabunt ift^ valores corre«» 

fpon- 
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TpOttdentes aiterius incognit« y. 

Ponatur enim quasiibet portio ANsst 

9C9 Sc qudelibet re€iarum KM s^« Erit igitur 

unaqudeqUe ipratuin CN ±f:6^x.£t quo* 

iiiam triatlgUla C0£ > CNM funt a^quiangu* 

las erit, Ut CD iid D£ « ita CN td NM. Qua- 

to » fubftituendo fymbola harum ire£karum# 

erit 9 ut ^ ad c^ iuif^ pc^d ytSc ptoptcv^z > 

quum fit^^mi, x :^ ay tc 9 erit re£la C£X li« 

xicat ad quam refercur a^quatio i»^X:t=: ay:c^ 

Hlc etiam tiOtare oportet » quod » duSkz 

per pun<^um A re£la AF » ipfi D£ paralleUt 

cxplicari poflit sequatio 6^xz£ta^:c y noa 

fblum per n&.n C£)t portionem linitam CF» 

verum etiam per portionem aliam indefinitam 

FX • Etfi eiiim in ifto c^fu fit AN =:^x$ 

inauet tamen , t«m NM t^y, quam CN ^ ^ 

^iU ji(;adeoque^ob triangula asquian^ula CDE^ 

CNM » femper erit 6i^X:t=:aytt. 

Quin imo t fi refla C£X extcndatur ad 
partem oppofitam verfus iZ, etiam per ipfam 
GZ explicari poterit la^quatio ^ «— ^ = <3[y : c. 
Kam telate ;ad pun£la ipfius CZ^etfi fiat 
NM t±= ^jr» quia tamen manet AN ±=: Xfitit 
CN zi::Xi^b. Unde «quatio erit ^c»» ^ =: 
ww iiy : ^ : qu« % per tranfpofitionem termino- 
rum ad partes oppofitas^vadet rurfus ut an- 
ttsL^^^X isisziyit^ 

Xll. A tque hiuct ftliud agi^nteis , jam fae* x\t 
thoi$m uperuimfis^onftruendi loca omnia^ifaa iSl""fHmi 
funt ad lincam fe&am . /Bquatio «nim loqaliSi v^^'^ f^ 
quit conftrui debet > omnino necefle ell » ut 7ii%»^»a^ 
formam habeat alicujufe ex quatuor prasce- ^^^^^^^ 
dentibus ffguatjonii^us • Qujire » ea comperta, 

fatis 



latis erit , ilUs inter fe mutuo cbnferre t H; 
mutua ifta comparatione determinare vald» 
jtes quantitatum , quibuS idcUs defiriitUr i 

Utyfi inrefolucibnealicujut? probleiiiatft 
Ihdetermittati invetlta fuerit ssqUatio jgfv f j^ 
±r j^ 9 divifi$ terihiilis Omhibui; per £ » iiet en 
^ ijf ^ S =/y-£* ftdeoque erit ojufdem fDrtiiilt 
cuiti (bbUtida a^qudtione ^fB:stayic. Hine^ 

^ comparatill inter fe mutuo termini^ ipfaruMi 

Tit^.^%. fiabebitur * s=r jf i gf & a\ c i=f: g: adeo neiii- 
pc 9 ut alTumpta azszfi fiet c±zg. XJndk coa^ 
ilruetur Ideus quofitustcapiendo ACz=£^.gi 
CD=f8cDE^^i 

Similiter , fi asquatio , ttrta eit r&rolii^ 
ttone alicujus problematis indeterminati, {tid« 
tit jfx^j:^y»=:^^jr;diV)dehdo (etmidbis dnm^ 
fer jfi evad^t eaxi^ggin **f=:ggy:ff^ adedt^ 
<iue ^rit ejufdehi formas cuin tertia dcqiiatione 
^ -— ^ = ayi c . Undej cohiparando terriiinoi 
iiniU^ cUhi terminis alteriUs , habebiCur b 2=: 
ggtn: Jf, & ai ^ = gg\ ffi adeo ftempe,ut affairf. 
pt9L a=:ggtf 9 fiet ris:/* Quocirca con^ 
ftruetur ' iocus qusbfitui 9 tapiendo AO =5 

F107 j* ggw: jjf, GD -= |r|r :/, & DE =/. -^ 

Atque ita quoque ^ fi ^quatto 9 nata e± 
tefolUtioile^ alicujus problematis indetermina- 
ti» fuerity^ «^ I9IX == iTjy; divifis terhiidis oiri« 
nibus per i»« fiet illa^: m^Hf dStyi proidde- 
t{Ue iirit ejufdehi formBB cuhi quarta squdtid- 
iie^ ^ X £= iiy : r . Quare 9 comparatls itittfr 
fe mututi terhiihjS ipfaruhi , habebitur ^ :±t 
fg:m,3taiCtt:i 9 five etiahi H = c. Und« 
tohftrUetur lOcUS qdafcfitus 9 fi pofita AC ri: 

FiG.74.^: I» , tiifflatUr CP ^UjiifviS Ittii^itudinis 9 & 

fiat 
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flat DE ip(i CD squalis , 

XIII. Quoniam vero moleftum el^ , om- xi„, 
nium quatuor farmularum conftfM^ionc? ^« f*J 
inemoria retinere 5 />or^ri> ^r^^Va tantummodo t^um em. 
formula totum negotiumptr^i . l-icebit au- ^rlk^jZ 
tem hunc in finem eligere^v^l fQrniulgm prip- -^ tMfuff 
rem, quo? eft omnium fimpliciflima , vel alir ^*^'* ^"^- 
quam trium pofteriorum $ ^d q^W cifiis; com^ 
pofiti reducuntur • 

Quum eligitur formufa prior x jssz ayi o^ 
in id maximo incumbendum,/;rr//;r4/?/r/^^/oir/> 
Qpe ad eam reducatur /qcqUs aquatig propofi^ 
ta . Nam, reduftione ifta perafta , faqiie erit » 
quafitum locum conftruere . Ita, fi localis «^ 
qualis fit/g f /a? = f j^; divifis terminis omni- 
bus per /,eritgt*;5Pgy:/. ?t ponendo 
g f ^ = «• erit zz=:gy :/^qiiatio redufta. p 

Referant mqdp portiqnes AN reftflp '7*' 
AB valpres incognitos 9t . Et quoniain habef. 
tur g f ;tf sr 9i capiendo ad partern Qppofit^iti 
AG «^ f deCgnabunt portiones CN valpreis 
incognit» «.Quare,fi ex CB abfcindatur por- 
tioCD=:|; , & conftitiitp jmgulo quovis 
CDE, fiat^OE c=:?/s«rU fqft^CE^C locus 
qusefitus. 

£adem ratiqqp 9 fi localis asquatio fit jj^ 
r-s^ ==rggy J dividendp terminps pmnes pej: 
ff, er it g^^x^ggy: ffi & ppnendp ^ --^ * -= St 
^rit 5; t= ggy :jf apquatio redu^la. Hinc, fiqui- « 
4em fuper A3 capiatur ACte^, & defignea- ''^®7t 
tur per pprtlppes AN iftius AC v^lpre? in- 
cognitjp y 5 fiet unaqu«que reliquarum por- 
tipnupi CN ^g---Xh adeoque ipf» CN de» 
fi^nabunt Vftl^ref iflcpgnit» ^ . Watle , fi ey 
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CA»produ^ fi opusj abrcindacur porcio CB 

— jK*/»*CQhft|cato anguloquQvis CDE, 

fiAt DE rrr/s ent wf^a CEX locus optatu^ 

Swt .XIV, ^uo4 fi autem eligt velit aliqua 

Vr*i3f7 '"" ^f ^u^n poftoriorim fQrmiilarum » velutj fecun* 

raUd^yn dA xf6s=;ay:c f fiv^ et|am a; 4 ^ %.^ ay: c 

ad^^^^l^flZ ^ ^ ' ^^^^ opQrtfiit , cmpamhnn ope , rf^^ 
cmf9fitum. ff'Tc qf$antitata 9 ^na iocum detcrminaitt , £t 
fiquidem omqes inveniuntur pofitiva? i daoda 
eft re^is » quas referunt 9 ilia eadem pofitio, 
quam in conftru^ione formulse reperiuntur 
habere. Sed» fi earum aliqua prodit negativa ; 
tunc refta t quam e^hibct , capienda eft «4 
plagam oppofitam, 

Jam quantitates, qit« locum determU 
tianti funt a,6tC. Verumi» tnftituta compara^ 
tione, dumtaxat ipbus 6 valor Innotefcit . £t 
quantum ad alias duas a ,&Ct nonnifi ratio, 
quam babent inter fe , cognita fiet • Hinc va« 
ior iinius ^x Us fumt poterit ad iibitum . Et 
tunc per cognitam rationem $ quam babent in« 
ter fCf etiam valor «Iterius notus evadet» Pt^ 
Aat aut^mi utcumque afl^umere vaiorem ipfius 
c 9 quem tamen pofitivum femper eflc opor* 
tebit . 

Sit igifur X ^g fffy'^gg:rm> «equatio 
localisconftruenda.Inftitutacomparatioqe^b*. 
bebitur b j= ^$,9c a:c ^ ^ff: gg.Qum^ at 
fumpta ^;g:,erit (K fe ^jf :£.Quum ergo va. 
F1G.74. ^^^* rc^arum AC , CD comperti fint negati- 
vi , duccndw funt w ad pl^gas oppofitas; 
proindeque quoefiti loci conftru^io peragen. 
da erit » ut in quarta formula j ad quam p:o* 
pofita aequatio proprie reducitur^ 

3it 
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Sit etjam :c^myxn:=i:o aequatio locaKs 
propofita • Comparatione inftituta i habebitur 
^i=:(i9^ a;c:^£^tn\n\ proindeque» aiTunipta 
c £=;? 19 » fiet a^ I» « Quum ergo valor tt&im 
AC compertus fit nullus ^ evanefcet ipia AC» 
cadetque punftum C fuper pun^um A t Qua- . 
re condruetur qu^efitus locus 9 ut in prima 
formula; nimirumi capiendo fuper AB portio- 
nenfi A^ ^ ^ 1 conftituendo utcunque angu- 
lum AD£ » facieqdo D£ z=;»tS<^ conjungen- 
4o demum punfla Af & £ per re^um A£X. 

XV. $^A nolo hic filentio ret}cere , quod xv. 
/0^//r ad Iheam r^^m exprmi qmqm pojftt f^ll^ '^ 
fer aquation^tn 9 qu^ unicam tantura incofiffi^ BMm tMfia 
tam contineat . J«m enini generalis formula^ ^^^5^»?*!' 
nulU habita fignorum , quibus termini a£i» 
ciuntur 9 ratipqe, eft ^ f * -*- ay : <? c= . Pro- 
fc^o autem in tiujufmodi itquatione ratio, 
i}uam habet a ad ^ 9 qi^emadmodum poteft efle 
a;qualitati$ 9 ita nihil etiam vetati llt fit vei io» 
finite ma^na , vel infinite parva. 

Sit itaque primo ratio illa infinitema» 
gna ; adeo nempe 9 ut ej(iftente c quantitate 
iinita,fit viciiTim infinita quantitas a.Quia igi- ^10.72« 
tu^ iu boc cafu pun6lum C abire debet \ti infi« 7 5. 
nijtqm} fiet reflka C£X parallcia ipfi AB* Unde 
quselibetparallelarumNM sequalis erit reflie 
OE : & propterea 9 iifdem ut fupra maoenti- 
bus 9 loci flsquatio erityt=;r, 

Sit fecundo cadem ilia ratio infinite par* 
ira,adeo nempet Ut eji^iftente a quantitate fini- 
ta, fit per contrarium c quantitas infinita • £t 
quoniam inhocaliocafu abire debet in infi.FiG.73* 
nitum pundum £|fiet refla C£X parallela ip. 76, 

fi DE. 
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fi D£. QuarCf ficuti ih refta C£)( funt omnii^ 
pun£la Mfita fuper eadem G£X cadent paralf 
lel9 omnes MN • Hinc qusBlibet portionum 
AN «qualis fiet ipfi AQ * proindeque loci as* 
quatio erit xk=:6^ 

Nec filentio hic pra^ieribimuSt quod ubi 
ratioi quam habet azdc , reperitur eflfe xqua^ 
litatis 9 tunc etiam portiones CN ipfis NM 
F<<^*7^*«quales fiant • Undci fi fimpiiciter quiaftjo fit 
de explicanda ^quatione » valores incogoitap 
y exprimi poterunttuon modo per re£las NM^ 
verum etiam per portiones ipfas CN » quap ad 
pun£lum G omnes terminantur« 

XV !• Quemadmodum autem $ conftru? 

^i^ Aione locorum ad iineam re Aamjdbunde nuiiQ 

isS^/wr^- **fl"®' » reftam folam conftituere primum or- 

eTnJB^tJHL dinem linearum 9 folifque adeo re6lis loca pnV 

miMlll ^^ 'ni generis terminari ; ita etiam , conftruendo 

urmhH^» loca 9 quac conicis fefllonibus terminantur-t 

patebit ,folas coni fcftiones ftcundum Isnta^ 

rum ordinem conftituere, nec aliis % quam coni 

fe&ionibus 9 fecundi generis loca definiri • 

Conftruflionem horum locorum fequenr 
tibus capitibus oftendemus 9 & pro ea quoque 
eandem illam methodum ufurpabimus 9 qua 
mediante ioca primi g^neris conftruuntur«Ni- 
mirum formulam unicani eligemus t qun? fiti 
vel omnium fimpliciflima % vel omnium ma^ 
xime compofita ; & ope ejus formulce cujuf^ 
cumque propofit» «quationis conftru£lionen| 
exhibebimus, 

Sed hic quoque noCare oportet 9 quod 
ubi eligitur formula omnium fimpliciflima; 
tunc prascipuum conftru£lionis artificium in 

co 
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eo fitum fit , ut fubditutionis opead eam re« 
ducaturlocalis aequatio propofita • Quotier- 
cumque veroadhibetur formulaommum ma- 
xime compofita ; tunc laboromnis co fe ver- 
cet 9 ut comparationis ope definiantur quan* 
titates f quse iocum determinant. 

C A P. III. 

Qua ratione loca ad paraholam 
conjiruipojjint^ofienditur, 

X 

\ 

L T^ Iximus prsecedenti capite , loca ^ i» 
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omnia conftrui poffe , adhibita parah^mm 
formula,quaB cafum contineat , vel omnium^""*'* 
limplicinimum , vel omnium maxime compo- mm dtftvh 
litum.Jam in parabola cafus fimpIiciflTimus '*"* 
habetur t quum ejus put$Sfa omnia ad aliquam 
ipfius diametrum repruntur per nSfas , qua 
fint diaraetri illius ordinata* 

Sit igitur ABaliqua parabol» diameter, JtiG.yj. 
litque etiam AD9 tum parameter ejus dia- 
metri , cum re£ta 9 cui omnes ejufdem diame« 
tri ordinatas funt parallelas • Capiatur in para* 
bofa punflum aiiquod M «ex quo demittatur 
ad diametrum AB refta MN , ipfi AD paralle- 
la • Tum ponatur AN =r x , MN =7 $ & AD 
t=p. 

£t quoniam , ob parabolas naturam 9 MN 
quadratum ell asquale re£ianguio DAN f erit 
cjufdem parabolas localis ssquatio yyt=sppc* 
IJndet femper ac aKjuatio aliqua fubinde redu« 

Tbm.U. M ci 
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ci poflit , ut ex uru parte habcatur quadratum 
unius incognita! , ex altera vero reaangulum 
ex incognlta alia in datam quamvis quanti- 
tatem ; tunc «quatio iUa ad parabolam nos 

manuducet. 

Sed notetur hoc Ipco velim, squationem 
vy fc= px habcri , non folum adhibitis ordina- 
tis , qu« cadunt ad dlametri partem unam, ve- 
rum etiam , quum adhibentur qrdinatas ilJ«, 
qux cadunt ad diametri partem oppofitam . 
Nam , etG in hoc cafu fit MN = *- jr . quia 
tamen ejus quadratum efteyjr , erit femper yjr 
~— p}t squatio parabois localjs» 

U. Neque vero difficile erit dcfinire, ^«<»- 
Jlf' '»•- lis efie debeat aguatio , ?«* fttUndt reduci 
n*/- poffit,*,tfarmaminduat (^'"*' J":*=5*-^"; 
vum fm. ^o enim , fi in «quatione mcognit» duae nott 
tnfuZ^ reperiantur fimul multiplicat» , reducetur ad 
*"'* eam formam talis «quatio , quotiefcumque 
uoius dumtaxat incognit» quadratum in e» 

continetur. 

Proponatur,exempU gratia,aquatioj»y f 

aoy 1= c« — ^^ . Fiat^ f « s= a . Et quoniam 
habetur^jrf «oy t= z« — < «fljfubftitutionepe- 
rafta , erit z2 — fla 6= c» ^bb , five etiaro «a 
p=.cx^aa>—> /J^.Fiat quoque « f (Ofl — • bb)i c 
t= «, ita ut fit cx^aa-^bbt=: cu. Et habe- 
biturderoum22 = <r«,qux eft ejufdem for* 
ms cum aquatioiie parabol» jyr {== px. 

Quodfiautem in «quatione incognit» 
du» fimul roult.plicat» reperiantur ; tunc, uc 
illiufmodi scquatio formam induat iftiusjcjf 
= fx , oportebit, ut in ea utriufqMC incogni- 
tie quadMtum contiueatuc , fed iu tamen , ut 

tranf- 
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transUtis ad eandem sequationis partem , tunt 
terminlssquadrata illa cont/nentibus t cum 
termino, incognitarum produ^um includen. 
te 9 lidem fimul quadratqm perfe^um con- 
ftituant. 

Ita I fi lequatio fuerit jpy m. zay m 2Afy j* 
XX r:=^ cx f aa i ponendo^ «^ a •— xx= z^ erit 
yy «^ zay •-* 2xy fxxczz zz^zax^^a. Qua- 
re , ope fubftitutionis, fiet zz ^ 2ax ^aa -=1 
cx f aaSiy^ etiam zz:==:cx f zax f zaa. Hinct 
ponendo quoque x f zaa i{c f 2a)::=i u ^ ^ c 
f zat^zdi erit cx f zax f 2aa ^du i atque 
adeo p rurfus ope fubftitutioniSt erit zz t^:::: c^. 

IIL Sed cxemplis modo oftendamus i qua op}}]{^^ 
ratione^ per redu&iomtn aquationis adformam ^xtmpiu 
Jirnpliciffmam% loca ad parabolarn conjlruantuY. ^i^lrum^^u 
Primo itaque proponatur condrUenda «qua- f^^^ 
tio yy f 2ay =: r;c. r lat y f a = j5 . Quumque um fimpH' 
Jiabeatur jfy f lay tizzzmmm aa\ eri t zz^aa-^^z 'z^pim 
cx, five etiam zz = cx f aa. Fiat quoque x f frimum. 
aaic^u. Et quoniam habetur cx f aa := Fio.78. 
cui eric e^ t= c/;r tequatio redu6la. 

Ducatur eigo In fubjefto plano refta 
qusevis AB » & per portiones ejus AN defi. 
gnentur valores incognitae x • Quumque ha« 
beatur ^f a^:(rr:r:>sr ; capiendo ad partem 
oppofitam AC p=z aaic t fiet unaquasque CM 
c^xfaaxci adeoque defignabunt portlones 
CNvaiores incognitse u* 

Sit porro CD refta , cui eflTe debent ac- 
quidiHantes ipfsB NM 9 quas referunt valores 
altcrius incognitas y . Et quoniam in redu- 
^ione habetur yfairz 2;;capiatur fuper ea ad 
plagam oppofitam CE^aiSc dufla per pun- 

M % £lum 
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, aum E reaa EF, ipfi CB paralleU, fiet quxli- 
bet EO =J' t «» atieoque defignabunt portxo. 
nes EO valores incognit« ». 

Denique, quum «quatio reduaa fit «^ 
eu liquet.qusfitxparabolajdiametrum debe. 
Jeke reaam ipfim, EF . Et quemadmodu« 
ED eft ilU rea.,cui parallel» effe debent 
omnesejusdlametriordinat* ;.fic perfpicuum 
eft quoiue . quod fi fuper eadem E» cap.a. 
Jur por?Jo EG e=: c , debeat effe por t.o ifta £G 
parameter illius diametri . -. ^ ^ 

IV IV Ut autem oftendere poffimuS , para- 

^Ur?: ttZ f 2./= **.iuvat prius advertere.quod 
r-; ea pi punaum A "«ceffarJo debeat tranQre. 

F;g.78. Compleatur fiquidem P^«"«'«i|"Tre EH 
^ Etq"oniam.exconftrua.one^ftAC,fiveEH 

— jfl . <; & EG i= i' J erit reaangulum GEH 

— <M,*& confequenter «quale quadrato, quod 
fit ex CE , five AH . Quare omnino neceffe 
eft , ut parabolft tranfeat per punauffl A. 

Id quum ita fit, capiatur primo in portio- 
ne paraboltc AX punaum aliquod M , ex quo 
demittaturad diaroetrum EF ord.nata MO, 
qua ipfi AB occurrat In N . Jamque . poGt.» 
mL *;, & MN =^ •, erit ex conftrutlionc 
CN , five EO = x t ad : c. & MO •=J' f fl. 
Sed , propter parabolam , MO quadratum eft 
asquaie rcaangulo GEO . Quare er.t y/y f ajy 
.. 4 aa fc= cx t flfl, five etiim 5»y f «"J» = '^^* , 
Capiatur fecundo in portione parabola» 
AE punaum quodvis M. ex quo et.am dero.t- 
tattir ad diametrum EF ordinata MO , qu» 
producatw ad pttem oppofitam , ufque do- 
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nec ipfi AC occurrat in N • £c quoniam in 
ilko cafu fit AN = -m^, & MN r=: -^y ; in- 
venietur quoque CN, five EO^xfaaic^ 
iS:MO=:^fa. Unde, ob parabolse natu- 
ram « turfus erit ut antea jyr f aajr f aarzz cx 
^ aa^ (iveetiamjry f zay^cx* 

Extendatur porro AH ufque iti K» & ca- 
piatur in portione parabo^^ AK punflum ali- 
quod M lex quo fimillter demittatur ad dia- 
metrumEF ordinata MQiquasipii AC oc* 
Currat in N« Stiquamqmm ia hoc cafli habea- 
tur quoqueAN .•=♦--*«?,& MN »;=: ♦— • jr ^ at- 
tamen erit CN , fivc EO = x faa:c , & MO 
f— ^.^y^^i^. InteriiA.quia quadratum ex »--^ 
•---• a cAyy f 2ay f aai adhaciper parabol« na« 
turam , habebitur ut priasji'^ f 2ay := cx^ 

Capiatur denique in portione para6oi« 
KZ pun^um quodvis M , ex quo pariter de- 
mittatur ad diametrum £F ordinata MOf qu9 
ip(i AB occurrat in N • Quumque in iftocaftt 
fiat AN — XfSc MN = — 4^ ; erit CN i five 
SOac^f M:r9& hAOr:z=f^y*-^a* Undc» 
propter parabolae naturam > femper erlt ut aa« 
*^* yy t 2tfy f M ss: civ f •an f <iye ^tiam yy f 
aiiy ♦•= cx^, 

V. Proponatur fecundo <oi^rwnJa ^* ▼. 
^atie yy ^ zay =: bi — cx , ^a^ fimiHtcr IZ^Hr. 
ui paraiolam xos manudvcit. Fiat y^— • atszz. *•" '•"if 
£t quooiam fiaoetur yy*^2ay ^szizz-^aai fthm. 
fubfticutrone pera^la $ erit«2 «-^ aai^ib^^^ 
cx 9 five etiam zz:sz:aaf6b^^cx* Ponatur 
quoque (aafS6):c*^xss: u^ Quumque faa* 
beatur aaf6i>^cx = cuiQrit rurfus opo 
fubftitutioais 421=5 ^jir ^quatio redufta* 
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Fic.79. Ducatur itaque \n fubjeflo plano re£U 

qusBvisABiex qua abfcindatur portio AC 
xs:z (aa f lfh):c. JamqueSi deiignentur per (Sor- 
tiones AN fftius AC valores incognitos jc>fiet 
unaqunsque reliquarum portionum CN ;= 
(aa fi6):c^-^xi adeoque ipfe CN defigoa« 
bunt valores IncognitSB u. 

Sit deinde CO reflai cui eSTe debent 9« 
quidiftantes ipfaB NM « quae valores referunt 
alterius incognitaejir. £t quoniam fn redu£lio« 
ne habeturjy«^ar=r a^f abfcindatur cx CD 
portio C£ trb a ; & duAa per punflum £ re« 
£la £F, ipfi CA parallela , fiet quxiibet OM 
r= jf~« fl j atque adeo Ipfa OM vaiores refe* 
rent incognitx Z • 

Denique 9 quum tequatio redu£U fit zz 
= cu f liquet 9 qudefiex parabol» diametrum 
debere ede re£kam £F . £t quemadmodum 
diametriejus ordinataB debent efle parallelat 
ipfi £0 , ffc perfpicuum e(l quoque , quod fi 
fuper eadem £D capiatur portto £G =ic f de- 
beatefle portioifta £G parameter illius dia» 
metri • 

Jamf quod per parabolam Jubinde defcri- 
ptamf fiat fatis propofitx osquationij^jr «-^^iiy 
c=: ** ♦— • rjtfOftendetur prorfus ut fupra. T«u- 
tum notabimus , parabolam iftam non pofle 
tranfire per punflum A . Nam ,completo pa* 
ralielogrammo A£, Invenietur re6languluin 
G£H majus quadratoi quod fit ex AH • Plane 
vcrdffi abeflet ab sequatione terminus M^tUQc 
parabota per pun£lum A proculdubio tranfire 
y^ deberet. 

E,0mp)um V I . Proponatur tertto €oufiracnia ^eguai 
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thyy t ^mxr» t tanxx'.»» *=ax^ ** . J«« feiiJlS 
«^ rrcj prioret urmiuos « quadratum ptrjeftam tmM»n*. 
conftituentes t aitttc ad parabolam noiduch, 
FiAt yfmxm^z. Qujimqihabeat utyyfzwxy:» 
* mmxxmn ?= ««, erit e« !=;= fl* «^ ^^ . Opit- 
tur quoque x — ' **:» = »• Et quoniam hab^ 
tUT«x-aWt=<i»,erit«« = o« «quatio re- 

bucatur jara In ^bjeao plano refta F*o.8o. 
qufevis AB , & per porttones ejus AN defi. 
giientur valores incognit» x . Quumque ha- 
beatur *— • B6:a s= «r , abfclndatur ex ea por- 
tlo AG = ^*:o . Et quoniam fit unaquaeque 
CN t= X '-' i>b:a , defignabunt portiones CN 

valores incognit» «. - , . 

Sit deinde CD refta « cui effe dcbent as- 
quidiftantes ipfsB NM.qu» valores referunt 
«Iterius incognltajjr. Et quoniam in rcduetio- 
ne habetur y f mx: » «= « , capiatur fuper ea 
ad partem oppofitam portio CE , qu« <•« *" 
AC» ut eft >» ad » . Jamque, dufta refta AEFt 
occurrente in O ipfis NM . fiet unaquseque 
OM = y f mx'.n ; adeoque IpfaB OM defigna- 
bunt valores incognitae z. 

Quoniam autem reft« OM correfpon- 
dent portionibus ipfius EF; utiquedebet effe 
EF diameter defcribend» parabol» . Veruoi 
portiones ill« EO tunc demum reperiuntuf 
«quales ipGs CN , ubi aBqualesfunt du» AE, 
AC. Unde procul eft » ut e»dem EO defigna- 
re queant valores incognit» u i adeoque , etfi 
«quatio tedufta fit «« = a« , multum tamen 
abeft » ut fit a parameter qu«fit» patabol». 
luque , uc ptrametruin defcribend» p»- 

M 4 »»- 
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fabols deSniamus » fit AC ad A£ t ut efl: iv ad 
s • Quumque hac ratione4iat queslibet £0 f= 
suw ; d^bebit quftnta parameter ejufmodi eC» 
fe 9 ut du£la in sw.ff producat au • Quare • (i ea 
voceturpiCritpsumtszau ,hoQ cRps:»^ a^ 
ex quo infertur p rz: affis. 

Abfcindatur crgo ex £0 portio £G tes 
0n:s • £c quemadmodum defcribendas parabo* 
I© debet cfle EF diameter % & £D rcfta » defi- 
niens pofitionem fuarum ordinatarum 5 itA 
oportebit i ut abfcifTa illa portio £G llt para* 
mcter ejus diametri • Nec difficilc erit often-i 
dere i quod per hujurmodi parabolam fiat (atis 
propofitds sequationi. 
^ 7'i- Vn. Slt enlm XEZ defcripta parabola, 

jifuahnh qu9S ipli AB occurrat in H)& K.Capiatur pri- 

ZVflfpTL ^^ '" portione HK punftum quodvis M t ex; 

monjifmtmt. quo dcmittatur ad diametrum EF ordinata 
MO,qu» ipfi AB occurrat in N . Jamq; pofitis 

F1G.80. ^^ = ^ , & MN t=r jy $ erit ex conflruftioae 
' CN t= AT •— * bh\a^ & MO tt jy f iw;c:i/.Quuni* 
que CN fit ad EO , ut efl: AC ad AE , fivc 
etiam, ut eft n^A si erit EO = sx:ts*^s6MM* 
Sedy propter parabolam , MO quadratumeft 
«rquale re£langulo GEO . Quare eritj^jff^ 
zm^y\n f mmxmnn -zrzax^-^ bb. 

Capiatur fecundo in portione EH , vel 
KX punflum quodvls M , ex quo etiam dc- 
inittatur ad diametrum £F ordinata MO,qus 
producatur ad partem oppofitam 9 ufque do« 
tktc ipfi AB occurrat in N. £t quoniam in ifto 
cafu fit AN = ;?,&: MN j= ^y ; invenietur 
quoque CN t= ^ ^ bb:a%Sii MO = Jf f mx:n% 
jQuumque adhuc fiat £0 = sx in^sbb : m 

ob 
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ob parabol» naturam § rurfus erit ut antea 
yy f 2 rnxy\n f mmxxmn t=ax-^ 66* 

Capiatur denique in portione parabola 
MZ pun£lu(n aliquod M » ex quo jfimiliter de- 
miccatur ad diametrum £F ordinata hAOtqu» 
ipft AB occurrat in N • £t^uamquam in hoc 
cafu iiabeatur quoque AN=^Xi& MN = ~^; 
attamen erit EO = sx:n •--• s66i m,& MO cl5 
•— «Jf '^mxin. Interim ,quia quadratum ex 
— ^ «^ wx: ^ eft jfy f 2WJiry : n f mmxx i nm 
«dhuCf per parabol» naturam^ erit ut prius^y 
ijp imxyin f mmx^ : nn:=zax^-^ bh. 

Neque vero difficile erit 9 definire pun-* 
Aa duo H , & K 1 in quibus ipfi AB occurrit 
defcripta parabola • Quum enim Tub iis pun- 
£lis evanefcere dtbeat valor incognitse jl^yratiS 
erityex ipfa «quatione delere tcrminos illosiiil 
quibus incognita^ reperitur • £t quoniam» 
deletis hujurmodi terminis » osquatio evadit 
mmxxi nn zs ax ^-^ bb '^ dabunt radices duos 
fiujus osquatjonis valores ip/arum AH , AK. 

Ficri autem poteft 9 ut pun£la duo Hi& 
K coeant in unum, & ipfa AB paraboias tan- 
gensevadat: nimirum» quum faabetura=^ 
26m:n 1 quandoquidem in hoc cafu radices 
duae aequationis mmxx: nn&ax*-^ bb fiunt 
«quales inter fe . Sed contingere quoque po« 
teft X ut refla ABt nec fecet» nec tangat para* 
bolam : fcilicet fi a minor fit % quam %bm : ni 
quum in ifto cafu ejuPdem sequationis radices 
duae evadant imaginari». 

VIII, Proponatur demum conjiraenda if- c»^^L^ 
quatio yy^2ay^2xyfxxfax=o^qtia pmi^^^tumjm^ 
liter iocum cxbibtt adparabolam yob tret tcr^ mT^^' 

mi^ 
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$mm 9M§h ju^np, yy ^ 2xy f 9CX , quadratsm perfe&am 



conftitMtates .Fht y^a^^xc=:z. Quum* 
que htbeatur jjy •--• 2ay »— • 2xy f xxzszzz ^^ 
2ax^^ oa ; erit zz ^ 2«^ «^ a^ f a^ tr: o^fi. 
ve etiam es &= a;r f aa • CapiatUr quoque x ^ 
a=ix, ita ut fit ax faafprzau . £t erit zz >== 
ii# sequatio redufla. 

In rubje£lo itaque plano ducatur re€U 
Pi^^ji^ qusevis ABiper cujus portfones AN defi« 
gnentur valores incognitA x • £t quoniam ia 
redu6lione habetur >^ f 1==: ar » capiatur fu* 
per ea ad plagam oppofitam portio ACcrr m 
Quumque fiat unaqusque CN* iczxfat de« 
fignabunt portiones ifts CN valores incogni* 
t«ar. 

Sit deinde CD re^a » cui effe debent m^ 
quidiftames ipfo NM , qu» valores referunt 
aiterius incognltSB^ • Et quia ia redufttone 
habetur quoque y »—« a *-—• x 1=: « » abicinda» 
tur ex CD portio CE ts a, necnouf comple- 
to parallelogrammo AE t ducatur in ep dia- 
gonalis CF , que ipfis NM occurrat in O. 
"Quumque habeatur quatlibet OMt^sy^a 
^^xi defignabunt ipfe OM valores incognU 

t9Z. 

Jam refls OM correfpondent portioai^ 
bus ipfius CF . QuMte CF debebit efle diame« 
ter defcribend» parabolse . £t quoniam» pofi« 
to , quod CA fit ad CF $ ut 1» ad r invenitur 
quslibet COa:;^suiu ; parametrum illius 
diametri talem eflfe oportcbit , ut produ£lum 
cjus pcr xar : tf fit a/y : proindeque erit aa : s 
«jufmodi parameter • 

Abrcindatur ergo ex CD portlo COqp 

ams. 
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api: s\ Et quemadmoduin deicribendfe parabo« 
I» debet eflfe CP diameter , & CD reaa , de. 
finiens pofitionem fuarum ocdinatarum ; iui 
neceflc erit s ut abrciflfa illa portio CG fit pa« 
racneterejus diametri . Qitod autemper hu* 
jufmodi parabdam fiat fatis propoGtse «qua« 
tioni jyjf --4 2ay ^zxy f xx f ax =s o, often- 
<letur prorFus ut fupra. 

Notatu interimhic dignum exiftimo» 
quod ficuti pun£lum C eft vertex parabolse» 
lic eadem paraboia tranfire quoque debeat per 
punfium A . £(l enim CA ad CF , ut ad n 
Itaque erit CF jbr an n : & propterea t quum 
fit CG "trr a»: X, erit reftanguium GCF i=r aa% 
& confequenter «quale quadrato, quod fit ex 
AF w Quare omnino neceflfe eft » ut parabola 
tranfeat per pun£lum A. 

IX. Acque ita quidem conftruuntur loca un^ «i 
^ paraboIam> per reduflionem fuarum ^qua- y^*^^^ 
tionum ad formuiam fimplicifiimam • Vi^JI^Ziu^ 
deamusJtaque modo , ^m rathne eadcm toca ^'**'' 
ad paYaholam coafirui dcbeant , feducendo fo^- 
tmm 4tquatkmct adfarmulam ^ qu^fit tmnium 
maxlmc compoj^ta . Quem in finem • qualis fic 
iftiufmodi formula.operas pretlum eftt ut pri« 
mo ioco definjamus. 

Nimirum , referendo p^rabofs punCla 
omniaiad re£lam pofitione datam t pet reSat 
alias , qu» fint diametri tlicujus ordinatas ; 
per fpieuum eft , tria contingere poflTe . Primo» 
ut refta pofitione data fit ipfa Jlla diame. 
ter .^ Secundo , ut fit allqua ejus parallclt . Et 
tertio demum , ut angulum cum eadem tlia- 
«letroconftituat. Undt^ficuti cx tribus hifc* 

ct« 
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. cafibus priores duo fub tertio continentur i 
ita & formula parabolasf omnium maxime 
coiiipofita » ea erit , qux ex tertio ilio cafu 
■ deducitur. 

Sit jgitur £F aliqua parabole diametert 
Fio.82. fitque etiam £G refla t quc exhibet, tum pa. 
rametrum ejus diametri , cum pofitionem fust^ 
rum ordinatarum. Agatur deinde AD,eL 
^em diametrb paralleia ; & per aliquod ejua 
punflum A duc^tur quoque obliqua AB« Su» 
matur poftea in AB punflum quodvis C; & 
duftis re£ljS AF, CD, ipfi £G paralleiis , po-> 
natur AC = n> CD == m% AD 'lcz s, £G ;:i^ p, 
AF«=:<7f&EF = r. 

Capiatur nunc in parabola pundum 
aliquod M » ex quo demittatur ad diametrum 
£F ordinata MO $ conveniens cum AB in N^ 
& cum AD in R; ponaturque ad huc A N^x» 
&NMr=:jf.Quia ergo ANeftadNR, u« 
AC ad CD; erit NR s iTfXcif^adeoquetquum 
duce AF f RO inter fe fint a^quales , erit MO 
^yf ^9C\n f q* £t quoniam AN eft ad ARt 
ut AC ad AD ; erit AR » five FO i= sxin: 
proindeque erit £0 |s=: r f sxi n^ 

Jamipropter parabolam, MO quadratum 
eft asquale reflangulo G£0 . Quare erit^y f; 
zmxyi n f mmxni nn f 2qy f 2qmx: nfqq^ 
pr f psm 1/ ; fi ve etiam jr^r f 2i9ixy: n f mmxxi 
nn f 2qy f zqmxm •-^ psx\ nfqq-^prt=s:o: 
& propterea formulam parabolact omnium ma* 
xime compofitam , comperta cequatio nobis 
^hibebit. 

Perfpicuum eft autem^in fiujufinodi for* 
mula tres terminos jry f zmxyi n f mmxxx n0 

qua- 
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quadratum perfeflum cooftituere $ nec poffe 
in ea deficere terminum 21»^^ : tif quin (imui 
deficiac terminus alter mmxxi nn. Unde veri*. 
tas regulae, fMpcrius traditas 9 pro cognofcen* 
dis locis ad parabolam 1 ex ipfa eorum formu- 
la gen erali prono alveo fluit. 

X* Sed o^etiA^miXs nunc ^ quo paBo^ ope x. 
in^venta formttU gentifalii 9 toca ad parabolam -6!**«* 
conftruantur . Nimirum ^ comparationis ope, um^^. 
definlendie funt primum quantitates, qua^ lo* uZiH^rT» 
cum determinant . £t fiquidem omnes inve- frauimm 
niuntur pofitivjci danda eft reflis 9 quas refe- '•'•^'"••' 
run€ 9 illa eadem pofitio , quam in figura for- 
tnulce reperiuntur liabere. Sedifi earum aliqua 
prodit negativa ; tunc re£la , quam exhibet ^ 
capienda eft ad plagam oppofitam. 

Ouantitates porro* quaelqcum determi* 
nant 9 lunt m , n%p, q% r^ s. Verum^ inftituta 
comparatione 9 dumtaxat ipfarum p $q tt va« 
lores innotefcunt . Et^quantum ad prlores 
duas m, 8c n% nonnifi ratio % quam habent in« 
ter fe 9 cognita fiet • Hinc valor unius ex iis 
fumi poteritad libitum • £t tunc , per cogni- 
tam rationem 9 quam inter fe habcnt^etiam 
valoralterius notus evadet • Prasftat autem» 
utcumque affumere valorem ipfius n , quem 
tamen pofitivum femper efTe oportebit. 

Determinatis vatoribus ipfarum m,&n, F1G.82. 
etiam quantitatis s valor innotefcet . In trian* 
gulo enim CAD notus eft angulus ACD,ve^ 
lut sequails angulo ANM , qui vel datus eft» 
vel fumitur ad libitum . Quare , ubi duo ejus 
latera ACiCDidefignata per quantitates n^ Sc 
p 9 fimiliter nota funt 3 cognofcemus quoque 

tei- 
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tertium Utus AD , quod exhibet quantltas r. 
Speciatim sutem erit x = ir , ubi valor ipfius 
M nulius reperitur ; quandoquidem , evtne« 
fcente GO » cadit AB fuper AD $ & pun£l;a 
duo Cf&D coeunt in unum. 

lllud quoque (edulo hic notandum ext- 

ftimo 9 quod ubi valor parametri p prodit ne« 

gativus 9 tunc ipfa parabola volvenda fit con« 

cavitate fua ad plagam oppofitam . Nec ob- 

fcura eft hujus rei ratio . Nam negatio ilh, 

non tam aificit parametrum , quam abfciflanu 

in quam parameter multiplicata reperitur. 

Undet quum abrciflfa capienda fit ad partem 

contrariam ; omnino necefle eft , ut parabola 

fua concavitate refpiciat plagam oppofitam. 

^ *'j^ XI. Oporteat itaque primo» conftruerc 

ffhnmm^eM^aquationtmyy •^^ay fcxt=^o ^ qua loctm 

hZ jhHfii ^^cbibet ad paraiolam . Quia in ea deeft termi- 

«<ir«m nus Xil utique fraflio 2m:n 9 per quam ille In 

formula niultiplicatus reperitur 9 debet efle 

nihilo flsqualis • Unde 9 quum fit 1» t=: ; per 

ea, qua paulo ante notata funt 9 erit quoque 

19 = X 9 adeoque ipfa forniula fiet yjr f^qy^ 

pMfqq^pr=:o. 

Jam 9 inftituta comparatione^ habebitur 
2q=*^2a ^ pt=:f^c 9 & qq^^prt=o. 
Quare^ per reduflionem 9 ut eft p t=: *— • r 9 fic 
erit y tz= •—• a , & r = qq\p 1= »—4 aaici proin* 
deque^ defignatis valoribus incognitae x per 
PiQ^gj^ portiones AN reftae AB , & exiftente AH 
re£ta,cui efledebent flsquidiftantes valores 
alterius incognitas y 9 conftruetur propofita 
«quatio in eum 9 qui (equitur 9 modum. 

Abfcindatur ex AH portio AF t= a, 

Turo, 
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Tum 9 dufla FO $ ipfi AB parallela 9 capiatut 
Aiper ea portio F£ -sczaaie • Agatur poftea. 
£G parallela re£ls AH , & fiat eadem EG=;r. 
X)enique circa diametrum £F defcribatur pa« 
rabolaf ita ut £G exbibeat $ tam parametrum 
cjus diametriy quam pofitionem fuarum ordi« 
natarum. Et paraboiaifubinde defcrlptay locus 
crit quflsfitus. 

Ducatur enim ex pun£lo aliquo M or- 
dinata ad diametrum MO , qu® extendatur 
ufque donec ipfi AB occurrat in N. Etf pofi- 
tis ANf fiveFO=:^,&MNs=rjr;critejc 
conftruflionc EO = fln: c ♦— * ^ » & MO fc y 
»-^ a • Sed , propter parabolam , MO quadra- 
tum eft lequale re^angulo GEO . Quare ertt 
yy •-*- 2ay j^aapnzaa •—* cx , five etiam yy *-^ 
zay f cxi^Of qusB eft asquatio conftruenda. 

XU. Oponesit etiamt conjiraere aqua$i(h ^^f- 

aaXXlCC f Zay ^^CXtZZO, fnmndmm , 

gua fimiliter locum exbibet ad parabolam. *^^ ^^- 
Quia hicadeft terminus xy ; inftitut^i compa* fofitmmtM* 
ratione» fiabebitur primo zmin = *^2aic. *'"'*'• 
Quaret aflfumpta nt=c ^ fiet 2m fc=: •— ^ 2ii $ fi^ 
ve etiam mx^^a . Comparatis autem ter« 
miniis reliquis t habebitur quoque 2q;=:2a% 
itqmin ^^ psm f=:^^Cf&gg^prt=zo. 

HlnCfper redu£lionem«erit primo q ~a. 
Etifubrogatis in sequatione 2qm;n*-^ps: n ^ 
»— c valoribus ipFarum m^ n^ q t erit lecundo 
p =c fcc •— • zaajiS'. Unde fiet tertio r = qq'f 
=: aas X icc •^ 2aa) . £t quoniam relate ad 
quantitatem cc^zaa tr/a contingere poflfunt; 
ponamus 9 cc majorem eflfe quam 2aa : qua ra- 
tiouei ut pofitiya eft quaatitas cc -« zaa » fic 

va» ' 
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valorcs ipfarum p , & r erunt p&riter pofttivu 
FiG.S^t Sit jam AB refla , per cujus portiones 

AN defignantur valores incognitas x i9iea% 
cui aBquidiftantes eflfe debenc valores alterius 
incognitas y $ fit AH • Capiatur in AB portio 
AC=Cy& duaa CDf ipfi AH paraiidai fiac 
cadem CD :zs a^ jungaturque AD • Extenda- 
tur deinde AH verfus A • £t , conilituta AF 
fc=: a f ducatur per punflum F re£la £0 9 pa- 
rallela ipfi AD • Fiat poftea F£ 1= aas : (ccmm^ 
2aa) 9 & ponatur parameter defcriiiendse pa^ 
rabols £G p=r(cc ^ zaa) :s. 

His pera£lis $ dcfcribatur parabola circa 
diametrum £F» ita ut re6la EG defignet 9 tam 
parametrum ejus diametri 9 quam pofitionem 
fuarum ordinatarum • Et faciie erit o(lende« 
re , quod per eam fiat fatis propofitae squai* 
tioni • Nam , du£la cx aliquo ejus pun6lp M 
ordinata ad diametrum MO , qux occurrac 
ipfis. ABiAD in N , & R, pofitifque AN;z=:^9 
& NM (1=^ ; erit , ob trianguia sequianguta 
ACD, ANR, NR ^ ax: ^, & AR , five FO 
v:=zsx:c. 

HinCf quum fit MR ts y •. ax:c$ & AF» 
five RO= a 9 erit tota MO xy ^ax: c f a. 
£(l autem ex conftruflione FE c=: aas: (cc ^ 
Maa) • Quare erit tota £0 = sx:c f aasi (cc*^ 
aaa) : & propterea, quum propter parabolam 
MO quadratum fit asquale refiangulo GEOf 
fiet xquatio j^jf ^^ 2axy:c f aaxx:cc f zay -*< 
2aax:c faa^cx — • zaax^c f aa 9 quas redu« 
£la exhibebit spquationem propofitam yy •— « 

XIII ' ^^^y* ^ t ^^^^J^^ f zay •^cxJt=o. 
rrsftdeith] XIII* Nolo autem hoc loco reticere,quod 



\ 
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quemadmodum valores quantitatum p, &irfms fuUem 
jnveniuQtur pofitivi , quociefcumque cc ma. ^'/«i^'**' 
jor eft f quam 2da ; ita iidem valores prodant Fio.S^. 
^negativi , ubi per contrarium cc minor eftt 
quam 2aa • Id vero quum contingit 9 non 
aliud fiert debet , quam fumereFE ad par- 
tem contrariam 9 iplanique paraboiam fubin- 
de defcribere » ut concavitate fua refpiciat 
quoque plagam oppofitam. 

Sed fieri quoque poteft 9 ut fit cc = 2aa. 
Quumque in hoc cafu quantitas cc*^2aa fiat 
nihilo asqualis jcvanefcet quoque valor pa- 
rametri fi ipfiiautemr infiitita reperietur. 
Id vcro mirum cenferi non debet . Nam 9 ubi 
fiabetur cc = 2aa , duo parabolas crtira ver* 
tuntur in binas refias 9 diametro £F paralle* 
las h qiiaruni una eft ipfii AD 9 tranfiens per 
pun^um A ; altera in eadem a diamctro di- 
ilantia jacet ad partem oppofitam. 

Nec fane difficile erit 9 verltatem fiujus 
pftendere • Quotiefcumque enim habeturc^ 
rrrs^a^erit r=2aa:c ; adeoque »quatio 
conflruenda j^jf •— 2axy\ c f aaxx^cc f 2ay ~ 
cx t=: vertetur in hanc aliam yy — 2axy\ c f 
aaxxi cc f 2ay ^2aax: c:^o. Hinc 9 addet^- 
do utriqueasquationis parti eandem quanti- 
tatem oit, etityy ^ 2axy: c f aaxx: cc f 20^ 
*— « %aax: cfaai=: Ja« Et^extrahendo hinc in« 
de radicem quadratam^erit jf — axicfauzzaf 
iive y t=i ax: c. 

Huic autem aBquationi fieri fatis per re- 

£lam AD^perfpicuum quidem efl:. Na m^quum 

fit 9 ut AC ad CD 9 ita AN ad NR ; erlt NR 

;?:: ax:c : proindeque^ pofita eadem N R —yt 

TomJL N fiet 
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fiet sBquatio^ i^ tfx;c. Quoniam vercp^r C3C-^ 
traflionem quadrat^p radlcis ex utraqqe p^r^ 
te ajquationis yy ^ zapcy ; c f <ia^;tf ; cc fzay 
^ zaax; cfaa^s^w^i fiabetur quoque m^y 
f ax;c t^a^a^ five •—^ =::; 2« » ax; c;hinc 
e(l,ut locu^ componendus, pr$eter re^atn 
AD f aliam exigat ei parallelam ^d partem «l^ 
teram ipfius £F, 
XIV. XIV. Cspterum » /i^r cmpojltione hccrtm 
^'ll^^^l^' ad paraMara illadfcdf4h notari deiettq^od 
fomp0/i$haf eKi&Qiitihus XyScydwbus conftruendae ^^ 
^^sTsuiam^ quationis incognitis , fieri quandoque poflit^ 
Mu$vft4' ut defignari debeant per portiones AN re£lsD 
AB valores incognitsp jf , perque re^as NM 
valore$ alterius incognitpB ^.N^c fane in utr^^ 
que loca conllruendi ratione difficlle crit ^^-^. 
finire > quando demum i4 iieri debeatf 

Nimirum » quum conftruitur locus , per 
reduf^ionem $equationi$ ad formulam fimpU« 
. ci(rimam> fieri id debet » quotiefcumque in 9« 
quatione redu^a per parametrum multipHca- 
ta reperitur t vel incognitajy, vel qu^ ejc *p(a 
dependet • Sic equatio xx^zax =;= cy mu- 
tationem iliam e^pofcU • Nam» faciendp pc^ 
a p= z%Sjiy f aa: c t;=: ^^habetur loco ejus bd^c 
alia zz7=;cu\ ubi incognita u , qu9& reperi- 
tur per parametrum multiplicat^ 9 dependfet 
^xy j quum fny faaic^^Uf 

Quotiefcumque vero conftruitur locuS} 
per redu(^ionem ^quaiioniis ad formuiam 
compofitam » iilud idem fieri debet 9 quando 
in ^equatione conilruendg quadratum incop 
gaitas X ab omni fra£):ion^ immune xeperiturt 
Sic iequens ppquatio xit «^ zaxy: c f aayy ; cc^ 
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2ax ^ 2iy fcc tz:z exigit quoque eam 
yariationem; quia quadratunrincognif® x 11- 
lud eft , quod in e* oxnni fraftione denuda. 
tum occurrit. 

Patet autem , dari pofle loca qucBdam; 
quw utroque modo conftrui queant. Hujuf. 
modieft fequens xqix^tio xx ^ zxy f yy ^^ 
aa^ 1= . Nam primo ia ea utriufque inco, 
^nitas quadratum omni vacat fraflione . Et 
deinde, fi fiat jf ^x=:Zf habebitur loco eju5 
iiasc alia zz :^ 2ax » (i vero ponatur x ^y -«^ 
a = 4 f &y f a: z t=z u 9 fiet z:^t= zau xquAm 
tio redu£la. 

Illud quoque perfpicuuni eft , quod ubi 
«qUAtio conftruitur $ per redu^ionem ad for- 
mulam compofitamy eademque natura fua mu« 
tatlonem illam expofcit,debeant etiam in for* 
mula incognit® variari. Sic formuIa,cum 
qua comparanda eft a?quatio xx ^ 2aPcy : c f 
aayy x cc •- 2ax ^ 2by f ccx=: o , haud qui- 
dem effe debet yy f 2mxy : /y f mmxx: nn f 
zqy f 2qmx : n^psxi nfgq^prt==:o, fed 
XX f 2myx: n f mmyyx nnfzqxf 2qmy\ n i— 
fiy:ufqq^pTzzzo^ 

C A P. IV. 

*Bjitto conftruendi loca ad ellu 
fjim , '^ circulum aperitur, 

*• /^ Stenfo « qua ratione loca ad para» j_ 
Vi^ bolam ,con(lruuntur \ fequitur £w«rm» «' 

N 2 nunc. 
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fmpfitnfor^ nunc t ut eorura « qu» funt ad eltipfim « coiw 

r^Il^i^J'"' ftruftionein aggredlAmur.Cum iis autem con- 

d$jinim. iungemus quoque locatquas circuli circum» 

ferentia terminantur ; quia , ut faepius di£lum 

cft , cipculus velut fpecies qusedam ellipfis 

debec haberi. 

Primo igitur oftendemus , quopafto lo^' 
ca ad ellipfim conftruantur, adhibita formula» 
eux cafum continet , omnium fimplicifiimtim* 
Et in ellipfi quoque 9 non fecus ac in parabp- 
Ja » cafus fimpliciflimus habetur , quum ejuM 
funBa omnia ad aUquam ipfiui dhmetfum re^ 
feruntur per re^as , iiua fint diamem ilUut 

ordinata* 
FiG.Ss. Sit ergo A centrum ellipfis » & BC al£- 
qua ipfius diameter • Sit etiam BD , tum para« 
meter ejus diametri $ cum refta 9 cui omnes 
cjufdem diametri ordinat» funt parallelaB. Ca* 
piatur in ellipfi punftum aliquod M 9 ex quo 
demittatur ad diametrum BC re6la MN 9 ipfi 
BD parallela . Tum ponatur AN i=x, MN 
s==jy , & AB t vel AC = d. 

Jam, ob n^turam ellipfis,MN quadratum 
cft ad dlfferentiam quadratorum AB, AN , ut. 
eft BD ad BC • Quare, fi ponamus BD efle ad 
PC , ut eft ^ ad I» 5 erit , utif ad m ^ itSLyy ad 
4d ^xxi proindeque eliipfis localis asquatio 
eri t myf. nzzzdd^^xx. Unde femper ac »- 
quatio aliqua ad iftiufmodi formam reduci po« 
terit , tunc ilja ad eUipfiffl proculdubio QPS 

manuducet. 

Sed notetur Tioc loco velim , quod etfi 
ordinata MNcadatinfra centrum A^adhuc 
tamen aquatio localis eliipfis fit myy: n:=zii 
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a^. KTam » licet in hoc cafu (labeatur AN 
^X'9 nihilominus ejus quadratum efl fem* 
per ^x . St Ob eandem rationem eadem adhuc 
erit eliipfis «quatlo localis i ubi ordinata du« 
cttur ad diametri partem oppofitam; quiai ctfi 
fiat MN =r»^ y ^ quadratum tamen ex MN 
fefnper etityy^ 

II. Neque vero difftcile erit definire^ qua^ tu 
Jis efie debent aquatio $ qua fu^ind^ reduci '^^ *^J[,*' 
pcfftt 9 ut formam induat ifiiut myy ^ n -siz dd f<»^^^ 
rn^ 9CX k rrimo enim t ii in asquatlone mcogni- fi^i^^am 
tce duft non reperiuntur fimul multiplicatcei ^"J*/'^*'*' 
reducetur ad eam formam talis cquatio» fi 'ab 
utraque ejus parte exiftant quadrata incognu 
tarum 9 contraciis fignis affefla. 

Proponatur 9 exempli gratja ^ tequatio 
nyyi c •«• zay zt: ^bit ^ ^x.Fiat b^x :=iu% 
£t quoniam habetur ^bx '-^xxz=:b6^^ aui 
fubftitutione peradai erit ayyicw^ zay = bb 
«-^ uuidve etiam yy •>-« 2cy = bbcuB •«- cuuis. 
Fmt quoque j^ *^cxz. Quumque habeatur 
yy i^ tcy ^zz^cci erit rurfus per fubftfu 
tutionem zz^cc ::=: bbc : a ^cuu t a , five s 
etiam azz: c^ac^ bb^uu. Ponatur porro 
ac fbb ^ff.Bt habebitur demum azz s c ts 
ffm^ uu I qu» eft ejufilem forma? cum ^qua» 
ttone ellipfis myy: n^di^ xic. 

Quod fi aucem in aequatione incognitad 
du«4imul multiplicat^ reperiantur 1 tunc, ut 
illiufmodi «quatio formam induat iftlus myyin 
s dd «^ XX t oportebiti utriufque incognitfls 
quadratum ita quidem in ea cohtineri # ut 
translatis ad eandem asquationis paf tem » tum 
terminiS I quadrata illa continentibus t cum 

K j ter« 
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termmo , incognitarum produCkum includen- 
te^debeat coefficicns unius quadrati mmui 
nonnihil, quo termini ii poffint fimul quadra* 
tum perfeftum conftituere» 

Ita fi aequatlo fuexit yy ~ lay f 2axyz c 
iJ zaaxx : cc f 2b9C = o h ponendo ^ — a -f 
axi c::^Zi crit^jy — • 2ay f 2axy\ c f ifaxx:. cc 
rss «2 f 2aax'. c — aa. Quare» ope fubftitutio- 
nis , fiet zz f zaax \c^aa^ aaxx : cc f 2*^ 
~ , fi ve etiam cczz : aa f 2cx •— » c^ f ^x f» 
aicc^taii. Hinc,ponendo quoque xfcf 
icciaa^Ui ita ut fit xx f 2C^ f 2iccx : a^ 
s iir/y -^ Ctf w zbc^ t M — - ^^^'^: a^l erit rur- 
ius per fubftituiionem cczz\ aa fau^ zcc*^ 
2bc^i aa — bbcC^: a* =: 0. Et faciendo adhuc 
2CC f 2Ac? : aa f iic^ : a^ =J^j cn* demum 
c<r22: aa f uu *^ff^ Q » five etiam cczziaa ?= 

i„, III. Sed exemplfs modo oftendamus , qua 

cpndimr fathne^ per reduSiiottem aquathnis adformu» 
',mjir"ai0 lamJimpUcilpmam % hca ad tlliffim conftruan^ 
€iTfiZ ^t ^^^ ' ^^^^^ itaquc proponatur conftruenda 



• 



forwuiam «quatio oyyic •— 2ay = 2bx •— . XX 9 qu® • uC 
m*» '^«. P^"'^ ^"^^ oftenfum eft , reducitur ad azz: c 
tmpium pri' ~: fff^ i^/irtponendo ^ — ^ = /», jf •— • c =: «» 

Scacfbbz^ff. 
F1G.86. Ducatur in fubjefto plano refta quisvis 

AB , ex qua abfcindatur portio AC ss^Jam- 
que, fi defigncntur per portiones AN iftlus 
AC valores incognitae x $ fiet unaquosque re« 
liquarum portionum CN = ^ •— » flf» adeoque^ 
quum habeatur b '^x =: i/,ipf« CN defigna- 
bunt valores incognitas tf. 
*^ Slt deinde CD refta, cui effe debcnt m* 

qui. 
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i|uidi(Untes ipfo NM » quas valores referunt 
idterius incoguh^^. £t quoniam in redu£lio« 
tlehabetUrjr-«i.Cs;:f :^»abfcindatut ejt CD 
portio CE t=t c $ & du£^a per punflum £ re- 
aa £P , ipfi CA parallela ^ fiet qu^libet OM 
^jf M a } atque adeo \pUt OM valores refe« 
jtent incognitd^ z. 

Denique ^ quum ^quatio redu€ba fit 
H^: 6i±±j^^ i/iSffliquet, quod , fi binc inde ft 
pun£lo £ capiatur ^ tum £P * cum £G i^ /» 
debeateirePGquiasfitseelliplisdiameter » £t 
quemadmodum 9 du^a PM, ipfi CD parallelat 
diametti ejuS ordinatdi debent efle »quidi« 
llantes reSla^ PH; ita^fi iat, ut PH fit ad PG» 
Veluti ed c ad i3( 9 erit eadem FH parameter tU 
lius diametri * 

IV. Ut autem oftendere po/fimus , e//i« iv. 
fpif^ ifiam epe liHtAmfid quam fefettut ttqua^ »^'T5^rt. 
iit> ayy t c ^ ^ay i=t zbx ^ xpi 1 juvat prius aioHh /r7. 
advertere* quod fi fiat AB dupla ipfius AC,ea '/^;/^;^* 
necelTario tranfire debeat per puncla duo A> '''<»» ^f^- 
& B . Nam in dfequatione » de qua agitur % fi ^^[^.35^ 
ponatur 3f±±o 1 babebitur ^l» m^ X9i ±iz o^ 
unde inFertut ^ tum k:^t> ^ cum M = 2^. 

Id quum it^ fit^ agantur teEtm AR , BL. 
ipfi P H parallete ^ & capiatUr primo in por- 
tione ellipfis KL pun&um aliquod M,ex quo 
demittatut ad diametrum £P ordinata MO, 
qudb ipfi AB occUrrat in N • Jamque 1 pofiti» 
AN =:: ^ , & MN £=s j^^ erit e^t conftru^ione 
CN , five £0, vel ^^;^, vel x»-^^ > & MO^ 
:s::ym^c. Sed, propter ellipfim, MO quadra« 
tum eft ad di&erentiam quadratorum EFsEO, 
tit €ft FH ad PG • (^uare erit , ut j^f •— zcy f^ 
^ ; *l 4 f^ad 
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cc ad ff^^hb f zbx «—* XX f ita c ad a : protn^ 
deque erit ayy\ c •— 2ay f tf^ = jf— ^^ f 2^j^ 
*-i x^j five etiam iij/y;r — zay t=: 2^;^ •« xx^ 
t\ Jocojjf valor ipfiusii^ f bb reponatur. 

Capia tur fecundo in portione ellipfis B GI* 
pun£lufn aliquod M « ex quo etiam demitta* 
tur ad diametrum FG ordinata MO , ipfi AB 
occurrens in N . £t quamquam in ifto cafu 
maneat ^dhuc ANt=;c , & MN=:y ; ta- 
m^n erit femper CN , five £0 s=r a; -^.^ » & 
MO effe poteri t , ve/ y — r, vel c — jf . Inte* 
«im , quia qua^ratum,five fiat exjy ^c , five 
ex c *^ y , eft femper yy ^ zay f cc 5 rurfus, 
ob eliipfis naturam,erit ut antea ayy : c «--. 

^ay zsz xbx ^ XX. 

Capiatur tertro in portione ellipfis AFK 
pun£lum quodvfs M , ex quo ducatur ad diaW 
mctrum FG ordinata MO ,ipfi AB occurrens 
in N . Patetque in hoccafu , manere quidem 
MN =r )f , fed fieri AN = -^ a; . Hinc erit 
femperCN, five EO = ^ — ^, & MOeffe 
potcrit,ut in cufu prcecedenti , veljv— c, 
veU i^jlf . quare , ob ellipfis naturam,ha- 
bebitur femper asquatio ayy ic^. 2ayfac 
= f*^ ^^ f 2^x — . XX , qua: redufta fiet 
ayyic -^ zay = zbx — xx. 

Capiatur demum in portione eltipfis AB 
punftum quodvis M , ex quo pariter demit- 
taturad diametrum FG ordinata MO,ipfi AB 
occurrens in N, QuamquQ in ifto cafu fiat AN' 
fc: A?, & MN = ^y , erit CN, five£0 , vel 
*— ^»vel^p-.^,&MOerit fempet-^jffi 
(: . Unde, propter naturam elJ/pfis , adhuc ha* 
bebituc SfqusLtio ayyj^ Cmm zay ^ zbx ^ xx% 

V. Pro-i 
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V. t^roponatur fecundo coajiraenda 4S ^ ^* 
^aatia altera^fupcrius allata^ yy — zayfzaxyx ft^mm , 
f Maxxtcc f zbx =3c 0% qu« , ut ibidem often» *^J^^ ^ 
fum eft 9 redudtur ad ecT^: aa^ff^^ tttt^po'^^ ^tuuftm. 
neado jf ^af ax:c ^ssz^xfcf IfCCUM pc x, 
Sl zcc f» 2*c?c aa f bbc^ :a^=ffi 

Oticatur in fubjeflo plano re£la qu^vis pjQ.giy^ 
AB , & per portiones ejus AN defignenlur ' 
valores incognitaB x . Quumque habeatur xfc 
f^ Acciaa rsz u p capiatur ad partem oppofitam 
portio AC tss c f bcc : aa . £t quoniam fic 
qiueiibet GN :^xfcf bcct aa 9 defignabunt 
portiones CN valores incognitas u. 

Sit deinde CD re£la ^ cui efle debent ^« 
quidifltantes ipfad NM » qim valores referunt 
alterius incognitae j^. £t quoniam in redu£lio- 
ae habetur jf '^afaxiczsZt abfcindatur ex 
CD tum portio C£ = a9cura portio EF» 
quas fit ad AC^ ut efl: a ad ^. Jamquecomple« 
to parallelogrammo A£ 9 du6laque FG 9 ipfis 
NMoccurrente inO^fiet unaqua^que OM 
"^z^yt^afaxtc; adeOque ipf» OM valprec 
referent incognitas z. 

Quoniam autem reClae OM correfponw 
dent portionibus ipfius FG ; utique debet ef« 
le F centrum defcribendsB ellipfis , & FG po« 
fitio fuie diametri . Verum portiones illx FO 
tunc demum reperiuntur asquales ipfis CN« 
ubi cequales funt duas AC , PG. Unde procul 
eft , ut escdem FO defignare queant valores 
incognits u % adeoque 9 etfi «quatio redu^a 
fitcczz : a = jf — • uu 9 multum tamen abeft« 
ut fit/femidiameter quflsfitss ellipfis9& ut 
satio parametri ad diameCrum fit a^quaiis til 
guam habet aa ad cc. Qui« 
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Itaque 9 ut definiaihus « tutn remidlairieS 
trum defcribenda^ ellipfis ^ cum rationenl pa« 
rametri ad diametrum i fit AC ad FG i ut eft 
c tid x.Qmimque hac ratione fiat qusblibet FO 
^sateifi ponamuS ulterius ^ quod 4}u«fi ta 
femidiameter fit ^ , & qudd f atio parametri ad 
diametrum fit dsqualiS ei , quam habet /^ad mi 
erit ejufdem eliipfis Idcalis a^quaeio mzt: 1$ tst 
gg MM ssamcCf five etiam ccmzzi ssn t^ cCggtst 
— ua* Erat autem cczzt aa ::^ jf — uu . Qiu- 
re,infl;ituta compar atione^fiet ccmtssn:=^CciMi 
& <?^^.fi —/• Unde infertur j^ 1 1» :is ^iii fi^ 
Scgt:^ft:c. 

Capiatui* ergd liiper FG hixst inde 4 
punfto F , tum FH i cum FK =;±/r.c i & erie 
HK diameter qu«fitj» elhpfis- Ducatur porrd 
per punaum H refta HL , ;pfi GD parallelaj 
& fient diametri ejus ordinatas squidiftauteS 
tt€ii3t HL.Conftituatur demum HL talis lort* 
gitudinis » ut fie HL ad HK ^ veluti e(l M ad 
ss h & erit eadem HL parameter illius diamei 
tri. 
VI. Vlv Hic etiam % Ut oftender^l poirimtt^; 

^i^^LT hf^Mr^oii ettipfimfatisfacm propofit^ ^^qua- 
ffsctdnitu fiQjj^ yy^ zay f taicy t c f iaaxx 1 cc f zb» 

^Z^^Lif. t=: i juvat prius advertere $ quod fi fap^t 
FiQ.iy* AC capiatur portio AP ^ 6Cc: aa , ea decefc 
fiirio tranfire debent per pun6la duo At & P« 
Kam in ^uatione^ da qua ag;itur ^ fi pODatuti 
ys^Of fiet iaa^x : cc f tbx s= , five etiam 
^axx i ccf6xv=:o^ unde infertur $ tum x si 
• I cum ^ -=r *-* ^WJ Hiltf 

Id » quum ita fit , a|:antiir tt^ AQiPS 

i])fi CD , ?el HL parallel«e • £t capriitor pri« 

• mo ' 
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mo in portione ellipHs AKQ punftum ali^i! 
qtiod M , ex quo demittatur ad diametrum 
IrlK ordinata MO % ipfi AB occurren» in N« 
Janrique.pofitis AN ^ssi^t^Sc MN tsny^ erit ex 
conftruftione CN rs: Jif f ^r f ^«: ura # & MO 
vel y^^a^axxc % vcl *— ^ f /i •-4 nx: r . Scd 
CN eft ad FO, ut AC ad FG, /ive etiam, ut c 
ad ^ • Quare erit FO ;sr i^: Vr f i f 6scz aa^ 

Quia autem, propter ellipfim » MO qu^' 
dratum eft ad differentiam quadratorum FH, 
FO» veluti eft HL ad HK^eritiUc yy ^ iay f 
aa f laxyi c •— * zaax : c f aaxx : cc ad j^ir t cr 

iih$scx aa •^ bbssccx a^ , ita aa ad x#« Unde fiet 
yy »^ 2(iy f «fl f 2fli>fys c •— • 20/1^: c f aaxxxcc 
xsz aaffi cc^aaxx : ^c»-r* 2aiiAf : c*-^aa •— « 
s^;c »-« 2^c ^ bbcci aa i qus^f translatis ter« 
ininisomnibusad eandem partemi& pofito 
loco jf valore ejus zcc f 2bch aa f bbc^ t a^$ 
reducitur ad jy^ «^ zay f zaxy : c f zaaxxi cc 
•}> zbx :sz 0* 

Capiatur fecundo in portione etlipfis 
QS pun£lum aliquod M , ex quo etiam de* 
mittatur ad diametrum HK ordinata MO» ipA 
AB occurrens \i\ N.Et quamquam in ifto cafii 
maneat MN:=zy» fiet tamen AN ^s&i^ x. Un- 
de adhuc erit CN tsiXfcf bcciaaiSc FO s=: 
sx:cfsfbsc\aai fed MO erit femper j^ «^a 
faxxc: proindequcf ob naturam ellipfis, rur. 
fus erit ut antea y> i^ layfuop^icf zaaxfCt cc 

Capiatur tertto iii pdrtione elliplis PHS 
jpunflum quodvis M i ex quo fimiliter duca« 
tut id diametnun HK ordigat^ MO i iffi A^ 
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occurrens itt N • Patetque i etiam in ifto cafti 
manere quidem MN=y, fed fieri AN = »— «x* 
Hinc erlt MO t^^ly^af axic$ vel ^y ^ 
u H-« axici CN, vel X f c f bccaa^vei ^ x ♦— ^ 
c •-? 6cc:aa 9 & FO i vel sxic f i f Asctaa, vel 
•^ sx:c •— • r «-^ isciaa ^^sxic — * i •— • Asctaa^ 
Quar e t ob ellipfis naturam^habebitur femper 
«quatio^^ f^^ayf^ zaxyic f zaaxxicc \zBx 

Capiatur demum in portione ellipfis AP 
pun€lum quodvis 'M > ex quo pariter demit- 
tatur ad diametrum HK ordinata MO > ipfi 
AB occurrens in N . Et quoniam in ifto caAa 
fit » tam AN at: •— ^ ^, quam MN = •— •y;erit 
femper CN = » f c f bcci aa , FO =£: sx: c { 
5 f bsc: aa^ Sc MO = ^y fa^ax:c. Un* 
de, propter ellipfimyadhuc habebitur acquatio 
yy^2ayf zaxy : c f 2aaxx: ce f 2bx zss, Og 
quam conftruere oportebac« 
viT. VIL Atque ita quidem conftfuuntur lo« 
^i^S^j^' ca ad ellipfim* per reduflionem fuarum »qua<* 
^muu gtnf tionumad formulam fimpiiciflimam.Videamui 
wMn» ww*f j^aque modo ^ qua ratione eadem loca ad elli*^ 
pfirn ^onjirui debeant » reducendo earumaqua^ 
tiones adformuhm 9 quafit omnium maximc 
compofita. Quem in finem 9 qualis fit iftiurmo« 
di formula» opero? pretium eft , ut primo loco 
definiamus. 

Nimirum l feferetido ellipfis pun^ o^ 
tnniA ad rciftam pofitione daum t per re£bs 
alias^qu» fint diametri alicujus ordinats; per-i 
^KCUUiA eft 9 tria conti ngere pofle . Primo» ut 
jre£ta pofitione data fit ipfa illa diameter # Su 
cundo ^ ut fit s^UipuL ejus ptealieia • £t Certio. 
•"* ' den ' 
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cfemuroy ut angulum cum eadem diametro 
co nAituat • Unde » (icuti » ex tribus hifce ca« 
libus priores duo fub tertio continentur 9 ita 
<St formula ellipfls , omnium niaxime compofi* 
ta 9 ea erit, qux ex tertio illo cafu deducltur. 

Sit igitur £ centrum ellipfis $ & HK ali« Fx0«88» 
^ua ejus diameterj (itque etiam HG refla^quai 
exiiibeti tum parametrum illius diametri» cum 
pofitionem fuarum ordinatatum • Agatur 
deinde AD 9 eideni diametro parallela ; 8c per 
aliquod €Jus pun6lum A ducatur quoque 
obliqua A6 . Sumatur poftea jn AB punflum 
quodvis C; & du^is reais At^^COi ipfi HG» 
parallelis t ponatur AC :^ n, CD = m > AD 
= 1 , EH, vcl EK = r , HG = /^, AF = q,& 
EF=r. 

Capiatur nunc in ellipfi pun£lum alj<f 
\quod M » ex quo demittatur ad diametrum 
HK ordinata MO t conveniens cum AB ia 
K 9 & cum AD in R ; ponaturque adhuc AU 
z= AT, & NM =y . Quia ergo AN eft ad NR» 
ut AC ad CD ; erit NR :=Vix:if ; adeoque» 
quum duie AF, RO inter fe fint aequales, erit / 

SbiO zczy f tnx'. nfq.Et quoniam AN eft ad 
AR 5 ut AC ad AD ; erit AR » five FO s 
sk: n : proiudeque erit EO = r f sx\ n. 

Jam 9 propterellipfim , MO quadratum 
eft ad differentiam quadratorum EH» EO » ut 
cft HG ad HK . Quare erit , utyy f zmxym f 
mmxx : nn f 2gy f 2qmx :n^qq ad tt^rr 
*— 4 zrsx:n *^ ssxx: nn » ita p ad 2^ • Unde fiet 
yy f 2mxy:n f mmxx: nnf2qyf 2qmx:n f qq 
rsszfnz'^ prr: 2t ^ prsx: tn -^ pssxx : ^tnm 
five etiam^j^ f zmxyinfmmxxinnfpuxx^ztn» 
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f ^qy f 2qmx:nfprt9Cxtnfqq^pt : 2 ^ 
frr iztzazo: Sc propterea forqii^Uni ellipns» 
omniuiti maxime compofitam , comperta as« 
quati^ nobis exhibebit. 

Perfpicuum efl; autem $ in hujufmodi 
/^ formula coefficientem quadrati xx debere' mi- 

nui nonnibil $ quo priores tres termini yy f 
zmxyia f mmxx: nnfpssxx : ztas$ conftitue» 
re queant quadratum perfe^um; nec^deficieo. 
tetermino at»xj^;x^» deficere quoque debere 
terminum alterum 9 in quo quadratum xx 
continetur • Unde veritas regulos , fuperius 
traditae ^vpro cognofcendis locis ad eJiipfim, 
ex ipfa eorum formula generali prono aiveo 
flurt. 
viiT. y IIK Sed oftendamus nunc 1 qsto paBtof 
^^h^ ^pe invcnta formula gcncfaUs , hca ad clU* 
twfofmn-pfim conjiruantur •Wmixixm 9 comparationis 
/r^ ^u^^^ ope»definiendiB funt primum quantitates»quai 
mfifime$n* locum dcterminant* £t fiquidem omnes inve- 
HrnMntnr. ^{xxtitut ^Q&tlyx i dauda cft re£lis » quas re- 
ferunt, iila eadem pofitio» quam xn figura for« 
mulse rcperiuntur habere * Sed 9 fi earum ali« 
qua prodit negativa ; tunc rc6la 9 quam exfai* 
bet, capienda eft ad plagam oppofitam. 

Quantitates porro f quae locum deter* 
minant 9 funt m» n, p$ q, r%s,t. Veruni^ Infti* 
tuta comparationes dumtaxat ipfarum p, q% r» 
t valores innotefcunt . £t , quantum ad prio« 
res duas m» & n^ nonnifi ratio » quam habent 
inter fCf cognita fiet • Hinc valor unius ex iis 
fumi poterit ad ilbitum • £t tunc , per cognf* 
tam rationem I quam inter fe habentietiam 
yaior alterius notus eyadet • Prasftat autemr 

ut- 
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Utcuinque «iTuinere vaiorem ipfius ir , quem 
jNinien pofitivum femper eflfe oporcebit. 

I)e(erm!nftti> valoribus ipfarum mfScnt Fig.SS» 
etiam quantitatjs s valor innoteicet . la trian- 
l^ulo enim CAO notus e(l angulus AGD> vo« 
lut ^qualis angulo ANM t qui vel datus eft^ 
vel fumitur ad libitum » Quare » ubi duo ejus 
latera AC 9 CO 9 defignata per quantitates n^ 
^ pi, fimiiiter nota funt i cognofcemus quo. 
que tertiiim latu^ AO $ quod exhibet quanti- 
tfkS f> Speciatim autem erit $t=zn^ ubi valor 
Spiius m nuUus reperitur; quandoquidem» 
evanefcente COf cndit AB fuper AO , & 
pun£ta duo C» & O coeunt in unum« 

Quantum ad vaiorem p9rametri p 9 ille 
nunquam negativu$ potcft oriri ^ Unde, quod 
In condru^ione locorum ad pafabolamobfer- 
yavimu$ 9 nequit hic loeum babere • Potiu» 
valor femidiaowtrt roriri poteil qu^ndoque 
jmaginarius . £t quum id cantingit ^ Jndicio 
^dy quttfitum iocum contradiflionem aliquam 
involvere • Nec rctigebimus ejufdem. femidia* 
fnctri valorem poiTe ctiam interdum nihilo ds« 
qualem inveniri $ & in ep cafu pptatg ellipfis 
$id fimplex punftum reducetur^ 

IX* Oporteat itaque primo, eonftrftm a^ ix. 
guatipnernyy •— zay f mhi c^acz=zo^ qua frYZmlZ 
hcum ep(hilf^t ai cllipfim . Quia in ea deeft /^ ^^i^iem 
termmus psy 9 utrque fraccjo zmt i^ 9 per quani 
ilie in forniula multiplicatus reperitur 9 debet 
isfTe nihiio ;equaiis t Unde 9 quum fit a?i;=PS 
per en • quse pauio ante notata funt, erit quQ« 
que n^szsl adeoque ipfa formula fiet yy f 
fxxi 9t f zp^f prx: ff99^pt}9f pn\ zt 
S55^ '"^ jam. 



rtm* 
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Jam^ inftituta comparatione % habebitur 

ft: 2 f prr: zt^^ ac. Unde^ficuti cx prinui 
harum acquationum inferturj quod ratio paros 
metri ad diametrum debeat ^S^ squalis ei^ 
quam habet « ad c ; fic ex fi^cunda eruitur 
^ :;^ »— 4 a , ex tertia riszo %&. ex quarta pt 
s=s 2aa f zac. 

Quum autem fitf:2tt=ia:c ^ erit etiam 
f = zati Ct&pt:sz lattic. £ft vero pt s 2aa 
f 2ac. Itaque erit 2attic s zaa f 2aCf& tt = 
acfcc. Hinc, per extra£lionem quadratac ra« 
dicis 9 fiet f ss: \/ (ac f cc) : proindeque» defi^ 
VtG.%^. gnatis valoribus incognit» x per port/ones 
AN re6l» AB| & exiftence AL refla» cui effe 
debent «quidiftantes valores alterius inco^ni» 
tflB y 9 conftruetur propoiita «quatio in eum^ 
qui fequitur » modum • 

AbTcindatur ex AL portio AFpza.Tumf 
Su£la FO 9 ipfi AB parallela 9 capiatur fupec 
ea hinc inde a punflo F 9 tam portio FH9 
quam portio FK = \/ {acf ec) . Agatur po« 
ftea HG 9 parallela reflse AL 9 & confticuatur 
eadem HG. talis longitudinis , ut fit HG ad 
HK in eadem ratione » quam habet azdc . 
X)enique diametro HK defcribatur ellipfiSf 
itautreSaHG exhibeat 9 tam parametrum 
cjus diametri 9 quam pofitionem fuarum ordi« 
natarum . £t ellipfis 9 fubjude defcripta , lo« 
€U$ erit qusefitus. 

Ducatur enim ex pun6lo aliquo M or^ 
dinata ad diametrum MO , qua; extendatur 
urque donec ipfi AB occurrat in N • £t, poB^ 
tisAN^fivel^O^;^;^^ Mlf=:y,etHex 

con» . 
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eonftruftfone MO=j^— •!!. Sed, propter cl^ 
lipfim 9 MO quadratum eft ad difFcremiam 
quadratorum FH, FO,ut eft HG ad HK.Qua- 
re erit, ut jyj^ •— • 2ay f aa ad acfcc^-^ xx,iu 
a ad r.Unde fiet yy •— • 2ay faat=:aafac^ 
axx : c , fiVQ ctiamjvj^ •— • 2ay faxx xc^ac 
=r « quas eft asquatio conftruehda. 

X. Oporteat etiam » conftntere aquaUo-- X 
nem yy^,2axyicf 2aaxx : cc •— • 2by f aa l'Jl^^ 
1= 9 quajftniliter locum exbibet ad ellip/lm. **f»m mi 
Quia hic adeft terminus ^y^inftituta compara- fitTJ^H 
tione^habebitur primo ^min—'^ a^tC.Quare, "'"'• 
«ITumpta n — c% fiet 2wi =: — -• 2a^ five etiam 
i9!i p=: •— «a . Comparatis autem terminis reli« 
quiSfhabebitur quoque mm\ nn f pss: itnn := 
^aa: cc, 2g — *-^ 2^, 2^»?: n f prs: tn^^^o^Sc 
qq • — » pt\ 2 f prr\ 2t = aa. 

Hinc in prima harum asquationumyrubro* 
£atis valoribus ipfarum ni,& ir,fiet aa:cc fpssz 
2tcc:=:2aa:cCiGve etiam p:2ts=:aa:ss. Unde in- 
fertur , rationem parametri ad diametrum ac* 
qualem cfTe debere ei, quam habet aa ad ss. £t 
quoniam ex fecunda asquatione eruitur q =r: 
•— • b 9 habebitur ope tcrtiflB pr :t =: •— ^ 2ji^:x» 
(ive etiam pr : 2f = — • fl^ : x . Quumque fit 
p: 2t t=: aa: ss^ erit pcr fubftitutibnem aar : ss 
t=: •r*' ^^- s, atque adco r £=*— ^ 6s: a. 

Denique , ob quartam sequationem , erit 
M^^pt :2 f 66 zss: flfl,five etiam 4^^ •— • 2aa c=r 
pt. Quum autem habeatur p: 2tt=:aa: ss 9 fict 
quoque pt r=: 2aatt: is . Unde erit 2aatt: ss = 
4W •-*^ 2aa, & rr t= 2^^5r: fld ♦— • ss: proinde- 
que^per extra£lionem quadratss radicis» habe- 
bitur 1 1=:\/ {26bsst aa «-^ ss): adeo nempci ut 
TomJI. O nifi 
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nia fit tbb mi\ot , quam atf. valor ipQus ^,vel 
nuilus , vel imagin*rius prodibit. 

Ponamus ergo,a^A majorem eflre«qu3m ad, 
Et defignatls valoribus incognitae * per por- 

r,fl oo tiones AN rea» AB . fit AL ea , cui «qui- 
rio.^o. ^.j^^^jgj g0-g jebcnt vaiores altenus incognj. 

t» y . Gapiatur in AB portio AC ;= c.Et.du- 
aa CDi ipfi AL parallela» fiat eadem CD=a, 
jungaturque AD . Ablcindatur deinde ejd 
AL portio AF = * , p«que punaura F aga- 
tur reaa FEO, parallela ipfi AD . Fiat pofte» 
FE = is: a . Et hinc inde a punao E capia- 
tur , tam portio EH , quam portio EK t= 

y/ (zbbsiiaa «—««). 

Ducatur porro HG » aBqiiidiftws ci- 
dem AL , & conftituatur eadem HG talis lon- 
gitudinis , ut fit HG ad HK in eadem prorfus 
ratioue , quam habet aa ad st . Denique dia- 
, metro HK defcribatur ellipfis , ita ut HG 
exhibeat , tam parametrum ejus diametri» 
quam pofitionem fuarum ordinatarum . £t 
cllipfis , fubindc dcfcripta , locus erit quxfi- 
tus . Quod ut palam fiat » ducatur ex punao 
aiiquo M ordinataad diametrum MO » qu« 
occurrat ipfis AB , AP in N ♦ & R ; pofitif- 
que AN 1= « , & NM t=y , erit, ob triangu- 
]a «equiangula ACD, ANR, NK t= ax: e , & 
AR , five FO = sx: c. 

Hlnc, quum fit MR z=y»-iaX'.Ct&AFt 
five RO = b i erit reliqua MO «= .If -r» ox: c 
♦—• b. Eft autem ex-conftruaione FE t=p bs: a 
Quare erit rejiqua EO t=sx:c>-^ bs : a . Jam 
vero , propter ellipfini , MO quadraturo eft 
std diflferentiam quadratorum EH> EQ , ut eft 

HG 
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HG fld HK • Itaque f quuni h«beatur $ utyf 
»— % 2axy:c f aaxxxcc »—4 zBy f zaAxtc f 66zd 
nbbisiaa •-^ss ^^s sxx:ccf26ssx:ao^66ss:aar 
itzaaad ss ; crityy^^^axyicfaaxxicc^ 
a^y f 2a6x: cf66t= 2A6 '^aa^^ aaxx : cc 
if» 2a6xi c—^66% qux redufla exhibebit se- 
quationem pvopoRtsLm yy*^2axyicfzaaxx:cc 
fr^ 26y faaprto. 

Xh Iti allato igitur exemplo » ut vator xi. 
femidiaraetri ^ realis evadat » neceflfe «ft , wt ^"^1^^*^^. 
Si66 major (it » quam ^d. Sedf (i fuerit 266 mi- A'' «»"'''' 
nor quam 0d ; tunc ejutdem femidiametri va- Jw/*^'" 
lor prodibit imaginarius 9 adeoque ipfe locus 
conftruendus contradi£lionem aliquam in* 
voivet « £t denique 9 (i habeatur 266 t^zaa» 
tunc evanefcet valor femidiametri t ; atque 
adeo ipfa eilipfjs defcribenda in centro F tota 
coliigctur. 

£t fane f quum cequatio conftruenda fit 
yjr •— • 2axy:c f 2aaxx:cc •— • 2^jf faat=:o$ fi- 
ve ctiam yy •— • zaxy : c f aaxx : cc ^ 26y := 
f^aaxxicc •^ aa 9 addendo utrique ejus par« 
ti communem quantitatem 2a6x: cf66% fiet 
yy •—-• 2ax^: c f aaxx : cc •^ 26y f za6x: c f 
^6^66 f 2a6x: c •— • aaxx icc^-^aai adeo- 
que f per extraftionem quadratse radicis» erit» 
velyz=zax:cf6f y/ (66f2a6x: c^^^axx:cc^^^a) 
vely^zax '• cf6 ^\/{66 f 2a6x\ c^^axx: cc 
9^^aa). 

Hinc f ut valor incognits jf realts repe- 
riatur»necefle eftiquantttatem 66 f zabxxc •^ 
aaxx:cc — aa^ vel nullam eflfe f vel pofitivain. 
Talis autem efle non poteft 9 quotiefcuraque 
li^^miaor eft , quamiiii^ • Nam pofito , quod 

" O a fit 
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^t^266^ff— M , quantitas illa^^ f za&xz c 
<^--« aaxxx ec^-^aa^ ope fubftitutionis 9 muta«^ 
bitur in hanc aliam bb f zabx i c ^ aaxx : cc 
^ 2bb^ff% five ^bbj^ 2abxi r •— * aaxxi cc 
^f, quam , velut compofitam ex duobus 
quadratis negacivis^ liquet efle realem » & ne« 

gativam • 

Sed non perinde res eft, quum zbb ma* 
' jor eft f quam aa . Tunc enim poni debet zbB 
f^ff^ aa 9 adeoque , per fubftitutionem, 
quantitas bb f zabxi c — • aaxxicc •— • aa eva- 
de t A* f zabxi c *— aaxxicc *-^ zbb f ff^ hoc 
cft ^ ^^ f ^abxi c — i aaxx :ccffff quam, 
perfpicuum eft » tunc tantum effe reaiem & 
negativai», quotiefcumque jf, five 2bb •— • aa 
minor eft , quam bb ^ zabxxc f aaxx\Cc. 

IJec item id accidit , quum habetur 2bi 

rr: aa . Nam in ifto cafu iila eadem quantitas 

get -^bbj[ 24bx: e •— ♦ aaxx : cc , qu« nulU 

evadit » fi ponatur x:^bc:a • Atque hinc 

eft » ut in hypothefi , quod Oit2bb = aa 9 «I- 

lipfis tota in centro coUigatur. Nimirufflf 

quia in ea hypothefi tunc t^ntum valor inco- 

gnitse j^ reaiis reperitur 9 quotiefcumque ha« 

betur ^f=: ^c:^. 

xn. XII. Caeterumf/)!^ comfofitione locortm 

s?uu H ^^ ellipfim illud quoque fidulo notari debef, 

Heorum «^quod exiftentibus x y 8cy duabus conltruen* 

^mmuJnl d« aquationis incognitis , fieri quandoque 

un\MUMU poflit, ut defignari debeant per portiones AN 

xeft» AB valores incognitae jf., perque reftas 

NM valoresalcerius incognita^ ^ • Nec fane 

in utraque loca conftruendi ratiope difficile 

erit definire 1 quando demum id fieri.debeafi.. 
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Kimirum , quum conftruitur locus , per 
feduflionem aequationis ad formulam (impli* . 
cifltmam » fieri id debet, quotiefcumque in se« 
quatione redu£la per fraflionem aliquam 
multiplicatum reperitur quadratumi velin*-. 
cognitx K 9 vel ejus 9 qus ex ipfa dependet. 
Sic «quatio twx«f:ji^~< tmx t= 2 jy *^yy mu* 
tiatiouem illam expofcit • Nam 9 factendo x^i-«i r 
ffz=zZ,a^ye=:u, 8c Mfmnzzzcc, habe<« 
tur loco ejus hasc alia mzziH tszcc^^ uu: ubi, 
per fra£lionem m ; if reperitur multiplicatum 
quadratum incognits z » qua^ dependet ex xi 
quum habeatur jp *— « n c= s • 

Quptiefcumque vero conftruitur locus»^ 
per reduftionem «quationis ad formulam 
compofitam $ illud idem fieri debet ^ quan^ 
do in «quatione conftruenda quadratum tn« 
cognitdB^ab omni fra£lione immune repe* 
fuur. Sic fequens isequatio xx^^2axy:cf 
^aayy: cc^^zax •-^ 2iy fcc=:o exlgit qiio*» 
que eam variationem » quia quadratum iuco* 
gnitai X lllud eft 9 quod in ea omni fra£iione 
denudatum occurcit* 

Interim 9 quum conftruitur squatio^per 
redu£i:ionem ad formulam compofitam 1 ea« 
demque nacura fua mutationem illam expo^ 
fcitf necefle eftj ut etiam in formula incogni« 
ts varientur • Sic formula y cum qua compa* 
fsanda cft fl?quatio,«ii;«^ 2axy : c f 2aayy :£C 
•— • 2ax^^ liy fcczsrCf haud quidem cff« 
debet^jf f ztnxyin f mmxxmn f fstxxi 2tWlf 
f2qyf zqmxtn f prsxitnfqq — ptiz f prr^ti 
srojbd XX f tmyxin f mmyymn f pssyyzztnn 

f ^9^ t i^f w>ii^ f frsy\ tn t^f*^<*«f f rr:al 

= «►- O J Fa- 
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Fatendura eft tamen , variationeni iftam 
non cffe abfolute neceflariam . Nam in priore 
cxempto » etfi per reduaionem habeatur 
«jzztfi 3= cc *^tiui multiplicando tamen om- 
nes «quationts terminos per n i eofdemque 
dividendo per m % fiet zz :ss: nccim — nuu:m, 
frve etiam nuu : m^n^cxm^zzx ubi per 
fraftionem nim multiplicatum reperitur qua- 
dratum incognitae u , qua dependet ex yi 
quum habeatur a •— ♦jf = u. 

Atque ita quoquc h\ fecundo exemplo» 

ctfi aequatio fic xpc —4 2axyi c f 2aayy\ cc — 

2ax •-*< zby f c^ =: ; multiptlcatis tamen 

lerminis omnibus per cc » lifdemque divifis 

per 2M, habebitur ccxx:2aa*^cxy:a ^yy^ 

ccxta *-^iccyt aa \c^\ 2aa ^ : ubi quadra* 

tum incognitaB jf omoi vacat fraftione . Nec 

difficile erit inteiligere,quod hoc idem praefta* 

ri poflTit in omnibus asquationibus, quas ad el« 

lipnm nos manuducunt. 

xiiL xiIL Quantum ad compofitionem hco* 

im^utnis fum^ gua circuli circumfsrentia terminantur% 

^llPlt ^a fieri debet , perinde ac fi loca ipfa effent 

eumferinii* ad ellipfim 5 quum revera circulus velut fpe^ 

j.r«w ^j^^ qusedam ellipfis debeat haberi . Innote^ 

fcet autem» locum effe ad circulum i quotief« 

cumquef conftruflo ioco^parameter fit squa^ 

lis diametro > ad quam refcrtur » itemque ot^ 

dinatss reflos cum eadem diamefro angulos^ 

conilituunt ; quum nonaliter ellipfis in cir-' 

culum abire queat , quam quum duo ifta con« 

tingunt. 

^ Proponaturi exempli gratia , conftruen* 
da asquatio yy ^ zay s 26x '^XX^ qus ad 

N aU - - 
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clHpdm nos ductc. Fiat) tumy — ^ =:? :^, cum 
£ •^x r= /ir • £c quoniam habetur yy ~ zay 
:s=zzz^aa^&. zipc ^xxz=z66*^uui erit 
per rubftitutionem zz^aa^ 6t^^uu %&* ^ 

ye etiam zz^zszaa f ^^ •— • 9/^ • Ponacur quo* 
que aaf66:=:€C^SL erit «e =: c^ i-* «/i «• 
quatio xedu^a. 

Ducaiur jam In fubjeflo plano refta Fto.ji 
qu96VisAB ycxqua dbrcindatur portio^AC 
r= ^ • £c liquidem deiignentur per porcioaeS 
AN iftius AC valores incognitse x ^ fiet una« 
qu9Dque reliquarum portionum CN ;=s i — x^ 
adeoque ^ quum habeatur 6 «— • jc =±u^ ipfce 
GN defignabunc valores incognitss u» 

Sit deinde CD re£la ) cui eflfe debent 9B- 
quidiftantes iprse NM f qux valores referunt 
alterius incogniCaB^.£t quoniam in redufiio» 
tie habetur jf M ii *s 2 , abrcmdatur ex GO 
portio C£ ^a ^St duda per pun^um £ rc« 
cla £F » ipfi CA parallela , Bet quselibet OM 
^y *^al adeoque ipfie OM valores teferent 
incognitie z. 

Denique^ quum sequatio redufla flt isz 
^icc^^ua 9 liquet, quod fi liinc inde a pun* 
€to £ capiatur > tum £P ^ cum £G t=:r i: , de- 
beat efle FG qudsfitid& eMfpfis diameter . £t 
quemadmbdum > tluSla FH > ipfi CD paraU 
lela ) diametri e]U& ordinatac debent eflfe se- 
quidiftantes teSi^ FH l ita ri liat ) ut FH fit 
ad FG in ratiotte «qualitatis , erit cadem 
FH patameter illius diametrh 

In xonftruSlo igitur loco inventa eft 
panmeter FH aequalis diamttro FG,ad quam 
«eftrtur « Uade . fi ordinat^aB ejttUeffl diame* 

O 4 • tri . 
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tri OM reftos cum ipfa angulos conftituanc» 
jam elljpfis vertetur in circuluro ; adeoque 
coinponetur quafitus locus, defcribendo cir- 
culi cjryumferentiam ex punfto E tanquam 
ccntro , & intervallo ipfius EF % five EG. 

C A P. V. 

De CGfjflruBiofje tocorum ad 

hyperboUmy relate ad dia^ 

fnetros conjtderatam, 

x.rJI«*j R ElJquum jam eft , ut conftrjjftio:: 

hffitUm, •■-V iiem iocorum ofteadarous« qu«| 

'^Z.*r'/ ^^ hyperboJam nos ducunt . Hujufmodi Joca 
fnfi4e,.t,m duplicis fpecjei efle poJTunt. Nara liypcrboki, 

^l74'Jr'^' ^J"^*" terminantur, confiderari poteft, 
dtfinkmr. vel reJatc ad ejus d/ametros , vel in ordine ad 

fuas afymptotos, Uiide eorundem locorum 
conftruaionem duobus etiam capitibus com- 
pJeftemuf j & in ifto quidem agemus de locis 
illis, in quibus hyperboia relatc ad diametros 
confideratur j tum capite fequenti ea profe* 
quemur , iix quibus hyperboJa fub contem- 
pJationem venit reJate ad afymptotos. 

Tradituri autem conftruaionem ioco- 
tum ad hyperbolani., reiate ad ejus diamctros 
confideratam , oftendemus primo loco , qua 
ratione ea conftrui debeant ; adhibita formu- 
la, qaa!,cafuro continet , omnium fimpliciffi- 
mum . Et in hyper bola quoque , non fecus ac 
in parabola, ^ eilipfi , cafus firaplicirunuf . 

ha« 
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hmbetar t quum tjus pua&a omnia ad aliquam 
ipfiut diametrum refaruntur pet reffasf qux 
jffp^ diametri iilius ordinata. 

Sit ergo A centrum hyperbolje , & BC '^^**** 
aliqua ipfius diameter • Sit etiam BD , tum 
parameter ejus dlametri , cum refla , cui om« 
Aes ejufdem diametri ordinatfle funt parallelae» 
Capiatur in hyperbola punflum aliquod Mt 
ejc quo demittatur ad diametrum fiC re£la 
MN^s ipfi BD parallela • Tum ponatur AN i:^ 
X^ MUts^yfSiABfyelAC=id.. 

Jam , ob oaturam hyperbolas » MN qua* 
drsttum eft ad differentiam quadratorum ANy 
AB 9 ut eft BD ad BC • Quare, fi ponamust 
B D otk ad BCt ut eft n ad m; erit» ut n ad m^ 
itayy ad xx^-i^dd: proindeque hyperbol» lo^ 
calis aequatio erit myy : i$ t=z K9fi •-^ dd • Unde 
iremp^r ac «quatio aliqua ad iftiufmodl forr 
iqam reduci potefit» tunc eaad hyperbolanif 
xelate ad diametros confideraum^proculdubio 
nos raanuducet « 

Sed notetur hoc loco velim » quod etfi 
ordinata MN ducatur in hyperl^ola oppofita» 
adhuc tamen «quatio localis hyperbolas fit 
§nyy: n^xx*^ iU.Nam»licet in hpc cafu hs^ 
bcaUir ANr=:*^;i^9 nihilominus ejus qua» 
dratum eft femper ^^.Et ob eandem Tationeai 
eadem adhitc erit hyperbol» asquatio localiSt 
ubi oFdinata.ducitut ad diame^ri partem op» 
pofitaois quta, ecfi fiat MN t^^y ^ quadriu 
tum tamen ex MN femper erit jgr. 

II. Neque vero difficile crit defiiiire^ -"" ^^' 



Us efie de&eai , aguatio » qua fubinde teduci ^'«"'^ ^^ 

foffitf stfformasmliMtf^jtt pitQtutfp>it»^ /«• /imfu- 
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•\fmm» ^i . Pritno enim % fi in xqiiatione incognita 

mIs!^^*^ dii9 non reperiuntur fimul fflultiplicat;e ^ re« 

ducetur ad eam formam talis asquatio » 6 db 

utraque ejus parte exiftant quadrata Inco* 

gnitarum iiidem fignis affefla* 

Proponatur » exempti gratia % lequatio 
i^\ c -^ 2ay f ae r=i itx f X9C . Fiat x f Az=z 
u. £t quoniam habetur 2^;tf f ^^=r iri9r«--« 
^^ ; fubftjtutione peraflaf erit ayyxc^ zay f 
ic^au*^ 6i , five etiam ^y -^ 2cy f cc t=r 
Mar : a «^ c^^ t a • Fiat quoque v t-^ ^ =: e» 
Quumque habeatur Jfjf •^ 2cy fcc^ zzy erit 
f utfus per fubftitutionem zs^Ctttt:a^^^6St a% 
iive etiam azzi ct^m»*^ S63 qus eft ejufcleiii 
formx cum «quatione hyperboi» locall myyu$ 
7=:zxx*^dd* 

Quod n autem hi dsquatione incognita 
dus fimui multiplicat» reperiantur i tunt, ut 
jiiiufmodi asquatio formam induat iftius tnyyxt 
t=zxx*^dd f oportebit 3 utriufque incogni* 
tx quadratum ita quidem in ea contineri , ut 
transiatis ad eandem a&quationis partem » tum 
terminis, quadrata iila conttnentibuSfCum 
terminOf incognitarum produ^um includeiH 
te , debeat coeflSciens unius quadrati augeri 
nonnihil 1 quo termini ii poffint fimul qua* 
^ratum perfeftum conftituere, 

Ita fi itquatio fuerit^j^ •« ^ay f ^axytc 
"f ^aaxxtcc f 2^^=r: 0» ponendo^y»^Mif 2m:^ 
]=2 iftierlt^j^ •-M 2ay f ^axy\ cfiaaxxi ccc^zz^ 
^aax^x^-r^aami^axxicc.QutLreiOpe fubftitutio* 
2iis« fiet zi f 4aax: c^^aa*---* aaxxicc f 2b^ 
xr , five etiam ccfczi aa f ^cx ^^cc*^xx 
ztv^Wf ii4 s: A « HinQ , p6nendo quoque x 

* * 2C 
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mc «^ ccBi aa r=s u% ita ut fit ^ek *-^ 2ce6xt M 
•— 5f ^x^ 4CC f 4bc^:aa f iic^i a^ ^^ $tMi crit 
rurfus per fubftitutionem cczz i aa j^ ^cc jf 
4^cd: aa f bbc^ la^^-^uu^o.^Et, faciendo 
adhuc icc f ^cU aa f bbc^i a^ t= jff erit de« 
mum cczzMa f jf^ uu ic o^five cciain cczziau 
^uu-^ff. 

IIL Sed exemplis modo oftendamus, quu nr. 
Tation€%fer reJuEtiorfem aquationh adformu» ^ttZfiu 
iam fimpUcifpmamyConftruantur loca ad Jbyper^ fnHrmBh 
boiam^ relate ad diametros conftderatam. Primo ^^ZiJ!^. 
itaque proponatur conftruenda nequatio ayy\c ^*'mfitm 
i*-^ 2ay fact=z 2bx f xx , quae, ut paulo ante '''"'""^ 
oilenfum eft, reducitur ad azzic 1= uu^bb$ 
ponendo x fb =:zu^ &y •— ♦ ^ 1= 5:. 

Ducatur in (ubje6lo plano refla quaBvis Fig.^j» 
AB^ per cujus portiones AN defignentur va« 
lores incognittt.x» £t quoniam in rcduflione 
habetur Af f b= u , capiatur ad partem oppo« 
litam portio AC t= b . Quumque fiat quseii» 
bet CN t=ixfbf defignabunt ipfie CN va« 
lores incognitse u. 

Sit deinde CD refla » cui efle debeitt se* 
quidiftantesipfiBNMiqu» valores rcierunfi 
alterius incognitiD^^.Et quoniam in reduflio- 
ne habetur quoque y ^^ c {=: z 9 abfcindatur 
ex CD portio CE =: c;St dufla per pun£lum 
£ re£la £F ipfi CA parallcla , fiet quaelibet 
OMx=y^^e i atqueadeoipfoOMvalores> 
referent incognit» 2. 

Denique » quum asquatio redufla fit 
lltzzie r=zau^^ bb% liquet, quod fi hinc tnde a 
punflo £ capiatur , tum £P ^ l:um £Gg=:^ 
dcbeat cffc ^G quic&ti9 hypcrbofee djamcten 

'"■ ' " £t 
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Et queondmocluin» du6):a FH , ipfi CO paral« 
lela f diamecri ejus ordinatas debent e(Te aequi« 
diftantes vc&x FH ; ita 9 fi fiat , ut FH fi t ad 
FG f veluti efl; ^ ad a , eriC eadem FH parame- 
ter illius diametri* 
IV. IV. Ut autem ofliendere poflimuSf i&y/r^r- 
^hT^nj^. bolam iftam efte Kneam % ad guam refertur ^ 
^ulniutz' ^M^^'0 ayyic^ 2ay fac:= ibx f xx , juvat 
«iii>7niim«- priusadvertere f quod fi fuper CB capiatur 
^^'^' '^'" fainc inde a punao C , tum CK , cum CL e=: 
F1G.9 J« s/ (oc f 66) 9 hyperbola quidem principalis 
tranfire debeat per pun£lum K, ejus vero op- 
pofita per pun6ium L. Nam in ceqaatione» do 
qua*agitur,fi ponatur^=:0f habebitur m 
s 2^x f XX| unde infertur , tum X 1= <^ ^ f 
V (tf^f *^) f cum xi=«— •^•-^\/(a^f *A). 

Id quum ita fit , capiatur primo iu pori 
tione hyperbote principalis KFX pun^um 
atiquod M f ex quo demittatur ad diametrum 
, FG ordlnata MO f ipfi AB occurrens in N* 
Jamque t pofitis AN as: x » & MN =y f erit 
ex conftr^iftione CN , five £0 :=zxf6f8i 
MO cfle poterit , vel y^Cf vel ^y f c . 
Sed , propter hyperbolam f MO quadratum 
eft ad differentiam quadratorum £0 » £F , ut 
cft FH ad FG • Quare erit , ut jfy •— 2cy f cc 
ad XX f 26x f66*^ 66^ ita c ad a : Unde fiet 
ayy : c ^^ 2ay fac:=ixxf zbx. 

Cq)iatur fecundo in portione altera 
ejufdem hyperbolse principalis KZ pundum 
ahquod' M « ex quo etiam demittatur ad dia«* 
metrum FG ordinata MO , ipfi AB occUrrenl 
jnN % £t quamquam in ifto cafu maneat AN 
s= XI fict tamen MN; »: ^y. Uade erit km^ 
,4 per 
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pcr CN , fi ve EO itr X t *» & MO te^j^ f 
r 3 atque adeo , ob hyperbolas naturam » erit 
rurfus ut antea ayyi c^-^ 2ay factn: ^cxfzAx^' 

Capiatur tertio in portione hyperbole 
oppofitss LGX punflum quodvis M 9 ex quo 
adbuc ducatur ad diametrum FG ordiiiata 
KIO9 ipfi ABoccurrens in N • £t quontam 
jn ifto cafu lit AN = — ? ^, & MN = y;erlt 
CN , five EO = -.x.— * , & MO efle pote- 
rit, vel^*— • c 9 vel — y f c • Quare , ob hy-/ 
perboios naturam 1 habebitur femper aBquatio 
ayy: c — zay factszxxf ibx. 

Capiatur demum in portione altera 
ejufdcm hyperbol» oppofitas LZ pun^um 
quodvis M 9 ex quo pariter demittatur ad 
diametrum FG ordinata MO 9 ipfi AB occiir- 
•tens in N • Quumque in iilo cafu iiat AN (= 
wmmm X 9 & MN = •^y ; erit femper CN , G- 
ve EO = •— • ^ -^*, & MO 3^ •--•jy f cr.Un- 
defpropter naturam hyperbolse 9 adhuc habe-^ 
bitur sequatio ayyic ^ zay fac^zxxf 2bx^' 

V. Propouatur fecundo conftruenda ^- r. 
quatio altera , faperius allata ^yy^ 2ay f f'/j^ij^ 
j^axyic f laaxxicc f ibx = 0, quas^ut ibidem f^mu mm* 
oftenfum eft , reducitur ad cczz-aa t=uu*--^ jiffieiiinm 
ff^ ponetido y^a f2ax :c::=:Z9X^-^2C 
— ♦ ccb: aa;=u ,&^ccf ^bc^: aa f bbc< : a^ 

Ducatur in fubjeflo plano refta qusvis Fio.p^, 
AB , & per portiones ejus AN defignentur 
yaiores incognitas x . Qiiumque habeatur. 
ar •— • 2r »— ^ ccb: aaxzzu^ abfclndatur ex AB 
portio AG = 2^f ^ir^:M.£tquoniam iit 

guftlibec CN j=: x^^Zf^^ ccbi §a% defigna- 

buiU 
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bunt portiones CN vaiores incognits u. 

Sit detnde CD refla , cui elTe debent 9« 
quidiftantee; ipfx NM , quas valores referunt 
alterius incognit»^ • £t quoniam in redu» 
£lione habetur y^af 2ax:c p= z, abfcinda- 
turt tum ex CD portio C£ t== a^ cum ex £C» 
produfta fi qpus» portio £F » quse fit ad AC| 
ut eft za ad c • Jamque , completo parallelo* 
grammo A£> duflaque FG » ipfis NM occur- 
rente in O , fiet unaquxque OM f=:y •^ a \ 
%ax^c ; adeoque iprs OM vaiojres referent in- 
cognite z. 

Quoniamaucem re£l« OM correfpon* 
dent portionibus ipfius FG ; utique debet ef. 
fe F centrum defcribendse hyperbol» 9 & FG 
pofitio fuflB diametri • Verum portiones iiiae 
FO tunc demum reperiuntur «quales ipfis 
CN 9 ubi «quales funt duse AC » FG • Unde 
procul eft » ut e^sdem FO defignare queant 
valores incognitse u ; adeoque % etfi lequatio 
redufla fit cczzi aa z= uu •^fft multum ta« 
nien abeft » ut fit/femidiameter quxfitse by- 
perbolse » & ut ratio parametri ad diametrum 
iit flsqualis ei » quam habet aa ad cc. 

Itaquei ut dcfiniarous ^ tum femidiame* 
trum dercribendas hyperboias » cum rationem 
parametri ad diametrum , fit AC ad FG i ut 
eft^ ad f .Quumque hac ratione fiat qusli« 
bet FO = iu:c s fi ponamus ulterius 9 quod 
qiia&fita femidiameter fit|: 9 & quod ratio pa« 
ramctri ad diametrum fit ^qualis ei , quam 
habet if ad m 9 erit ejufdem hyperbolfls localls 
lequatio mzz:n c=z ttuu i cc*^gg 9 five etiam 
€cmzz:stm^ua^cggis$. Erat autcm cczz-m 

fszui^ 
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uu^ff. Quarc , inftituta comparationet 
fiet ccm: ssn = cc: aa , & ccggx ss r= jjf • Unde 
anfertur n\m i= aai ss , Scgtzzfs: c. 

Capiatur ergo fuper FG hinc inde a; 
punfto F , tum FH « cum FK ^fs\c\ & erit 
HKdiameter qusfitae; hyperbols . Ducatur 
porro per punflum H , re£la HL » ipfi CO 
parallela ; & fient diametri ejus ordinatse 9« 
quidiftantes re3seHL« Confiituatur demum 
I1IL talis longitudinis , ut fit HL ad HKt ve« 
luti eft aa ad xj ; & crit eadem HL parametcr 
lllius diametri • 

VL Hicetiam 1 ut oftendere poflimus» iv. 
hsijufmodi byperbolam fatisfacere propofita jJ^^J^"^^ 
^quathni yy •"t-i zay f /^axy : ^ f ^aaxx : cc f t^Mctdtnth 
abx t= p jjuvat priys advertere , quod fi f\XrZ7ft!lt!^\ 
per AB capiatur ad partem oppofitam portio Fic.c^^t 
AP t=? ibcci laa » hyperbola quidem princi- 
palis nuiiimode (ecet reflam AB , ejus autem 
oppofita tranfire debeat per puoAa duo Aj& 
P « Nam in ^quatione » de qua agitur 9 fi po« 
natur j^ «= (? > fiet ^aaxx:cc f zbx »=09 unde 
ififertur » tum ^i; 1= 0, cura x «= •--4 2^^^ : jja. 
Id quum ita fit % capiatur primo in hy« 
perbola principali punflum aljquod MiCx 
quo demittatur ad diametrumHK ordinata 
MO^ipfi AB occurreusin N. £t quoniam hic 
poni debet AN c=: ^i & MN = •— *jy ; erit ejc 
conftruflione CN j= ^ • — ^zc^ ccb :aay8c 
MO vel y *— < fl f 2ax: c vel ~ jr f a — 2axic* 
Scd CN eft ad FO , ut AC ad FG , five 
etiani » ut r ad i • Quare erit FO azsxic m 
^s »—4 bsciaa. 

Quia autem , propter hyperbolam , MO 

quav 



%%A SEeTlO^fUM COKIGARUM 
quadratutn ell ad difFerentiam quadracorunt 
FO , FH , veluti eft HL ad HK ; erit ,utyy 
•^zayfaaf ^axyic •— • /^aax\ c f /^aaxx z cc 
ad itxx : cc •^ j^ssx : c f 411 — • zissx : aa f 
J^ssci aa f bbsscc : a^ *^ffss: cc 1 ita aa ad xi. 
Unde fiet jfy ♦— < 2fly f m f j^xy: c •— • /^aaxzc 
J ^aaxx: cc r=: a(i;cx: cc: •^ ^tia^c: c f 411^ • — 4 
2bx f 4^^ f bbccxaa *--^ffaa:cCf quas^ traiisla- 
tJS terminis omnibus ad eandem partem > & 
pofito loco ff valore ejus ^cc f 4^^3 : aa f» 
Sbc^ia^ , reducitur ad jry •— 2ay f ^axy : ^ f 
^aaxx:c&^ zbx t= o. 

Extendatur deinde rn fiyperbola oppo- 
fita ordinata AG verftis 1 , 8t capiatur in por* 
tione ejus AKI pun£lum aliquod M , ex quo 
ctiam demittatur ad diametrum HK ordina ta 
MOf ipfi AB occurrens in N , £t quamquam 
in ifto cafu maneat AN ^ ^ , fiet tamen CN 
=3 ^ X f 2f fcc6: aa ; adeoque erlt FO = 
^^sx:c j^ 2s\ bsc : aa . Quumque hic poni 
debeat MN => 5 crit adhuc MO $ vel y»— •a 
f 2ax\c^ vel ^^y f a •— • iax\ c : prolndeque, 
ob naturam hyperbolse , rurftis erit ut antea 
yy^^zayf ^axy:c f ^aaxxi cc f ibx r=r 0. 

Capiatur tertio in porttone hyperbol» 
oppofitae AP pun£lum quodvis M , ex quo 
fimiliter ducatur ad diametrum HK ordinata 
WO t ipfi AB occurrens in N . Patetque , in 
ifto cafu fieri, tum AN ?= — x^ cum MN r= 
•— j • Et erit femper » tam CNt?=»— «xf 
2c f ccb:aay quam MO t= •— «jy f a ♦— < 2ax\c. 
Unde, quum habeatur FO 1-= •-J xx: ^ f 21 f 
bsc : aa ; ob hyperbol» naturam , invenietur 
fcmper aquatio^ry »«. zay f ^axyxcfiaaxx: cc 
i2bx;iz=9. C«- 
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Capiafur demum pun6lum M In aliqiur 
duarum reiiquarum porcionum hyperbolo 
oppofltfi; f ex quo pariter demittatur ad diaw 
metrum HK ordlnata MO^ ipfi AB occurrens 
in M.Ec quoniam iniilQcafu fit AN|=«~;tf9 
Sc MN —y ; erlt femper CN t=;^xf2cf 
ccbiaa^Sc FO = »— • i;ip;c f 21 f ^x^:aa.£t licet 
MO eflfe poflit , vel,^ «i^ a f 2a^ : ^ , vel **-4jf 
i|r a — - 2a;tf3 r ; attamen , ob naturam byber- 
bolas » (emper habebicur lequatio yy «--m 2a^ f 
4a;cy:c f jaaxxicc f 2^;c tzz: 0. 

VIL Atque ita quidem conftruuntur lo* vii. 
ca ad byperbolam 9 relate ad ejus diametros ^p^^J^ 
confideratam,per redu6lionem fuarum sequa- '<;'<^' »^ 
tionum ad formulam fimplici(fimam • VIdea« c^^m^I 
mus itaque modo , qua ratione cadem loca ad **«^« ^J^- 
bypcrbolam conftrui dcbeant freducendo ea^ 7aiiUxmti 
rum aquationes adformulam, qua fit omnium *^^' 
maxJme compofita • Quem in finem , quaiis fie 
ejufinodi formula* operse pretium eft 9 ut pri« 
mo ioco definiamus . 

Nimirum « referendo hyperbol» pun£la 
omnia ad re6lam pofitionc datam , per reflas 
alias a qus fint diametri alicujus ordinat», 
perfpicuum eft^tria contingere pofle • Primo» 
ut refla pofitione data fit ipfa illa diameter. 
Secundo « ut fit aliqua ejus parallela • £t ter« 
tio demum » ut angulum cum eadem diame- 
tro condituat • Unde 9 ficuti ex tribus hifce 
cafibus priores duo fub tertio continentur» 
ita & formula hypcrbolas» relate ad diametros 
confideratce , omnium maxime compofita , ea 
erit 9 qus ex tertio illo cafu deducitur. 

Sit igitur F ceatrum hyperbolse, & HK Fio«9S« 
romJl. P ali. 
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aliqua ejus djameter i fi tque ettem HG re^aj^ 
quse exhibet , tum pftrametrum iilius dianie- 
tri 9 cum pofitionem fuarum orditiataruiii* 
Agatur deinde AD » eldem diametro paralle- 
la ; & per aliquod eju^ pun^um A dqcatur 
quoque obliqua AB . Sumatur podea in A8 
pun^um quodvis Cs& du^is re^ls AF» 
CO , ipfi HG paralleli$ f ponatur AG c= n^ 
CO— i»,ADtei.EH,velEKiter,HG 

5^ /> , AF te ^ I & £F c;:? f , 

Gapiatur nunc in hypcrbola pun^uiQ 
aliqupd Mt ex quodemittatur ad diametrum 
HK ordinata MO| conveniens cum AB in N, 
& cum AO in R j ponaturqne adhuc AN t=: 
jtf , & MN = jf • Quia ergo AN eft ad NR, 
ut AC ad CO s erit NR :^ V»x\ n S adeoquei 
quum duas AF t RO inter fe fint asquajes , 
crit MO = jf f mpcxn f fl' . Et quoniam AN 
cft ad AR, ut AG ad AD; erit AR, five FO 
t=; S9C : »; proindeque erit £0 =: r f i;r: ^. 

Jam , propter hyperbolamt MO quadra* 
tum eft ad di0erentjam quadracorum £0, 
£H , ut eft HG ad HK • Quare erit , ut xy f 
^tmxyi n f mmxxi nn f zqy f zqmxx nfqqsd 
rr f 2rsx: n f ssxxxnn *-^ tt , ita f ad zt^ Un- 
de net yy f zmxyxn f ramxx^nnfzqyfzqmxitl 
fgqt;^ prr : 2/ f prsx : tn f pssxx : ztnn — * 
ptiz ■, five etiam jjy f awAfyt n f mmxxx nn «^ 
pssxx : ztnn f zqy f zqmx : n ^prsx : tn f 
y^ f f /; a •—4 ^f r ; a? =; () ; & propterea for. 
mulam hyperbols , relate ad diametroa confi^ 
deratas i omnium maxime comppfitam % com* 
perta cequacio nobis e;shibebit, 

Perfpicuum eft autem $ in hu/urmodi 

foi:. 



fermuia coefHcientem quadrati ;i;if augendum 
«fle nonnihil i quo priore$ tre$ termini yyf 
:^m9cy\n f mmxxinn ^ pssx9C'.ztnn condituc"* 
re queant quadratum pcrfe^um | nec 9 defi^ 
ciente termino 2f9i;i^)f: ^ , deficere quoque de« 
bere terminum alterum , in quo quadratum 
9CX continetur. Unde veritas regu]«,faperiu$ 
tradita; 1 pro cognofcendis loqis ad hyperbo- 
Jamtrelatead fuas diametros conGderatam, 
ex ipia eorum formula generaii ^ prono alveo 
iluit, 

VIII. Sedofftendamus modo yqaapa^o% vni. 
ope intfcnt^formuU generalh t hca ad hypsu j^"*")*^*.. 
bolam 9 rciate ad diametros fonjfderatam » t"'» formu^ 
conftruantur . Nlniirum 9 comparationis ope, {^^ £7/'!^ 
deliniend^ funt primum quantitiates % qu4< *^^''^^'"" t 
locum determinant « £t fiquidem omnes iii- di^gtns . 
veniuntur poiitivie ; danda eft re^is «quas '^"fi^^^- ^ 
referunt » illa eadem pofltio , quam in figura /^MitnrT 
formul^ reperiuntur habere.Sed fi earum 
aliqua prodit negativa ; tunc re^a , quam 
exhibet 9 capienda eft ad plagam oppofitam* 

Ouantitates porroiquae locum determi* 
naot 9 lunt m^ n^ p% q% r, s, t. Verumi inftitu^ 
ta comparatione , dumtaxat ipfarum p, q^ r, t 
valores innotefcunt • Et» quantum ad priores 
duas m,8cnr nonnifi ratio^ quam hab^nt irX'- 
ter fe 9 cognita fiet • Hinc valor uxiius ex iis 
fumi poterit ad libitum • £t tunc^ per cogai* 
tam rationcm 9 quam inter fe habent 9 etiam 
valor alterius notul evadet . Prasftat autenif 
utcumque affiimere valorem ipfius ^ ^quem 
tamenpofitivum femper eflfe oportebitf 

Determiaatis valoribus ipfarum ra% & if^ 
V P 2 etiam 



s»9 SeCTlONUM COlfleARUAK. 
(piG.n^, ctiam quantitatisx valor innotefcet. la trian^ 
gulo enim CAD notus efl angulus ACD^ve. 
lut «qualis angulo ANM , qui vel datus e£i: 
\el fuinitur ad libitum . Quare^ ubi duo ejus 
latcra i defignata per quantitates f$ ^&m^ fi«» 
militernota funt 3 cognofcemus quoque tej 
tium latus AP » quod exhibet quantitas Smi 
Speciatim autem erit si=n ^ ubi valor ipfius 
m nullus reperitur ; quandoquidem « evane* 
fcente CD , cadit AB Tuper AD » & pun6l^« 
duo C9 & D coeunt iti unum. 

Hic etiam notare oportet, quod , peria- 
• de ac in locis ad elllpiim t vaior pacametri p 
numquam negativus poffit oriri. Uhde» quod 
in conftru£lione locorum ad parabolam ob« 
fervavimus ^ hic quoque nequit locum fia« 
bere. Potius valor femidiametri / oriri poteft 
quandoque imaginarius. £t quqm id contin« 
git , haud quidem putandum eft 9 quasfitum 
locum contradiflionem aliquam involveres 
fed tantum per hyperbolas conjugata^ ill^ m^i 



debet explicari. Nec reticeb/mus » ejufdv^m 
femidiametri vaiorem pofTe etiam interduiti 
iiihilo sequalem inveniri ; & in eo cafu opta^ 
U byp^rbola ad duplicem re£lam reducetur» 
Kntf^tmm '^* Oportcat itaquc primo , conflrueu 
fflmum^^ ^quqtioncmyy •^ 2ay — axx:c f aafait^o. 
tZ pllh Q"** '" ®* ^^^^ terminus xy $ utique fta^ ^ 
jimpiich. ftio 2mn , per quam ille in formula multiplt^s \ 
^'^ catus reperitur,debet effe nihilo aqualis.'' J 
Unde ) qUuui fit «2 = ; per ea » quse paulo \ 
ante notata funt 1 erit quoqUe « =: x ; adeo* 
que ipfa formula fietyy^pxx:2Sf2fyf^ |i 
frxitfqqfpt;2^prr:2$:;;^0^ 
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Jm 9 inftituu cotnparatione » habebitur 
tt p=: a: c 9 %q :=ii •-^ za^ pntcsso^Scqqf 
ti ft — * pm 2t:=s:aafa6. Unde , ficuti ex 
ima haruni «quationum infertur , qiiod ra«, 
o parametri ad diametrum debeat ^ffe sequa*' . 
eit quam habet a ad c ; fic ex fecundaerui» 
t qts^^^afex tertia rfsi q §Sc^x quarta. 
= 2a6. 

Quum autem fit pi^tnnaic ; erit etiam 
t=t, zatic^&pt^s: 2att ic , EA verb ptz=z 
ab • Itaque erit zatt t c cs 2ab $Sctt^bc^ 
inc » per quadratse radtcis extraflio- 
em % fiet t ^ A/i^r : proindeque f defignatrs 
loribus incognita^ 9C per portiones AN re- Fio^^tT* 
n i^9t AB 9 & exiftente AL re£la , cui cflTe de« 
Dt^i^ent a^uidiftantes valores aiterius incogni«> 
yuai^^y ^ conftruetur propofita «quatio in eum» 
fltsiqui fequltun modum. 
Itjst AbPcindatur ex AL pprtio AP s: a^ 

di TulHf du£la FO , ipfi AB paraUeJa ^ capiatur 
/iUiuperea hinc indea pun£loF,tam portio 
:i FH » quam portio FK Ji=3 \/^ • Agatur po« 
II' ilea HG , parallela refles AL^-SSc conftituatur 
1« eajdemHG talis iongitudtnis^ ut fit HG ad . 
>l HK in eadem fatione,quam habet^ad c% 
t IDenique diametro HK defcribatur hyperbo<» 
\ la 9 ita ut HG exhibeat % tam parametrum 
•f ^lxxs diametri , quam pofitionem fuarum ordi4 
' 'latarum ^ £t hyperbola ^ fubinde delcripta» 
locus erit quceficus « 

Ducatur enim ex punAo aliquo M ordi- 
mta fld diametrum MO > quce extehdatuir 
uique donec » ipfi Afi occurrat in N • Et^ po^* 
l fitisANffiveF0 2F^f&MN=5jr»erite^ 
. . P j con* 
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conftruAione MO zzzy^a . Scd f propter^ 
hyperbolam i MO quadratum eft ad diflferci.u 
tiam quadratoruro FO ♦ FH ,:Ut eft HG 
ad HK . Quare erit / ut yy ^ zay f aa ad 
Pcx >— * hc , ita a ad c * Unde fiet yy •— • s^ay f» 
aa = tfx^ xc^ab i fWe etiam yy *— * %ay — ^ 
ii;i;x : c: f aa f a^ ;:== » qu9d eft sequatio con« 
ftruenda. 
X. X. Oportcat etiam » CMfifuere aquatuh- 

r^tAim ma-irzrt?» quafimititcT locura exbibet ad bypcr^^- 
Jr^IIISJi^^^^w-Quwhic adeft terminus xy h inftituta 
«^»'. comparatione » habebitur prtmo 21»: is^ t=z •^ 
2ai c, Quare» afTumpta ^ t=r c ^ fiet 2ni c=: •»« 
^a , five etiam i»»r=*— ^a. Gomparatis «u« 
tem terminis reh'quis » habebitur quoque 
i»i»i »)!i — pis : 2^»/? •:=•---• flfl : cc, 2f =r •--r 
26 , 2y»7i: /!r ^prs: ttt ==:o ,&qq^pt: 2 ^-^ 
prr:2t =5 tftf. 

Hinc in prima harum asquationum, fub- 
rogatis vaioribus ipfarum m ^ScH ,Bet aaicc 
•-^ pss t 2tcc = •-:« aaicc ) hoc eft 2aa i cc = 
pss : 2tcCf five etiam p\2t= 2aa x ss . Unde 
infertur 9 rationem parametri ad diametrum 
sequalem eife debere ei » quam hahet 2aa ad 
is. £t quoniam ex fecunda a^quatione eruitur 
q — »--«^»habebitur ope tertiaepr: t = 2ab:s, 
five etiamprt 2t ==zab: s. Quuraque fit p\ 2t 
— 2aa\ss 5 erit per fubftitutionem 2aarx xx« 
ab:t , atque adeo r = bs\2a. 

Denique , ob quartam sequationem» 
erit bb f pt:2 •-^ bb:2 = a^ , five etiam aa ^ 
ib: 2 = pt\ z j aut 2aa ^bb — pt . Quum 
autem habeatur p: 2t f= 2aa: ss , fiet quoqut 

pt 
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pt 1= ^atti u • Unde erlt d^aattx ss ::;: 2aa »-« 
^^ 9 8ctt;=ii ist2 •^iSssi^aa: proiodeque, per 
cxtrA£lionem quadrara radicis » iiabebitur 
t^\/ (sst2^66tst4aa) t adeo nempe , ut ni- 
li fit 2aa major » quam ^^ » valor ipfius /i vel 
iiullus p vel imaginarius prodibit. 

Ponaitiusergo , 2aa majoremeflfet quam 
Sh . £t^ defignatis vaioribus incognit® ^ per 
portiones AN refio^ AB > fic AL ea , cui as^ 
quidiflanteselTe debent valores alterius in*Fio.^7< 
cognit^jr • Capiatur in AB portio AC ==r r. 
£t I du£U CD I ipfi AL parallela 1 fiat eadem 
CDti^af jungaturque AO > Abfctndatur 
deinde ex AL portio AP i^ i 1 perque pan« 
Clum F agatur refla £0 parallela ipfi fiU. 
Fiat poftea P£ 1=:: ^x:2a • £t hinc inde a pun- 
€to £ capiatur » tam portio £H , quam por* 
' tio EK •== \/ (ii: 2 »-4 bbssi^aa) . 

Ducatur porro HG » a^quidiftans eidem 
AL » & conllituatur eadem HG talis lon- 
gitudinis 9 ut fit HG ad HK in eadem ratio^ 
tie 9 quam habet 2aa ad ss » Denique diame* 
tro HK dercribatur hyperbola ^ ita ut HG 
exhibeat , taih parametrum ejus diametri» 
quam pofitionem fuarum ordinatarum • £t 
hyperbola» fublnde defcriptai locus erit qux-' 
fitus • Quod ut palam fiat y ducatur ex pun« 
(to aliquo M ordinata ad diametrum MO> 
qu9e occurrat ipfis AB i AD in N , & K\ 
pofitifque AN — jc , & MN =: y , erit % ob 
triangula sequiangula ACD » ANR , NR '^ 
axic , & AR , five FO =r sxi c. 

Hincquum fit MR e= jf •— ^ axiCfSc AFt 
fiv^ KO ss: b : erit reiiqua MO ^y ^axic 

' P 4 --^. 
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%i% sfiCTioNUM conicarum; 

>.£ft autieni ex CQnfktH€iion£FE^^£iza2 
Quare erlt tota EO s=x sx:a fisiza.Jam vera^ 
propter hyperbolatn , MO quadratum ell ad 
djfferentiam quadratorum £0« EHtUt eft 
HG Ad HK . Itaque , quum habeatur , iit yy 
^ 2axy\c f aaxxi cc^^ z6y f zabxxc ^ bi^ ad 
sixx\ccfzbitxxzacfbbiv^^a^^-^iv.%fbbss\ ^aa^ 
ita zaa ad ss ; erit yy •— < zaxyic f aaxxicc •— # 
tbyf labxi c f bb(= zaaxx : cc f zabx : c f 
btxz •^aafbbiz^ quoB redu6la exhibebic ae* 
quationem ptoipofiumyy^zaxyic^-^axxicc 
^ibyfaa^o. 

XI. Inallato igitur exemplo^ut yaloc 
femidianietri t realis evadat , neceflfe eft , ut 
aaamajor fit, quam^^. S^^, (i fuerit zaa mi- 
i^or 9 qpam ^^ t tunc ejufdem femidiametrl 
valor prodiblt imaginarlus. In ifto autem 
cafu 9 ut fuperius innulmus ^ expllGandus eft 
locus per hyperbolas conjugatas 9 & fieri dew 
I bct EH, vel EK = V [bbssi ^aa •— • Ji: a).Nec 
diificlle id erit olleiidere. 

Sumatur enim in altera hyperbolarum 
conjugatarum punflum aliquod M «ex quo 
ducatur ad dlametrum HK ordinata MO^ 
jpfi AB occurrens in N.Jamquetpofitis adhuc 
AN = X, & MN 2=jy; eiit MO =y^ax:c 
•^b j& EO i::^ sx i c f bs i za . Sed in ifto 
cafu MO quadratum eft ad fummam quadra* 
tqrum EO, £H, ut HG ad HK. Quare, quura 
fit , ut jyjy «-~4 2ay:c f aaxx: cc •^ zbffzabx\c 
f bb, ad ssxx : cc f zbssx : 2acf bbss : ^aa f 
bbss : ^aa ~ xx : 2 9 ita zaa ad ss 3 erit yy ^ 
zaxy : c f aaxx : cc m^zby f zabx : c fbit=z 
2aaxx:cc fzabx:f f bb '— .aajfive etlamjg^rf 

2axy:c 
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^a^cy • c f-^ aaxx : cc m 2by faa:s=ic. 

Fieri etiam poteft , ut fit zaa 7S=:i6 •Ut 
tunct evanefcente valore femidiametri r» ver« 
tetur hyperbola in re£):as duas Jn centro £ (e* 
le inutuo fecantes • Id vero ut oflendamus» 
addatur utrJque iequationis conftruend» par^ 
ti communis quantitas taaxx: cc f zabx : c f| 
61^ •— aa ; & erit yy ^ zaxy: c f aaxx .: cc •— • 
a^j^ t 2«^^ : c f ^^ = 2ai(iA;x : cc f zabx'- c fj 
^^ .^ ja^ five etiam jcjf r-^ 2tfxjy: ^ f iia;cx: cc 
*— « 2^jf f 20^;i; tcfbb^s bbxxi cc f 2tf ^x: c 
■f* ^a • Qiiare 9 per extraflionem quadratas ra» 
dicis , fiet ^ cum y ^ax: c ^^ b i^n bx : c f a^ 
cuna — «^ faxicfb:sz:bx:cfai qux duas 
«quationes ad lineam re^lam nos ducunt. 

£t quidem» quod evanefcente valore fe« 
midiametri t , hyperbola verti debeat in re« 
£las duas, xn centro fefe invicem fecantes ; id 
getieraliter vidimus fupra , ubi fe£lionumco« 
nicarum ortum expofuimus. Quod autem lo- 
cus explicari debeat per fiyperbolas cpnju- 
jugatas 9 quum ejufdem femidiametri valor 
prodit imaginarius ; id univerfaliter pendet 
ex eo 9 quod in hyperbolis conjugatis qua- 
dratum cujufque ordinatse proportione cor* 
refpondet , non quidem difTerentiaB 9 fed fum* 
tnx quadratorum 9 quoe fiunt ex femidiame* 
tro , & portione ejus , ordinata 9 & centro 
comprehenfii • 

Hinc notetur hoc loco velim 9 quod fi 
conftruendus fit locus aliquis ad hyperbOi: 
lam 9 relate ad diametros confideratam 9 per 
redu6lionem ejus ad formulam fimpliciffiri 
mam » Sl o^quatio ircdufU formam induu | 

m 
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lion qUfdem iftius tnfy tn^ixx^dd^ iec] 
alterius hujus myy** n =ix>ifddi tunc ipfh 
locus per hyperbolaS coiijugataS poterit ejt« 
plfcari i quum fit$txtf$^dmi ita quadratum 
ordinatse^ ad ruftimam quadratorum , €]U« 
£unt ex femidiametro d , & portiotie m, ceit« 
tro & ordinata comprehenfa« 

Neque vero mirum cenfcri debet , quod 
id fuperiuS a nobis non fuerit adnotatum • Si 
cnim reduftds «quationis myy in = xx f^dd 
termini omnes multiplicentur perir 9 iidem^ 
jque dividantur pcr m i dttyy ^ nxx : m f 
ndd t m > (ive etiam nxx: mt^^yy^ ndd 2 m $ 
qu^ procuklubio per hyperbolas principaleS 
debet explicari • Unde 9 per redu^ionem ^ 
quationis ad formulam fimpiiciflTimamjfeitipet 
cafus vitari poteft 1 qui ad hypftrbolas conjo- 
gatas nos manuducit • 
XII. XII* C^terum j in empophne tocorum 
^^•fkiimtf jrf byperholam % relate ad diametros confiderd^ 
i^mm'*ld tam , iJlud etiamfeduh notafi debet ^ quod 
^J^**'^^^ exlftentibus X 9 & jf duabus conftruend« ^ 
aamitft quationis incognitis , fieri quandoque poffit^ 
«2f^i«i/37. ut defignari debeant per portiones AN reftae 
JM» nfuri AB valores incognitas j^ , perque reAas NM 
valores atterius incognitas x • Nec fane lA 
utraque loca conftruendi rationedifficileerit 
definire i quando demum id fieri debeat< 

Nimirum , quum conftruitur locuSi pef 
#edu£lionem scquationis ad formulam fimpli- 
ciflimam , fieri Id debet f quotiercumque in 
a:quatione redu^a per fraflionem aliquani 
ffiultiplicatum reperitur quadratum $ vel in» 
cognitfB X » vel ejus 9 qu«? «x ipfir dependet. 
* ' Sic 
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Sic aequatio raxxw •^ awX fmn=:yyf2t^ 
mucationem illam expofcit • Nam i faciendo 
j^.^i^::n:2, & yfaczzU, habebitur Joco 
ejus li«c alia mzs^: nz;=;uu^ aa: ubi pcr fra* 
€tionemm:f^ reperitur multiplicatum qua« 
dtatumincognics^tquas dependet ex xi 
quum habeatur x^n:=^Z. 

Quotiefcumque vero conftruitur IocuS« 

per reduflio&em dsquationis ad formulam 

Gompofitam $ illud idem fieri debet % quando 

in sequatione conftruenda quadratum inco- 

gnits X ab omili fra£lione immune reperitur# 

Sic fequens soquatio xx •— • zaxyic f aayf:zcc 

mm^ 2ax •*«« 2^> f cc^o e)cigit quoque eam 

variatibnem » quia quadratum incognita; x lU 

hid eft V quod in ea omni fra£lione denuda- 

tum occurrit» ^ . ' ^ . 

Interim > quum conftrultur dBquatio»per 

redu£lionem ad formulam compofitam » ca« 

^emque natura fua mutationem illam expo* 

fcit , ncceffe eft i ut etiam in formula inco^ 

gnit» varientur • Sic formulai cum qua com- 

paranda eft sequatio xx — «a^y- c f aayyxzcc 

^^zax^ zby f rr = # haud quidem elTe 

debet ^y f imxyxn f mmxxinn^puxxittnu 

f ^qy f 2qmx : n — ffsx : tnfqq fpti2**^ 

frr: 2t ^=t 0, fed xx f 2myx: n f mmyy: na ^ 

fssyy: 2tnn f 2qx f tqmyi n -* frty : t9 f J£ 

Sed hic quoque ) perinde ac in etlipfii 
fatendum eft % variationem tftam non efle ab« 
folute neceflariam » Nam in priore eMmpIOy 
etfi per reduflionem habeatur mzz inz=zu» 
^aai multiplicando tamen oiqQes «quatio» 

AUt 
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tais terminos per a, eofdernque dividetido pet 
ifn ,fietzz^ nuu : nf m naa : m 9 fi ve etiam 
nuu \mt=zzz^ naa : m *. ubi per fraflioneni 
n: m inultipiicatuni reperitur quadratuiii ia« 
cognittc u 9 que dependet cxy i qum habea^ 
tUT yfa^u: licet ipfa aBquatio ejEplicari 
dd>eat per hyperbotas conjugatas. 

Atque ita quoque in fecundo excmploi 
etfi squatfO {nxx*^ zasy : c f aayy : zcc «-* 
-zaxp-^ thy fcc r= d; multiplicatis tamen ter» 
Diinis omnibus per 2cc » iifdemque divifis per 
aa f habebitur 2ccxx i aa «w ^xyi afyy^ 
j^cxx a «— • j^bccyi aa .f 2c^ % aa zsz 01 ubi qua* 
dratutn incognitae y omni vacat fra£lione • 
Kec diflicile erit intelligere , quod boc idein 
prasftari poflit in omnibus «quatiooibus^quH 
ad byperbolam , relate ad diametros confide^ 
ratam 9 nos manuducunt « 

jpl^i9 ^'"* '""^ quoque ttolim hic filentio 

J^X7or»</« pra;terire,quodficutiIoca ad circulum re« 

^n hyptrl ^^"* debent ad illa > que funtad eliipfira; fic 

housquiu. inter loca ad fyperiolam fpeciatim confide^ 

Zttm!'^' randafint ea t qua byperbola aquHatera ter* 

l7}iMif//yrJnnotefcent autem hujufmodi locat 

quotiefcumque in eorum conflru6lione orf« 

tur parameter aoqualis diametro^ ad quam re« 

fertur. 

Pro|>onatur, eicempli gratia» confl:ruen«^ 
da sequatio yj^ ~ 2ay f aar=:xx^ 2^^,quip 
ad hyperbotam \ reiate ad diametros cbnfide- 
tntatttf nos ducit. Fiat^ tum y^a^^ssz^ cuni 
x*^bt±UiEt quoniam habetur jjjf **-* 2ay 
f a^ c=r zZj8c XX *-^2bx zs Uu^ bb i erit 
per fitbftitutionem :.ssu & tm ^ Bb anjuatio 
. reclu^a, Du- 



/ 
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Ducatur jvm in fubjeflo plano refla Fio.oS. 
qUfBvis AB, & defignentur per portionesejus 
AN valores incognitae x . Quumque in redu* 
£lion^ habeatur x ^^h ^u % ablcindatur ex 
AB portio'ACp=i: ^. £t qjuoniam fit quasiibet 
C;N=x— «^ , defignabunt portiones iftiD 
CN valores tncognitas u « 

Sit deinde CD re£la , cui efle debent 
iKquidiflantesipfas NMtquas valores referunt 
alcerius incognitsejf .£c quoniam in redu- 
Clione habetur quoque^~a = «: » abfcin* 
datur ex CD portio C£ ±= a ; & dufla per 
puQ£):um £ re£la £F , ipfi CA parallela^£et 
quasiibet OM = ^ •— a ; adeoque ipfas OM 
valores referent incognitae z^ 

Denique » quum asquatio redufla fit zz 
^ «r/sr '~^^9 liqueti quod^ fi hinc indc a puu- 
€to £ capiatur t tum £F , cum EQ rr= ^ , de* 
beat eflfe FG quaefitsB hyperbolas diameter. £t 
quemadmodum, du£la FHi ipfi GQ paraliela» 
diametri ^jus ordinatss debent efTe aequidi- 
ftantes re£las FH ; ita fi fiat» ut FH fit ad FG 

In ratione aequalitatis 9 erit eadcm FH para« 
«neter illius diametri. 

In condru^lo igitur loco Inventa eft pa« 
rameter FH asquaiis diametro FG > ad quam 
tefercur • Uode confequens eft 9 ut hyper-* 
|)ola » per quam locus terminatur » fit asqui« 
latera ; adeo nempe , ut non modo diameter 
FGadasquet parametrum fuam FH^fed & 
omnes alias diametri parametris fuis aequales 
efledtbebunt. 

Casterum ^ quum hyperbola aequilatera 
ffrculo cojrrefpondeat , ^uasri hic poteft » cur 

iiy- 
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fiyperbola fiat asquilaterayper folam cequalita* 
tem parametri cum diametro , ad quam refer« 
tur h Ted non item ellipHs $ quippe quse ut ia 
cifculum abeat 9 requlritur quoque 9 ut ordi« 
nat» rcflos cum eadem diametro angulo& 
conftituant • 

Pendet id igltur ex eo 9 quod in quali« 
bet ellipfi bina$ adfint conjugat» diametri »• 
quales 9 tam inter fe , quam cum parametris 
fuis • Unde fola sequaiitas parametri cuni dia« 
metroefficere nequaquam poteft^ut ellipfis 
vertatur in circulum ; quum sequalitas illa 
etiam in ellipfi poflit Iiaberi. 

c A P. VI. 

De conftru^ione locorUfn ad 

byperholam , relate ad ajym- 

ftotos confideratam . 



w 



tur. 



L9cf a '• TP ^*^**** conftruflione locorum ad. 
hperMsm, X hypcrbolam 9 relate ad diametros 

'fjTpmtr conCderatam ; oftendemus modo 9 qua ratio- 
lonfiAer»' tiQ couftruenda fint loca itia 9 in quibus by- 
hfim%7^- perbola fub contemplatioem venit relate ad 
jimyzM9' afymptotos . Ec ut ab ea methodo ordiamur, 
quds formulam adhibet , cafum omnium fim« 
pticifllimum continentemj fciendum eft 9 quod 
in hyperboia 9 reiate ad afymptotos confide- 
rata^cafus fimplicifiimus habeatur^ quum ejas 
fuffSfa omnh ad aliquam ipfiat afymptotam 
teferuntur per reS^as | qu^Jint afymptoto ah 
teri parallel^e. Sit 
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Sit ergo A centriini hyperbolft^ fintque Fio%99« 

etiani AB i AC dua^ ejus afymptoti • Capia'» 

turin hyperbola pun^um aliquod M| ex. 

quo demittatur ad afymptotum AB refla 

MN f arympcotoalteri^Cparallela. Tum 

ponatur AN :;= ;^ , & MN ^y . Jamque, ob 

fiaturam hyperboli^ ^ re£langulum ANM ed 

ejufdem ubique magnitudinis . Quare , fi 

C|uantita$ eju$ vocetur ic » erit hyperbola^ Io« 

calfs ^equatio at^ :;;= a^ • Unde femper ac dsr 

quatioaliqua ad iftiurmodi formam reducl 

poterit 9 tunc ea ad hyperbolam 9 relate ad 

afymptotos confideratam » proculdubio nos 

roanuducet, 

Sed noteturliocloco velimiquod etli 
punflum M capiatur in hyperbola oppoflta» 
adhuc tamen cequatio localis hyperbolas flt 
pcy^W. Nam > licet in hoc cafu habeatur^ 
tam AN ^ •^ ^^quam MN ^ ••^^^nihilomi- 
nus reftangulum ANM femper per xy expri* 
Idii debet 9 quum notum fit ex Algebr» £le* 
inenti9 9 pofitivum effe produ^um « qnod 
oritur ex muitiplicatione duarum quantita* 
tum negativarum* 

Notatu etiam hic dignum exiftimo^ 
i|uantitatem cajufque re^anguli ANM , per 
M a nobi$ defignatam • vocari communiter 
fotentiam hyperbol^ ; uec aliter» datis afym* 
ptptis 9 hyperbolam deiinirii quam data etiam 
ejus potentia * Qua autem ratione hyperba» 
la in plano defcribi pofiit , ubi una cum ejus 
afymptotis data eft quoque ejufdem poten* 
tia ; id quidem inferius oftendemus. 
Ih Neque vero diificile erit definire 9 ^]\p,M. 
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^« *^ qMlis cfic debeat aquatio % qua fubinde re^ 

m^ ^ duci fojftt I utformam induat iftiut xy — aa. 

Airt'w!farf! Primo cnim » quemadnioduni in formula in- 

uuf cogntt^B duas fimul mulcipllcatnc reperiuntun 

fic etiam non poterit ssquatio aliqua ad eam 

formulam revocariynifi contineat produ6lum 

duarum incognitarum. 

Sed produflum iftud neceiTe efl quo* 
que t ut vei cum nulio earundem incognita- 
rum quadrato ^ vel cum uno tantum conjua- 
gatUF : adeo n^pe % ut fi ambo fuerint in as* 
quatione quadrata incognitarum > locus uun« 
quam erit ad hyperbolamtrelate ad fuas afym- 
ptotos confideratam i fed 9 per regulas fu- 
perius traditas, erit, vet ad hyperbolam, con- 
fideratam relate ad diametros , vel ad ellipfim» 
yel etiam ad parabolam. 

Proponatur » exempli gratia , «quatio 
pcy^au^-^iy^ac :sz $ ubi produ£fcum 
incognitarum cum nuilo earum quadrato 
conjungitur • FiatjfM^ = 2;i five etlamjp 
szZfaiSc erit per fubftitutionem xzfax 
%^ax^bz^abf^ac:=:io^ five etiam [xz 
^bz>^ab^ac — o.Vht quoque x — * 
;=:= iar 9 ita ut fit xz^^ bz z=i uz; & erit rurfus 
ope fubftitutionis uz*-^ab^ ac— . Fiat 
dcmum ab f aczszff''^ & erit U2^ffz:=^ 0$ fi- 
ye etiam uz p=: j^cequatio redu£la. 

Proponatur etiam sequatio ax^^xxf 
xyfby^-^ac^sszOi ubi produAum incogni- 
tarum cum uno tantum earum quadrato couf* 
jungitur • Capiatur xfbx^^ui five etiam x 
t^zu^b.^Et ponendo ubique u^^b loco x% 
& UM^^bti f bb loco XX » erit au*^ uu f 

zbu 
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2bufMy^^ah^-'^ifb^ac:=^o • Capiatur 
quoqnQ a^uf zi fyt:;zz ,k2LUt&taa^ 
uu f ibu f uy^uzi 8c erit per rubftitutio- 
ncm uz^-^ab^ bb •—4 ac *= o. Unde»ponen« 
do demum abfbbf ac!=jjfjfiet uz •— • jj^ss: o^ 
iive ctiam uz = j^aequatib redufla. 

III. Sed exemplis modo oflendamuSf qua iif- 
ratione^fer redu&ionem aquaiionis adforrau- ^^pnT 
hfn fimplici/Kmam^ loca ad byperbol(tm % relate '••^•«*/» 
ad ajymptotos confideratamt conjiruantur* Pri- tumptrfot^ 
mo itaque proponatur conftruenda squatfo J)jf^^^' 
Piym^ax*^bym^ac:=zo% qusg^ ut paulo ante EMtmpium* 
oftenfum eft 9 reducitur ad uz=ff, ponendo ^'*'^"»* 
jyMa=r:29X*-««^ = «r, 8cabfac=:ffi 

Ducatur in fubjeflo plano refla qusevis 
AB>ex qua abfcindatur portio AC =; b. Jam* p 
que» fi defignentur per portiones AN ipfius * 

AB valores incognits x , fiet unaquasque re« ^ 
liquarum portionum CN szzx^b^ adeoquct 
quum habeatur X — - ^ = isr » ipfs CN defi« 
gnabunt valores incognit» u. 

Sit deinde CD refla , cui effe debent s« 
qutdiftantes ipfae NM , qu» valores referunt 
alterius incognitasjr • £t quoniam in redu* 
(lione habetur ym^axs^Zt abfcindatur ex 
CD portio C£ = a ; & dufia per punfkum 
£ re6U £F > ipfi CA parallela , fiet qusiibet 
OM = V » a ; atque adeo ipPas OM valores 
f eferent incognit» 2;. 

Denique , quum «quatio redu£la fit u^ 
= jfi liquet, debere efle punfium £ centrum 
defcribendse hyperbolse , & reflas £D 1 £F 
afymptotos ejus . Defcfibatur ergo hyperbo* 
hifta»feditatamea^ut fitjfpoteatia ejusi 

TomJL Q &eaT 
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&eadem erit termintis loci propoiitK 
^ '^: IV. Ut autem oftendere pofCtmus . i&v- 
ti* «Mjir«. periolam tflam efic umnm % m auam refertmy 

Sii #•. ^^«^a^^<^ xy^axm^lfymm ac=Q,}uvu pnu* 

0mpnimmi^ advertere» quod fi fuper AB capiatur ad p^c;. 

Mmm <^ ^Q^ oppofitam portio AQ^src^ hyperbol^ 

quidem principalis npitimode fccet reAam 

Fio* AB » ejus autem oppofiu tranfire debeat per 

1 00* pun^um G • Ndin in «quatiooe » de qua agii 

tur , a ponatur y;f=^Op habebitur ^ax^^ 

acaipo f unde infertur fifzxf^c» 

Id quum ita fit 9 caplatur primo 10 hy« 
perbola princlpali pun^um aiiquod M • ex 
quo deroittatqr ad arymptotuai £F re£U 
MO » ipfi £0 paradeia » conveniens cum AQ 
in K* Jamque» pofiti; AN :sp9C%Sc MN zszyi 
erit ex conftrullipne CN» (ive JEO ":=; ar «-i» ^^ 
OM p=;^y ^at St re^augulum £0M t^ xy 
9^ax^-^hf ^^- Unde»quum (itjf»(tve etiam 
aifac potehtia hyperboiap ; erit xy^ax 
^ ^6yfai;;^aiffac,Cive etiam xy^ax^ 
iymmacaOf quse efl lequatio conftruendaf 
Ducantqr nunc ex pun£lis Ai& Q in hjF^ 
perbola oppofita re^te AH t GK> ipfi EP pa* 
ralielsB . Tum capiatur fequndo punfluqi ali« 
qupd M in portione HX ip(tus hyperboliR 
oppofit9B»ex quo demittatur pariter ad afym* 
ptotum £F re^a MO » eidem CO paraliefai 
conveniens cum AB in N • £t quamquam ii| 
iAo cafu maneat ANs;^^,fiet tamen Ciff 
iive £0 :=s:bim^x. Quumque hic poni debeal 
MN t=z ^y ; erit MOz=zJH^y ^ a: proinde^ 
que t ob naturam hyperboIaB , rurfus erit 1)1 
autea xy^a^¥miiym^0f;;p:o^ 
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C«piatur tertio in porttone hyperbol» 
oppoiitaBHKpun^um quodvis M^exquo 
{etiam ducatur ad arymptotuin £P refla MO, 
alteri £0 parallcia , conveniens cum AB in 
K • Patetque , in ifto cafu fieri , tum AN =;; 
«M X f cum MN = ^y ; adeoque efTe t ut in 
cafii prascedentiy CN, five £0 t=;A*^x f Sc 
MO = ^y f a • Ouare 9 ob liyperbolse na- 
turam , inventetur lemper opquatio xy w aM 
«^ ^ ""^ ac s^o^ 

Capiatur denique pun£)um M in por- 
tione reliqua KZ hyperbolse oppofieas , ex 
quo fimiliter demittatur ad afymptotum £F 
re^a MO t alteri ED paratlela , conveniens 
cum AB in N • Cc quoniam In tfto cafii iit 
AN i=z^x , & MNz?j)i;adhuc eritCN^ 
^veM0^6^Xf& UO=:^yfa.Viu 
de , ob naturlim hyperboiasi fcmper habebitur 
«quatio xy-^ax^ty^^ac:^ 0. 

V. Proponatur (ecundo confintenda ^- ^- 
guatio altera %fiiperim allata ^ax^^xx^xy fJl^HTi 



^ iry i^ac = 9 quaB f ut ibidem oftenfum j*Aj'» »**^'- 
eft , reducitur ad i»«/=jf , poncndo x f ^ =: difi,iit^'JL 
u,a*-^uf26fy=iZt&aifA6fact=zff'. Fiq. 

Ducatur in fubje^o plano refta qu^vis loi. 
AB 9 & per portiones ejus AN defignentur 
vaiores incognit» x« Quumque habeatur x f 
ii=z Uj capiatur fuper AB ad plagam oppofi- 
tam portio AC =6.Et quoniam fit qu«li- 
bet CN = ^ f ^f defignabunt portiones CN 
▼alores incognits u. 

Sit deinde CD rcfta , cui cffe debent «- 
quldiftantes ip(» NM f quoe valores referunt 
tlterius incognit^ y . £t quoniam in redu« 

Q £ ftio- 
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&eadem erit termintis loci propoiiti, 
neJZirs^ IV. Ut autem o^endere poflimus , ^. 
fh t99ftrm> fifiolam iftam efic limam $ ad qaam teftrtuf 
l^ntuVw. ^^^Qtio xy^ax^lfymm a^=«>, juvat priui 
mttfnkimf advertere» quod fi fuper AB capiatur ad ps^ 
Mmm 4^ ^^^ oppofitam portio ACI ^ ^ * hyperbol^ 
quidem principalis npitimode fccet reAaai 
Fio* AB t ejus autem oppofiu tranfire debeat pet 
1 00« pun^um G • N^m in acquatiooe » de qua agii 
tur , fi ponatur jy ^ o » habebitur ^ax^^ 
ag^^o , unde infertur p^zsif^c. 

Id quum ita fit « captatur primo in hy- 
perbola principali pun^um aii<|uod M t ex 
quo deroittatur ad afymptotum £F re£U 
MO f ipfi CO paradeia » conveniens cum AQ 
in N« Jamquei pofiti> AN :sp ^f & MN r=>; 
erit ex conflrullione CNf five JEO ^n^^b^ 
OM ps^y m^a% Sc re^augulum £0M *;;; xy 
9^a9C^-^Ayf ai. Unde,quum fitjfifive etiani 
atfac potehtia hyperbpiap ; evit xy^ax 
^ ^Ayfai:;i^a6fac 9 five etiam xy^^ax^ 
iymmacaOf quse efl lequatio conftruenday 
Ducantur nunc ex pun£lis Ai& Q in hy« 
perbola oppofita re^te AH t GK> ip^ ED pa^ 
rallelsB • Tum capiatur fecundo punfluip ^'^* 
qupd M in portione HX ipfius hyperboiit 
oppofit9B»ex quo demittatur pariter ad afym* 
ptotum £F re^a MO » eidem CO paralielai 
conveniens cum AB in N • £t quamquam iq 
iAo cafu maneat ANss^^^fiet tamen CNt 
five £0 =:bim^x. Quumque hic poni debeaf 
MN x=:m^y ; erit M0=:^^ f a: proinde* 
que » ob naturam hyperboIaB , rurfus erit ul 

amea xy^axt^by^0f:;s;Q^ 
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Capiatur tertio in porttone byperbol» 
oppofi tae HK punftum quodv is M , ex quo 
«iara ducfttur ad arymptotum EF refta h/LO, 
alteri £0 parallcia » conveniens cum AB in 
N . Patetque , in ifto cafu fierl , tum AN =5: 
m^ X 9 cum MN == ^y i adeoque efTe « ut in 
cafu prascedenti, CN, five £0 f=;6^x ^ Sc 
MO = ^y f a . Quare 9 db hyperbote na« 
turam , invenietur lemper asquatio xy mm ax 
«m 6y — <• ac ^o^ 

Capiatur denique pun£)um M in por- 
tione reliqua KZ hyperbol» oppofieas , ex 
qud fimillter demittatur ad arymptotum £F 
re^a MO t alteri ED parallela , conveniens 
cumABinN.Ct quoniam m ifto cafii i^t 
AN = ^x , & MN = J» »adhuc erit CN, 
fivcBO=:^^;»,& UO=:^y^a.\Jiu 
de , ob natu/am hyperboiasi fcmper habebitur 
«quatio xy *^ ax ^ by ^ac :=si 0. 

y. Proponatur (ecundo confiruenia a^ v. 
quatio altera .faperim alkta , »x ^xxfxy fJHndlT, 
^ iy^ac =: f quas f ut ibidem oftenfiim '*/«» »***- 
eft , reducitur ad nzr=zff^ ponendo xfb^ d^^uUtlL 
u,a»^uf2bfy:;=i:i^f&abfbbfact=zffi Fiq. 
Ducatur in lubje^o plano refta quacvis | oi* 
AB 9& per portiones ejus AN defignentur 
vaiores incognit» x« Quumque habeatur x f 
bf=: Uj capiatur fuper AB ad plagam oppofi- 
tam portio AC =: ^ • £t quoniam fit qusli« 
bet CN =:xf ^f defignabunt portiones CN 
valores incognits ar. 

Sit deinde CD re£la , cui efle debent «- 
quidiftantes ip(» NM f quoe valores referunc 
alterius iticognit^ y • £t quoniam in redu« 

Q £ ato. 
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Clione habetur a •^ /jr f 2i fyr=zzStve etiam 
jr f af ^H-^x = 2S caplatur fuper CD ad 
partem contrariam f tum portio C£ e=: a f ^i 
cum portio BF sequalis ipfi AGJamquetConvr 
pieto parailelogrammo A£ , du6);aque FGt 
ipfis NM occurrente in O » fiet unaqusequa 
QM»E^f af ^t^x S adeoque ipfas OM 
yalores refereht incognitas «• 

Quoniam auteifi re£las iftae OM cor» 
fefpondent portionibus ipfius FG $ utiqua 
crit F cehtrum defcribendie hyperboiat $ tum 
item FG , FD erunt afymptotj ej^s . Veruai 
portiones illae FQ tunc demum reperiuntuv 
lequaies ipHs CH» ubi aequales funt duas AC| 
FG • Unde procul efty ut esedeni FO defigna^ 
re queant valores incognitas u $ adeoque^ etfi 
4Bqiiatioredu6lafitiirJ8£=cj|^-9 multum tamen 
abeft » ut fit j^qusfitac fayperhoias potentia. 

Itaque > ut definiamus potentiam deicri* 
i)endas hyperbolie , fit AC ad FG » ut eft # ad 
m • Quumque hac ratione fiat quaBlibet FO 
13=: mui n 9 fi ponamus ulterius » quod quaBfita 
potentia fitgg , erit ejufdem hyperbolaB Ioca« 
lis sequatio tnuz : if = gg ^ fiye etiam ^za 
^Sg^ ^ • Cf^t autem uz =ff* Quare » inftitu» 
ta comparatione $ fiet nggzmtznff. Unde in^ 
fertur ^^ s=r tnjfi n \ adeoque pptentia hyper^ 
bolae defcribends debet cflTc rnffi n^ 
vi. Vl^ Hic etiam , ut oftendere pofllimuSi 

^uahvir ^^l^f^^^i byptrbolam fatisfacere propQfita a^ 

frmetdentu quationi ax ^rr^ XX f xy f iy ^ ac — Q% ju^ 

mZrJJT vat prius advertere, quod fiV AB abfcjnda. 

FiG. tur portio AH = ai 2,& faincsinde a pi|n£);« 

ip I , H ca^iatur» tmn kjKi cum Hh ^ yfiaQ ; 4 
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ilr)i tiyperbola quidcm priticipalis ttanfire de^' 
beat per pun£la K» Sc Lsejus autem oppofita 
tiuiiimode (ecet reflaih AB. Nam in «quacio- 
lie^ de qua agiturifi ponatiir jp2:oiiiet ax^^^^x 
^ai!±sOf unde infertur % tum x^a: zf 
V(aa: 4 ^ tfc^icum Xzsia: 2-W(aas ^•-^c). 
Id quum ita fic ^ extendatur AG ufque 
doiiec byperbolam principaletn fecet in 1 1 & 
capiattir in portione ejus IL » aut KX pun« 
ftum aiiquod M , eic quo demittatur ad arym"* 
j^totum FG re£la MO ^ alteri FD paraileiai 
convenlens cum AB in N • Jaihque , pofitis 
AN t=x , 8c MN i=^^ ; erit ex conftru£iiona 
CN^^xfi.AMOtxyfafi^x.Sed 

CN eft ad FO, ut AC ad FG , five etiam 9 ut 
11 ad f» • Quare erit FO '^ssmx :n ff»6xn» 

Hinc erit re£langulum FOM = mxy : ^ 
IJP maxin f mixm ^ fnxx: n f mby: n f mabin 
<f mbb: n •^ mbxi n • Sed ^ db naturam hy per- 
DoidB, quantitas ejufdcm re£languli eft mffiif* 
Quare erit fTiAry:^ f max: n f mbxin^mxxxM 
f miyxn f mab:n f mbbm ^ mbx:n = m^.n^ 
five etiam xy f axfbx>-^xxf by f ab f bb 
^^bxiszff ^ queeitranslatis terminis omnibus 
ad eandem partem,£: poGto locojfvaiore 
cjus ahfbbf ac, reducitur ad xy f ax^^xPt 
f^by^ac^$, 

Capiatur fecundo in portione fiyper* 
bols principaiis KL pun£lum aliquod M » ex 
quo etiam demittatur ad aiymptotum FG 
xefla MO 9 alteri 1^0 parallela i conveniens 
€um AB in^t . £t quoniam in ifto cafu fit 
AN = iV,&MN=s-^jf; erit adhuc CN 
^xfb^WO^mx:nfmb:n, &MO:sj^ 

Q 3 t^ 
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^afi^^. Unde , ob IiypcrbolaB natnram» 
rurfus crit ut antea Xy f ax ^ xx f iy ^^nc 

Captatur tertio in porttone rellqua hy* 
perbol» principalis 12 punflum quodvis M^ 
ex quo ducatur partter ad afymptotum FG 
rc£ka MO 9 alteri FD parallela 9 conventens 
cum AB in N. Pateiquef in hoc cafu fieri AN 
r= •^x%& MN = ^.Hinc erit femper CN t=r 
5= jc f ^ , FOt= mxi nffn6xtff& MO i=y 
f af^^-^x , Quare , ob naturam hypecbo« 
te I habebitur femper aequatio xyfax^^ XX 
f by •— i ac zn ^ 

Capiatur demum in hyperbola oppofita 
pua£lum quodvis M 9 ex quo fimiliter dtica« 
tur ad afytnptotum FG re^a MO , alteri FO 
paraliela 9 qufls convenlat cum AB in N • 
Quumque in tfto cafu fiat, tum AN r=r •— • ^. 
cum MN cr ^^y $ erit adhuc CN =:xfip 
FO rr mx: n f mb: n % Sc }AO=:yfa fbm^ 
X: proindeque, ob hyperbolse naturami adbuc 
babebitur eadem «quatio xyfax^xxfby 
^^acz=io. 

Fieri autem poteft , uc pun6la duo H9 
& K coeant in unum , & ipfa AB hyperbolai 
•tangens evadatt nimirum, quum habetur a =:^ 
4^ 9 quandoquidem in hoc cafu radices duae 
aquationis ax^-^xx^ac=:o fiunt QM]uales 
jnter fe • Scd contingere quoque poteft , ut 
reda AB nec (ecet 9 nec tangat hyperbolam: 
fciiicet 9 (i a mtnor fit , quam ^c ; quum id 
ifto cafu ejufdem aequationis radices duie 
evfldant imaginanc. 
iA^ZmmMd VII, Atque ita quidem conftruuntttr 

lo- 



tOak «1 hyperbolam $ relate ad afympcotos *3V^^«i»« 
cctnfideratam, per redttfltonem fuarum squa* }y^wM ^* 
tionuitt ad formulam fimpliciffimam • Videa« ^^^^ 
ttus icaque modo , qaa rathfte eadem hca ad iTitmnstti 
kyftrbolam confirui debeant t reiucendo eo^ "*^'**'« 
tmm aquationat adformulam% quafii omuium 
maxime compofita . Quem ia finem » qualls fit 
idiurmodi formula i operft pretium eft t ut 
l^rimo ioco definiamua« 

Nimirufti , referendo hyperbol^e pun^a 
cMtiQia ad re£lam pofitione datam » per reflaS 
alias » qu» fint uni ex afymptotts parallelse; 
perfpicuutti eft^tria contingere pofle.Pri* 
mo 9 ut refla poGtione data fit afymptotus 
altera • Secundo , ut fit aliqua ejus paraltela: 
£ttertio demumi ut angulum cum eadem 
afyiMptoto conduuac. Unde » ficutt ex tribus 
ilifcecafibus priores duo fub tertio conti* 
nencur > ica & formlila hyperboiie » relato ad 
afymptotos confideratas » omnium maxime 
compofita , ea erit » qu» ex tertio illo cafu 
dcducitur. 

Sit igitur £ centrum hyperboI«;fintque Pio^ 
etfam £H , £K hinx ejus afymptoti • Agatur 1^02* 
reAa AD^afymptoto £H parallela;& per 
aliquod ejus punfium A ducatur quoque 
obliqua AB.Sumatur poflea in AB pun£lum 
quodvis C '9 & duflis refliis AF» CD, afym-» 
ptoto alteri £K «quidiftantibus » ponatur ^ 
AC=rir i CD:=m, AD=:x , AF;=r^f 

&EFc=:f. 

Capiatur XKinc rn hyperbola punffcum 
aliifiiod M t ex qu^ demittatur ad afympto* 
tttm £H re£la MO» alteri £K parallela , con«f 

Q 4 vc- 
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veniens cum AB in N, & cum AD in R ; po* 
naturque adhuc AN = x%& NM = jf. Quta 
ergo AN eft ad NR, ut AG ad CDj erit NR 
== mxi n ; adcoque « quum duas AF 9 RO in- 
ter fe fint asqades « erit MO -^y f mxm f q. 
£t quoniam AN eft ad AR , ut"^ AC ad AD; 
erit aR f five FO s $xi n : proindeque eric 
EO =fc r f sx\ n% 

Hinc erit reflangulum EOM =ryf» 
I9irx:iir f r^ f sxyin f r/af;i^Af : 1»^ f sqtci ir^adeo- 
que, n potentia hyperbols vocetur pp 9 habe- 
bitur » ob naturam ejufdem hyperboics f i^ f 
mrx: n f r^ f f xy: n f msxxmn f i^xii» = pp, 
five etiam xy f mxxt n f Wjf : s f iwr^i x f ^fl? 
f nrq : r -i^ npp : r = : & propterea formu- 
lam hyperbol» f relate ad afymptotos confi* 
d«ratfl3 > omnium maxime compofitam f com* 
perta acquatio nobis exhibebit. 

Perfpicuum eft autem , in hujufinodi 
formula produflum duarum incognitarum 
xy cum uno tantum earum quadrato conjun- 
gi ; nec quidquam obftare , quin quadratum 
illudab ip(a formula deficiatioimirum» fi fue- 
rit m^o, Unde veritas regulae f fuperiua 
tradita; , pro cognofcendis locis ad hyperbo* 
lam f relate ad fuas afymptotos conQderatamf 
ex ipfa eorum formula generali prono alveo 
fluit. 

vnu VIII. Sed oftendamus modo f gao paBo% 
^r^Tntrft. ^P^ invcnta formxU generalis , conjlruantur 
i0fn fprmw toca od byptrbolam ^ rehtc ad eius afymptoiot 
irm pr4ffata conftderatam . 14 miTum , comparationiSf ope 
iZiy^^'"' definiendae funt primum quantitates , qua» 
locum determinant • £t fiquidem omnes iii* 

veniun« 
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VCfliuntiir pofitivas « danda eft re£kis » quaC 
referunt t ilia-eadem pofitio , quam in figurft 
forniuidc rep^riuntur babere.Sed fi earumali« 
qua prodit negativa ; tunc re£la » quam exhU 
bet 9 capienda eft ad plagam oppofitam* 

Quantitates porro > quas Jocum deter- 
minanty funt nirn, pp, q% r% $• Verum^ inftitu- 
ta comparatione t dumtaxat ipfarum pp%q%t 
valores innotefcunt • £t» quantum ad priores 
duas m % Sc n 3 nonnifi ratio % quam habent 
tnter fe» cognita fiet. Hinc valor unius ex ils 
fumi poterit ad libitum 4 £t tunct per cognf« 
tam rationem » quam inter fe babent t etiam 
valor alterius notus evadet • Pr^eftat autemi 
utcumque afTumerc valorem ipfius n , quem 
tamen pofitivum femper eflTe oportebit* 

Determinatis valoribus ipfarum m% & ni 
etiam quantitatis t valor innotefcet. In trian* Fici» 
gulo enim C A D ndtus eft anguius AGD»ve« i^s* 
lut «qualis angulo ANM » qui vel datus efti 
vel fumitur ad libitum • Quare » ubi duo ejus 
latera AC t CDt defignata per quantitates n^ 
Scm, fimiliter nota funt ; cognofcemus quo» 
que tertium latus AD t quod exfiibet quaa* 
titas s • Speciatim autem erit r ts i^ t ubi va- 
lor ipfius m nulius reperitur;quandoquidcm; 
evanefcente CDicadit AB fuper ADf St puQ« 
fi^aduo C j & D coeunt in unum» 

Illud quoque fedulo hic notandum exi* 
ftimo» quod ubi valor ipfius pp , qu« hyper« 
boias potentiam refert p prodit negatlvuSfi 
tunc ipfa hyperbola defcribenda fit ad partem 
alteram afymptoti £H • Nec oblcura eft hu* 
jus rei ratio • Nam negatio iila » non tam afli^ 

clt 
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cit hyperbolie pdtentlam» quam reftangulum 
EQM f €Ui potencja illa eft lequalis • Unde# 
quutn ordmata OM capieiKla fit ad partem 
contrariam i omnino neceffe efti ut bjrperbo* 
la dercribatur ad partem alteraiii ipfius £H 
tX« IX. Oporteat Itaqiie primo 9 €imftruer§ 



/hmtkMfmi iocam eabibet ad byperioiam , niate ad afym» 



ptctos confideratara • Qula in ea deeft quadra- 
tum fitx ; utique fraflio mtw,per quam illud 
in formula multiplicatum reperhur , debet 
eflfe nihilo «qualis • Unde 9 quum fit mt=2 0i 
per eaf qa» paulo ante notau funt» erit quo. 
que m :=± rs adeoque ipb formula fiet xy f ry 
fqXfrq^^ppi=zo. 

Jam , inftituca comparatione habebituri 
azs^^air^:^^ 69 8c rq^^ppssz^ac. 
Unde 9 quemadmodum •^a^^^b func vaIo« 
res Ipfarum qt&ti Ita , fubfttcutis valoribus 
hifce in tertia lequatione, fiet ab^ppt=*^ 

P iMTflioc eft ppz^abf aci proindeque^defigna- 
tis valoribus incognitie X per portiones AK 

'^* reA» AB 9 & exlftente AL ref^a , cui «qui- 
dfftantes efle debent valores alterius Inco* 
gnitoB y 9 ccmftruetur propolita itquacio in 
•um 9 qui fequitur » modum • 

Abfcindatur ex AL portio AF £=: § . 
Tum 9 duAa FK 9 ipfi AB parallela » capiatur 
fuper ea portio FEt=sb . Ducat ur porro per 
pun6lum £ re£la £K § iequidiftai>s ipfi AL« 
Denique centro £ » & afymptocis £H 9 EK 
defcribatur hyperbola ts^lis 9 ut ejus potentia 
fit abfac. £t hyperbolai fiibinde ^foripu^ 
loGUS erit quaifitu^ 

Du. 
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Ducatur enim tx punAo aliquo M ad 
tfymptotum BH refla MO 9 alteri £K paral« 
lela , conveniens cum AB in N • £e 9 pofitis 
AN , five FO c:±: ATi & MN xs j^;erit ex con« 
ftruftjone MO=^»^a , EO cr ^— •* , * 
re6languiuffl £OM tsszxy-^ax^iyfoA^ 
£ft autcm hyperbole potentia ai f ac. Qua« 
re erit xy^^ax^-^iyfaicziaAfac, five 
tthm »y^^ ax ^iy^ac ;zs: tqiix efta> 
quatio conftruenda. 

X. Oporteat etiam » conftrucre ^CMStia^ ^- 
nem xyfayf6x^^axxtcfact=ia % ^u^ fttmJdmm^ 
fimihter locMm eHhibet ad byperiolarn , rclate 'j^ 
ad cjm afymptotoi coxfideratam % Quia fiic itmm* 
adeft quadratum xx h i^ftituta comparattone^ *^ 
habebitur primo miu t:i=:^^a:C^ Quare » aU 
fumpta H(s:zc, fiet m r=r »--« a • Comparatls 
auteoi termtnls reiiquis , habebitur quoque 
f$r :$;;:=:: a f iwr : I f f t= * t St wrq : r *-? 
nppi $ t= ac. 

Hinc io prima harum «luationumf fiib* 
rogato valore ipfius n » fiet cr:s;=ap fivc 
etlam f s ai! ^ • Et quoniam ex fecunda c« 
^uatione eruitur q=b •^ mrt s ; per fubfti* 
tut jonem fiet quoque q^zAfa^zc. Quum-» 
que demum per tertiam habeatur pprrzrq ^ 
acx:xr;rubftitutJonis ope fiet etiam pp :££= absic 
f a^szcc^^aszstdto nempet ut nifi fit^^ 
f aa majory quam cc% valor ipfius pp prodibiCa 
vel nuKus, vel negativus« 

Pommus ergo , icfaa majoreffl efle^ 
quam c^ • £t » defignatis vaforibus iacogni* 
ta^jr per portiones AN reft^ ABt fit AL Fio; 
ft f ctti «quidiftaates effe debciit .valoies 4. 104« 

te« 
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terius incognitsjf .Caputur in AB portio 
AC tzr. c • Tumi du£l4 GD , ipfi AL paralle* 
la«fiac eadem CDsAt jungaturque AOi 
Capiatur detnde fuper AL ad partem oppofi* 
tam portio AF s^ifaaic, perque pun^um 
F agatur reaa £H » parallela ipfi AD.Flaft 
poflea FE :=<: as: c , & ducatur per punflum 
£ re£la £K «quidiftans reflae AL. 

Denique eentro £ ^ & afymptotis EH^ 
£k defcribatur hjTperbola 9 qus habeat pro 
fua potentia quantitatem aisicfa^sicd^ 
as • £t hyperbola , fubiade defi:ripta 9 locua 
eric qusfitus • Quod ut palam fiat $ ducatur 
ex pun£loaliquo Mad afympcotum £H re^ 
£la MO f alteri £K paraliela t qu« occurrat 
ipfis AB 9 AD in pun£lis N 9 & R ; pofitif^ 
que AN r=;c9&MN=s:y^ erit ob triangu^ 
la flBquianguia AGD» ANR. t NK te=: axt c, & 
AR f five FO xs xir:c» 

Hinc 9 quum fit MK*=:i y ^anic f& 
AF , five RO :=s6faa:c; erit tou MO t=2 
y '^ax: c f 6 f aai c . EA autem ex conftru- 
£lione F£ s= ai 9 c. Quare erit tota £0 =s 
sxicfasici atque adeo erit re6iangulura 
£OM tszsxyic*-^ asxxx ce f bsxx c f aasx icc 
f asyi c ^^aasx: cc f dbsi cfa^s: cc. £ft att« 
tem abs icfa^s : cc »-4 as hyperbolae poted« 
tia • Itaque erit lAfy s c «^ asxx : cc f bsx : c {■ 
Msx: cc f asyt c «-^ aasx: cc f abs: c f a3r: c4 
2=r absi cfaBs: cc •^as , quae redu£U exhi* 
bebit «quationem propofitam xy h-^ axx : c ^ 
ixfayfaczti04 

pMuMh '" ^'^**^^ «gitur exempld « ut Valor 

fti^S' iUfOtQntim fp jpofitivus evadat ^ neaeffe eft« 
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u t ic f aa tnajor fit $ quam cc . Sed » fi fuerit ^" 
i^c f aa minor « quiun r^ ; cunc ejufiJem po- inr. ^ 
tenti^ valor prodibit negativus • |n ifto au« 
tem cafu f ut fuperius innuimus , defcriben« 
fda eft hyperbola ad partcm alteram afympto- 
zi EH f & efle debet as-^aisic^^ a^s : cc Fio% 
potentia ejus • Nec difficile id erit oftendere. I0$* 

Nam » dufta adhuc ex aliquo fiyperboi- 
In pun£lo M ad afymptotum £H re^a MO» 
^lteri £K paraliela , qax conveniat cum AB 
in N , & cum AD in R s poni debet AN 
c= ^ f & MN ts^^y . Unde , quum 6at 
EO tssisxic^asic /&. MO = *— i > f ^;»: ^ 
»-« b *-^ aa: c i erit rcflangulum £OM = »^ 
sxyi c f awjir; cc *^ bsxx ^^ aasxicc ^^ asyxc 
f aasxxcc -^ absic^^a^si cci adeoque^ob na- 
turam hypetbolaPferit ^r^ fxy: c f qsxx^ cc ^ 
/jx: c »— aasxicc •— • fljry: c f DaM.vr*^ a^x: f 
•^ a^s :cc;=sasf^abs:c^a^s : cc% unde 
eruftur trquatio conftrqenda ^iy i-r* aXiV }C f, 

^Af f fly f ar =i 0t 

Ficrietjam poteftf ut fitbcfaa^fCm 
£t tunc , ev^nefcente hyperbols potentiat 
cum fuis afymptotis hyperbola ipfa confun* 
detur • Id vero ut oftendamus $ poqatur in 
0Bquatione conftruenda ioco 6 valor ejus c wm* 
aai ci & erit xy ^ axx\ ffcx^^ aax; cfay 
f ac c:?: • Quumtjue cequatip ifta dividi pof^ 
fit per binomium ;c f a » & ex dividone oria« 
tur qiiotiQM y ^^ ax : ^ f r ; liquet , eandem 
componi e^ duabus hifpe ^quat}onibi|S prii^ 
|ni gtsidas y h^ axi cfc = c^,& xfa:==:Op 

Jam primae harum acquationum fit fatis Fig; 
peir afymp^otviip £H • M^neptibu^ enii» ofi|. i o^ 
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nibuSfUt fuprayinvenitur femper NR ::= axzc^ 
Vndeyquum fit AF» five RO t=;= iffaa:c = a 
erit NO = c «^ a;r : ^ ; proindeque i pofita 
eadem NO = •— * y , crit ^^axiczsz »~»j^» 
five ettam^ —^ tf^; r f ^ = o • Quod vero fe- 
cund^ fatisfaciat afymptotus aitera £K ; id 
Itquet ex eo» quod, produ^la BA , ufque do^ 
nec fecet £K in G » fiat AG = n. 
*"j^ XII. Gsterums i» compfititme hcwram 
'^po/htiu ni byperMam » ulatt ad afymptotos confidcra'^ 

ht^rMsHf, ^^^ * ^''^^ parstcr fidulo notari deiet $ quod 

r#i4«« adml cxiftentibus x » & jr duabus conftruendx «• 

^IIJJmI^'. quationis incognitis » fieri quandoque pofllit» 

**j^.^^ ut defignari dcbeant per portiones AN reft« 

m!^h! AB valores incognitpc^ , perque re^as NM 

vaioresalterius incognit«D x . Nec fiine diffi« 

cile erit definire » quando demum id fieri dc« 

l)eat« 

Ntmirum id fiat oportet » quotiefcum* 
que in lequatione propofita una cum produ* 
£lo duarum incognitarum reperitur quadra- 
tum incognitfe^ . Sic iscquatio xy fyy-^ay 
•— «actp:omutationem illam expolcit » quia 
quadratum incognitie jf iHud eft , quod in ea 
conjungitur cum produ(lo ambarum ioco- 
gnitarum xy. ^ 

Interim » quum conflruitur «quatio 
aliqua , per reduflionem ejus ad formu- 
lam compofitam » eademque natura fua exi- 
git eam variationem , necefle eft » ut etiam 
in formula incognitds varientur . Sic formu« 
la f cum qua comparanda eft «quatio xy fyy 
»—• ay^^acrsTO , baud quidem efle debet xy 
f mxx t X f xty : s f mrx : t f qx f ttrq : s^ 

ppp:t 
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fgpp; fxz 0, fed xy f myy ; n f nrx : * f «>ry; i 

jElTe ttucem omnino neceflTarfam VArmti(V 
nem iftanii $ quum conftruitur iociis , per re« 
du^ionem aequationis ad formuUm compofi*- 
tam 9 id liquec abunde • Sed eadem neceflitac 
non ita liquido apparet^quum conftru^io^t» 
per redu^ioncm acquatlonis ad formtiiam lim- 
pliciirmiam • Quare, ut ea ionotefcat , iiat in 
allataexemplo ^f jf«-^a:=r iSf f itautfit xy 
^yy^ayxiszuy .Et eritiyy»— far = 0»fivt 
^thm uy :=z af sequatio redu£la. 

Defignentur jam valores incognitai ar 
per portiones AN itSim AB • St quoniam 
in redu^ione babetur x f jf«^a c^ arfliquetf 
jipn aiicef haberi pofle vaiores incognicap «^f 
quam dcleqdo ex eis conftantem a , & adden* 
flo iifdem v^riabilemjf • Id er^go qoum fieri 
nullo pafto pofrit ; hinc efti cit per portiones 
AN re£l9 Ap defigngnfli fiQt valpres inco» 
gnitse y. 

XilU 11] ud quoque nolm kh fiUnth xm. 
pTiCterire 9 quod quotiefcumque |n a5quatio«i '^lu^h. 
ne, UQ» cum produi^o Incognitarum f reperi* «« , qus «' 
tur quadratum un|us ex iis f tunc iocus ejc* %2TfjmZ 
plicari po(][it , non modp^per hyp^rbolam^ re« pnhyferh. 
Jate ad eius afymptotos confideratam f ve-^IS. '''"* 
rutnqtiamper hyperbolamf confider^tam in 
ordine ad fuasdiametros; quumad utriuf* 
que formqlam poflit aequatio ip(a revocari. 

Proponatur » exempli gratia , con«^ 
ftruenda lequatio j^y f 2xy 9^ zay f 2cx f an 
tszo.Vi^ty^X9^9~z. £t quoniam ha« 
bctur J5y f^txy^^ iay f aaf=5 Z9>^9c\%axi 
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fubftitucione pefa£ltt t erit zz^-^xxf 2,ax f> 
2CX s= • Fiat quoque x •—* a •— • ci= isr • 
Quunique fiabeatur 2ax f 2cx ■ — ' ;irx =: aa f 
2a^ f ^ — ^ ar/y > erit rurCus per fubftitutio- 
oeni zzfuaf zac fcc^^uutz=o. Ponatur 
porro afc t=zf^ ita ut fit aa f zacf cc =zjfi 
& habebitUF demum zz f ff^ xuf=: 09 fi ve 
<tiam 2Z ,•= uu^ff% qu» ad hyperbolam, 
relate ad diametros confideratam 9 nos ducit. 

Id vero mirum cenferi non debet • Jain 
enim vidimus fupra 9 quod ubi in «Bquatione 
incognitx duac fimul multiplicatas reperiuo- 
tuf j iocus non aliter efle poffit ad hyperbo- 
lam f confideratam in ordine ad fuas diame* 
tro9 , quam quum quadrata earnndem inco- 
gnitarum ita quidem in »quatione contineu* 
turi ut translatis ad eandem partem» tum ter- 
minis quadrata illa continentibus » cum ter- 
mino incognitarum produfilum inciudentOi 
debeat coefficiens unius quadrati augeri 
nonnihil , quo termini ii poffint finmi qua- 
dratum perftflum conilituere • 

ProftBflo autem ) quotiefcumque in as* 
quationexum produfko incognitarum con- 
jungitur quadratum unius ex iis S tunc nihil 
vetat 9 alterius quoque quadratum in ea con- 
liderare ; quum fatis fit^ei prssfigere zero^ 
feu nihilum^velut coefficientem • Unde 9 quia 
coefficiens iftius quadrati debet augeri non- 
nihilf quo idem poflit una cum quadrato aiio^ 
& produfiio incognicarum quadratum perfe» 
^um conftituerc ; poterit confideratione iila 
per hyperbolanu relate ad diametros confide* 
ratam > lequatio ipfa explicari. 

XIV. 
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' XIV. Superedjam» ut oftendamus ,^iya xiv. 
ratione hyperbola in plano defcribi pojftt. , datit 'S^TTnltr^ 
eius afymptotis , & potentia . Sint igitur AB> f ♦j'^*''*^/* 
AC alymptoti nyperboIflB dercr;bend» ; & t.i f/«i ^. 
exponatur potentia ejus per reftangulum, %ll^i^^ 
quod fit cx duabus earum portfonibus AD, Fio! 
AE . Compleatur parallelogrammum AF . Et io5. 
' quoniam re£langulum ADFadsequat poten- 
tiam datam ; erit punflum F \\x hyperbola 
quasfita. 

Quum autem punfium A fit.centrum ^ 
iiyperbolds 9 fi extendatur AF ad partcm op* 
pofitam , urque donec sequales fint du9s AF, 
AG ; fiet tota FG utia ex diamutris hyperbo- 
las • £t quoniam , condituta AB dupla ipfius 
AD 9 du6laque per punflum F refla BC> 
contlngitida hyperbolamdefcribendam inF; 
defignabit eadem BC pofitionem ordinata* 
rum diametri FG . Unde qutsfita hyperbola 
nullo negotio defcribetur 9 fi ejufdem diame- 
tri poflit etiam parameter definiri. 

Ad hanc vero definiendam 9 meminiiTe 
oportet ^quod.eadem re^a BC fit asqualis 
conjugatcs ipfius FG • Hinc enim fequiturt 
paramctrum diametri FG debere efle tertio 
Joco proporcionalem pofl: duas FG 1 BC^ 
adeoque eandem baberij fi fiat, ut FG ad fiC» 
ita BCadFH. Defcribatur ergo diametro 
FG hyperbola, ita ut re6la FH exhibeat^ tam 
parametrum ejus diametri 9 quam pofitionem 
fuarum ordinatarum • Et hyperbola, fiibinde 
defcripta, eam t quam quserimus^ nobiscxhi* 
bebit . 

Obiter autem notetur hoc loco velimj 

ToradU K quod 
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quod ficiitiidatis arymptotJS9& potentm» po^ 
titione datur hyperbola ipfasfic dabitur quo- 
que , (i una cum afymptotis datum iit piin- 
i^um aiiquod , per quod iiyperbola debeat 
tranfiref Neque enim in cxpolito problenvitc 
alium ufum nobis prasftitlt potentta t expref* 
fa per ref^angulum DAS>quam ut»compieto 
paraiielogrammo AF> liAberi poflet pun£lum 
Ft per quod tranfire deberet hyperbola • Ua» 
de 9 ii loco potencidB daretur ab initio pun** 
AumF» idhac folutio probtefnatis eadem 
foret fqtura. 

Idem problema 9 de defcribenda byper- 
boia in.planp » datis ejus afymptotis $ & po* 
tentjat refolvi quoque potefl: , inveniendo 
Axem I & focos ipfius hyperbol^ • Si cnim 
«ngulus 6AC 9 fub afymptotis comprehen. 
fus f fecctur bifariam per re^am AF 9 dabit 
xefla ifta AF pofiiionem axis hyperboI$B«£t& 
porro, conftitqto A6 quadrato quadrupio 
datpB potenti^e» demittatur fuper AF perpeiv 
diculari? BC ; fiet pun^um F vertex ipCus 
ixis • Unde demum» (jcuti vertex aiter habe. 
tur, capiendo ad partem oppofitafii AG , ipS 
AF lequalem ; ita circulus , qul defcrlbitur 
centro A 1 & intervallo AB 9 vei AC 9 qu^fiv 
tPS in ajice focp$ defignabit, 
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L I B E R VIII. 

De CotjftruBione Prohlematum 

Solidorum. 



TRadito compoficrone locorum geome* 
tricorum « quaB conicis (e^ionibus teiv 
minantiir $ reliquam jam cft , ut eardem coni 
fc^fones ad couftruflionem problematum 
folidorum traducamus • Sed , ut methoJus 
iftud obtinendi re£lius intelfigatiir , prsQftat» 
rem paulo altius repctere« Sc bfcviter primum 
explicare/quo quidcm artificio problematum 
geometricbrum conftru^iones generalitcr fie« 
t\ debeant. 

C A P I. 

Ratio confiruendi problemata 
geometrica generatim ex^ 

plicatur . 

I. y^Iximus pra^cedenti librOf pro» i. 
JLI blemata geometrica proprie vo- ^i/;^!!,T 
, cati ea , qu« determinata funt , omnefque d^termiHsu 
continencconditipnesiad folutiones ipforuni t^Mcm^ilZ 
neceflfarias ; nec alia ratione illa « qu® funt >*'«««*«•'• 
indeterminata«a Geometris confiderari, quam 
ut eorum ope determinatis fatisfiati quas pras- 

R 2 ci. 
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cipuum Geometri» objeflum conllituunt • 
Videamus itaque modo « quo demum artificio 
frobUmata detetminata conftruantur » adbibi^ 
tis iis ^ qua indcterminata funt % & per ioca 
^eometrica expUcantur • 

Mimirum primo invenienda funt duo 
loca geometricasqusB omnes conftruendi pro- 
biematis conditiones feorfim includant. Tum 
ita oportet ioca ilia*conftruantur » ut vaio- 
res unius incognitas fuper eadem refla in 
utroquc loco capiantur • Nam % quum valo- 
xes incognitar^m , ubi linearum » compofita 
loca terminantium , fit interfe^lio 9 conditio- 
iies habeant utriufque loci geometrici ; ne* 
ceflfe eft 9 ut valores illi problematis folutio- 
ni fatisfaciant. 

Oporteat » cxempli gratia , invcnire re- 
£langulum , cujus latera datam babeant ra- 
tionem inter fe , & fimul fumpta datam qua* 
que re£lam adxquent • Jam in hocprobleraa* 
te determinato duas conditionescontinentur. 
Ouare» iis a fe mutuo fejunflis» duo fient io- 
decerminata problemata; unum, in quo qufls- 
ritur ref^angulum , cujus latera datam ratio- 
nem habeant inter fe ; alterum 9 in quo quas- 
ritur reflangulumi cujus latera fimui fumpta 
datam re£lam ad^quent. 

Duo ifta problemata indeterminata duo 
etiam nobis fuppetunt loca geometrica . Un* 
de y quum in iis utraque propofiti problema* 
tis conditio feorfim contineatur f poterunt 
proejufdem problematis conftruflione loca 
illa in fubfidium advocari • Conftruantur 
ergo illiufmodi loca eaquidem iegetUt va. 

/lo. 
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lores unius , ejufdemque incognits fuper ea* 
detn refla in utroque (oco capiantur • £t va» 
lores 9 quos habent incognitds in ioco inter* 
(eflionis , quxfitum reflangulum contine* 
bunt« V 

IL Ut autem id liquido conftet^r^^e^miyx , il« 
ad calcuhm dua illa loca , tum ekpofita ratio^ eJn/t/uah- 
ne utrumgue eonflruamuf. AffumptiS ergo "'' ^'*'*J'* 
incognitis x% Scy pro lateribus rectanguli m- terminmto' 
veniendi i fi eorum ratio ponatur aBqualis el, ^"^"'i;;^^'J^I 
quam habet a ad ^ $ erit » ut x ady » ita a ad tur. 
bh adeoque erit y^sziuta aequatio primi loci. 
Quod (i porro (Ummaearundem laterum dica« 
tur cifxetxfytmc 9 yely szc^x asquatlo 
lecundi loci. 

Sit jam AB re£la linea^per cujus por- Pio. 
tiones AN defignantur valores incognitac xi jqU^ 
&ACre6la alia,cui asquidiftantes efie de* ^* 
bent re^asNM ^quas valores referunt alte* 
rius incognit» jf • Quumque osquatio primi 
loci fit y 2=^^: a ; perfpicuum eft^xiuod (i 
ex AB abrcindatur portio AD = d i & dufta 
DE ipfi AC parallela , fiat eadem DS = 6$ 
terminari debeat locus ille per re£lam A£» 
qu» conjungit pun£la duo A » & £• 

Quia autem asquatio fecundi loci eftj^ 
s=sc •—•;!?, conftruetur alter ifte locus^fa» 
ciendo , tum AB , cum AC itzc , Sc conjun- 
gendo punfla duo B > & C per reflam BG. 
Nam > ob triangula 9Bquiangula B ACi BNM9 
erit , ut AB ad AC , ita BN ad NM . Quare, 
propter asquales AB , AC , erunt etlam »» 
quales du« BN9NM; adeoqueyquum fit 
hU =iC^X9^i^M :s^y^^tity^c^x^ 
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Termini igitur eorum locorum ftitit. 
reflas A£ i BC • Quum autem n€tx ift» fe« 
fe rectiit in ponflo F; hnbebit punfium iftudt 
F utriurq;ioci conditiones, Quareydu^a FG» 
ipHs MN parallela § erunt reas AG , FG iii 
data ratione i ob locum AE > & e«dem flmul 
datam fummam conftituent , ob locum BCs 
proindeque latera qUcefiti re£languli ' erunt 
reftas ipfa AG , FG. 
in. IIL Neque vero diflicile erit , inquirere^ 

^n!{^miM num iuo locagfometrica omnet aticujuspro^ 
/^^*^ J*'^» */tf»w(in'x d(!terminati conditiones includant^ 
ulminmtmm S\ euim cx eorum cequationibus colligi poC» 
V^1!ftfui%$f' fit ipfa problcmatis «quatio ; indlcio erit , in 
fit. ' locis illis flngulas problematis conditiones 
includi • Quod fl autem fecus contigerit; 
nec item in \h locis omnes problematis con* 
ditiones continebuntur. 

Ita » fi :equatio problematis fit >^ r=: aci 
{a^b) % nulli dubium ciTe potcft , quin om* 
nesejufdeni probtematis conditiones inclu* 
dantur in duobus locis geometricisj^ = axic^ 
&iy:^bx\c^a. Nam , quum ex duabus 
hifce lequationibus eruatur ax\ c = bx\c f al 
redu6lione inftituta , flet ax^bx:=:ac 9 (!• 
ve etiam X:T:ac : (a^^b) , qu« cft ipfa pro« 
blemat/s osquatio. 

Simiiiter » fi acquatio problematis Gt xx 
fbx^axfbbzxzOf dubitari non poteft» 
;quin omnes ejuTdcm problematis conditiones 
contineantur in duobus locis geometricis^^ 

:::z2ax^Xx — bb , Scy = xfb. Nam » 

quum duce ifiie cequat/ones dent nobis 2tfx 
^^ XX mm. bb :ssz XX \ 2bx f ^^iredutlione in« 

fti- 
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ftituta 9 fiet 2XX f zbx ^ 2ax f 2iiz=:0f fi* 
Ve etiam xx f Ax^^axf 6if=sQ , quae eft 
pcoblenfiatis xquatio prapofita « 

Atque ita quoquei fi in refolutione alN 
eujus problematia perventum fit ad «quatid« 
nem xi faaX^nab^Ofin dubium verti 
tion poteft t quitl contineant omnes ejufdem 
problematis conditione^ duo loca geometri'- 
ca Xx=za^ , & 6x ''^ x^ zs: yy .'SsLm ^quurti 
ex duabus hifce «quationibus eruatur 6^ 
^-^ xk s x'^ : aa ; reduflioiie inftituta » fiec 
mal^x *--4 aaxx =2: x^ » five etlam X^ f aaX *— r 
na^ tsz » quse eft ipfa problematis aequatio. 

IV* Sed nec etiam difficile ezit ^dao/oca , ir. 
gfymetfica rcperitc ^ qaa omncs alicujtn pro- f,^^'J; '7l! 
bUmatis detcrminati Conditionct includdnt^ ^*^ ^oca 1« 
Inveniatur etenim sequatio , ad quam pro- j^rtlJT 
l^ofitum problema reducitur • Tum » fumpta 
ad libitum SequationeaJia indcterminata»com« 
plicentur amb» fimul| quoties (ierl pote(t> fi« 
ve rubftitutionis » five additionis t five de« 
ttmm fiibtra^lionis ope • Atque hac ratiohe» 
non duo tantum , Ted plura loca geometrica 
reperientar» quorum bina quasvis fingulas 
problematis conditiones continebunt. 

Sit 9 exempli gratia, x^ f aaxic^aaix 
i^ a^C;=zo «quat io » ex refislutione alicujus 
determinati prbolematis orta • Capiatur ae* 
quatio indeterminata XX^^ayz^zOffive xx = 
iiy. Jamque, fi in ea ponatur aay^ loco A^^fha* 
bebitur aayy f aaxx^-^dabx •—< a^cr=z o»five 
y^fxx^ ix*-^act=z 0% qu» ell aequatio al- 
tera indcterminata. £t fi porro in ifta loc5 xx 
ponatur ayt detyy fay^-^bx^^aczzz Oiqu» 
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eft tertia aequatlo indeterminata. 

Tres ihx aequationes indeterminatse jam 
tria nobis loca geometrica fuppetunt , quo« 
rum fingula paria cunflas problematis condi- 
tiones complefluncur • Sed poflfunt» addicio* 
nis , fubtraflionifq ue ope , tres alias reperin» 
qua: eundem pr^flent effeftuoi • Addeado 
enim priores duas , fiQt yy f 2X9f •— • /ry • — 6x 
9^ac ;= h addendoautem duas pofteriores» 
liabebitur 2yy f xxf ay*--* z6x *— ^ac = o\ 
ac denique addendo fimui primam i & tertiam 
orictur jyr j^ xx *-^bx*^acc=:o ^ qu» tamea 
a fecunda non differt. 

Eadem ratione % fubducendo primam ex 

fecunda, orietur jy^ f ay — bx^^acczz Osqua» 

non differt a tercia ; & fubducendo fecundam 

ex tertia » habebitur ay*-^xx:r=.o% five xx 

^^ay = 09 quse e(l ipfiflima prima • Sed , fi 

prima ex tertia fijbducatur , fiet yy ~. xx f> 

2ay '^bx •^act=zo , qu» a finguiis praece^ 

dentibus diverfa deprehenditur. 

V. V^ Id , quum ita fit^ liqueci uffum$ idcmm 

^mr^ pr^' 9^^ pYoblma geometrscum non una rauona 

hiemayafiu confirui ptfSe. Prifflo enim proeodem proble- 

io»ftrmi f0f' matepotelt ,moao una ^ modo aha asquatto 

^^' reperiri : prout hanc , aut illam lineam aflfu- 

mere placet » velut incognitam • £t deinde ^ 

etiamfi femper eadem futura efiet problematis 

sequatio , adhuc tamen variis» multifque mo« 

dis problema conftruere liceret : ob varia lo*. 

corum geometricorum paria » in quibus fin« 

gul:s problematis conditiones poflfunt feor* 

fim contineri • 

.hiterim , ut non omiies problcmatis 

con- 
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con{lru6liones Geomecrias legibus correfpon* 
dcnt ; fic incer eas^quas iegicimas Geome^ 
tria facecur 9 (lancur perfaspe quxdam^qu» 
ftcilicajte»ac elegancia merentur rel/quis pros- 
ferri • Unde , quum probiema aliquod gco« 
metricum conflrui debec t non modo vitandas 
flmt ex con(lru£liones « qux vicioargui poCm 
iiint 9 fed in id etiam fedulo incumbendumt 
ut eligantur conftrufliones illas , qux Geo- 
metrjas folertiam » ac nitorem oftendunt. 

Hinc duo nobis hoc loco praBftaoda funtj 
Primo enim oporcet oftendamustquaB quidem 
problematum conftrufliones legitimse cen- 
fendas (int , quxve per contrarium vicio ar- 
gui queant. Deindevero incer iplas con- 
ftru^tiones • quas GeomecriaB legibus corre* 
fpondent , nec ullo vitio laborant , qua utj- 
que ratione faciliores» (impliciorefque digno* 
fci pofliint • oportet aperiamus. 

Etquantum ad primum » ex quidem 
conftrufliones velut legitimas haberi debentf 
quas naturas problemacum confonas funt. Ne- 
que enim omnia problemaca per cujufcumque 
generis loca geometrica conftrui polTunt; fed 
unumquodque pro fuo gradu decerminati ge* 
neris loca requirit • Unde » ut de reflitudine 
conftruflionum tuco judicium ferri poflit, 
conftituendi primum fiint gradus problema* 
tum geometricorum • 

VL Plane VetereSf referente Pappo » pr<h ^^^^ 
blematum geometrieoram tria genera dijlin» ^«^«^» pt- 
gueiant ^& eorum alia quidem plana , aiia ^j^^/J,lJ*^^ 
folida » & alia demura linearia appellabant • ^ ^*^ '^^''^ 
Qiix emm per reclas > & circuli circumteren- u i^ret. 

$Mm 
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tMm folvi i)Q0unt » vocabaot plana ^ ob 01^« 
tuQi cflrum linearum , quem babent in pUnd^ 
Quavero folvunturtdflrumpta in conflru* 
flioneali^uaconi fe^llonet dicebant foiidai 
^ia coni fe^liiones ex folido trahunt origi* 
aem fuam • £t denlque , ^uib cOQftrui ne- 
queunt 9 nifi adhibltis lineis aiiis, pr«ter jaill 
dif^as , linearia nuncupabant t velut proble* 
mata , quft ut conftruantur t lineas alias 
migi^ compofitas exigunt. 

Sed liujufmodi problematutti geometri* 
eorum diftinf^iot a Veteribus fafia, non uno 
iritio laborat. Primo enim per eam natura 
probltmatis non femper nobis innotefcit. Et^ 
it enim tuto conciudere Jiceat , problema ei^ 
fe pianum » quotiefcumque circulo 9 & re£la 
conftruitur ^ quod tamen fit folidum , aut ii« 
neare , numquam certo 9 ac infallibilitec (la^^ 
tui poteft; quum impoflibite fityejuscri- 
terfi certiorem fieri, quodjuxta Veteres^tuih 
folidum a piana» cum lineare a plano^ & foli* 
do fecernere valet « 

Ut enim>ex mente Veteruni»foliduthdi* 
er poflit aliquod problema % baud quidem h* 
tis eft 9 aliqua coni feAione conftrui poflfei 
fed necefTe eft quoque 9 ut refta , & circulo 
tiuliimode conftrui queat • Quare 9 non alitet 
concluder e iicebiti (bJidum eife problema ali« 
quod 9 quam ubi illiufmodi impoflibilitas ex* 
tra omnem dubitationis aleam ponitur i 8t 
ptQpterea , quum id fine alterius criterii op^ 
obtineri non poflit 9 confeouens eft 9 ut nec 
'item folidum problema difttnguere liceat. 
Similker 9 ut juxta Veteres iineare di« 

Cft< 
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c^ polHtaliquod problema i Tiaud quidemfa» 
tis efl f ilnea alia magis compofita eonilFui 
t^flfe i fed oportet etiam , ut refpuat » tuitt 
circuli ctrcumferentittn ^ cutn cont rcflioney^ 
Qitare»tunc demum concludere licebit» linea* 
re efTe problema ailquod , quum ofteoditur» 
nec circnlo, nec allqua coni feflione poflla 
co nftru£kk>nem ejus obtineri. Undeiquum id 
evtnci nullimode queat , nifi criterlum aliud 
liabeatur ; nec item tineare probietna 9 planoi 
8t folido poterit fecerni, 

Hinc f pofita probiematum geometrico* 
rum diftinAione » a Veteribus falta # tantum 
abeft f ut reprebenfione digni fint ii $ qul 
dupticationem cubi , & anguli trifefliooem 
refla 9 St circulo tentare conantur^ quln po« 
tius^meo judicioilaudem omnem merenturfft 
excitandi eo magis , ut nullum nou moveant 
iapidemj quo videanti num Geometri» planft 
praefidio conftruflio eorum problematum 
poffet haberi.Nam etfi eorum conatus femper 
irriti (brent futuri h exinde tamen eo magts 
probabile redditur» probiemata ilia naturt 
fua eife folida , & non jam plana • 

VIL S^Aalhquoque vith liHhfMt diftiih ^if. 
&hpro&lemtumgiomeiricotum, qum Vete-f^^^^ 
Tis condiderum : nimirum 9 quod juxta eam ^*J^^ 
nullum non fiat difcrimen inter problematat ^m .«Ve. 
qua nec plana funt 9 nec folida ; fed omnia 2]^*^^ 
in uno eodemque gradu reponantur • Inde »1^.* 
enim colligi poifet , quod ficuti ejufditm 1»^ 
turoB funt ^ tam cunAa problemata planat 
quam omnta problemat^ (blida } fic quoque 
fingula problemata linearia eandem naturam 
deberent habere^ In. 
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^ Interim nolim ex hac parte adeo Vete« 
res increpare • Neque enim problemata linea- 
ria ita ii excoluere, quemadmodum planat 
Sc folida . Unde > tametfi eis innotuerit , da* 
ri problemata qusdam , qux nec plana » nec 
folida eflfent 9 multiplices tamen , ac pene ia- 
finiraseorum problematum differentias mi^ 
nime norunt : quippe quas non aliter fiunt 
cognits f ac exploratse 9 quam ubi aliquot ex 
iis problematibus ad examen revocantur. 

Notetur autem hoc loco velim » quod 
ficuti problematum geometricorum tria ge* 
nera Veteres diftingujebant; fic lineas omaesf 
quibus problematum fiunt con(lru6lIones, ad 
tres claiTes pariter revocabant • Prima etenim 
erat illarum , per quas plana problemata foU 
vuntur ; eaque nonnifi reflam, ac circuli cir- 
cumferentiam continebac . Secunda comple« 
flebatur coni fefliones , quas ad conftruflio- 
nem problematum folidorum oportec af* 
fumere . Et tertia demum omnes alias liaeas 
magis compofitas comprehendebat • qua^ con* 
ftru<^ioni probiematum lineariuni inferviunt. 

Kevocabafnt porro ad tertiam hanc clafc 
fem 9 noa modo omnes alias Ilneas geometri. 
cas 4 ut ciflbjdem Dioclis , conchoidem Ni* 
comedis ; verum etiam lineas mecKanicas , ut 
quadratricem Dinoftrati t fpiralem Archime* 
dis • Qua in re nec etiam adeo ii velim ar- 
guantur. Nam , ficuti , ob differemias pro- 
blematum iinearium , non adhuc eis explora- 
tas , unum eorum genus conftituebant ; fic 
omnino neceffe erat* ut in una eademque 
daffe leponerent > tam lineas geometricas» 

qu« 
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qu(e circuli circumferentiam 9 & coifi feflio- 
nes excedunt , quam lineas mechanicas 9 quas 
cun6lis natura fua fuperiores deprehendun* 
tur. 

Hinc ^ quod Cartefius antiquis Geome- 
tris vitio vertit, potius refellendo ejus errori 
appofite nobis inferviet . £x eo enim 9 quod 
fub eodem genere repofuerlnt Yeteres 1 tam 
ciflbidem , & conchoidem , quam fpiralem^ 
& quadratricem $ cenfuit 9 eos e Geometria 
rejeciflfe omn^ss alias curvas , quce circuli cir* 
cumferentia 9 & conicis fe6lionibus magis 
compofitce eflent • Sed crediderim 9 hanc eis 
lententiam adfcripfifTe , quia ipfe in ea erat 
opinione 9 ut fpiralis , quadratrix 9 & fimiies 
e Geometria exules efle deberent : quam ta« 
men vel ex eo exuere poterat^ quod iiliufmo- 
di}^lineas ad eandem claffem cum curvis aliis 
geometricis ipfi Veteres revocabant. 

VIII. Quum igitur diftinftio problemft- viii. 
tum geometricorumja Veteribus fafta,inpla« f^^^lll^^l 
na, folida , & iinearia» non uno vitio laboret; ««»«« ««^^ 
reftius Recentiores ijftinguunt genera fro^ %nuJ]Zd 
blematum e» numero dimenfionum % ad guas 9»^' /•'•«» 
eorum aquauones afcendunt . £t quamquam aitenimt . 
Cartefius duabus dimenfionibus ea a fe rnu- 
tuo diftinguenda efie putaverit ; communiter 
tamejti unic^a tantum dimenfione a fe invicem 
fecernuntur» & unumqUodque problema ejus 
generise/Te cenfetur 9 quod ipfe equationis 
gradus oftendit. 

Itaque^fi flsquatio problematis fit pri- 
jni gradus , five unius tantum dimenfionis; 
ipfum.quoque problema jBnmi generis efle 

di» 
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dicetur * Sed 9 fi «quacio ftierit fecundi gra* 
dus > feu duuutn dimeafiodum ; tucic et jaih 
probtemt dicetur efle generis fecundi. Acque 
ita pariter dicetur eflfe generis tercii « fi ejus 
lequatio fuertt tertii gradustftve trium di- 
menfionum l generis quartiffi squatio fit 
quarti gradus 9 fite quatuor dimenfionums 
generisquinti, fiacquatio fit quinti gradui^j 
five quinque dime9fionum;atque ita deinceps* 
Notandum tamen hoc ioco eftf quod 
irquatio aliqua tunc proprie^^dicitiir cfle ali« 
^ujus gradus^quum ad gradum alium inierio- 
Teni deprimi non poceft • Unde 9 fi in refoiu- 
tione alicujus problematis perventum fit ad 
lequationem aliquam 9 qu« deprimi queat; 
tunct ut de genere pi;obIematis judicium fer« 
ti po^t $ neceiTc eft t prnis deprimere sequa- 
tionem illam per regulasiqu^ in Aigebra 
traduntur ; quia fic probJema ejus generis ef- 
fedicetur , quod depreflus gradus oftendit • 
liiud quoque nolo hic reticere 9 quod 
etfit definietidis conftruflioiiibus , qua^ natu- 
tm probiematum confonap funt 9 confultius 
fit 9 unica tantum dimenfione eorum genera a 
le invicem diftinguere $ attamen , fi in cujuf* 
que conftru£lione circulus veliet adhiberit 
tunc potius probanda eflet diftinftib proble^ 
matum Carteftana^ qudc per duas dimenfioncs 
procedit 9 quum in eo cafu lex conftru£lioni& 
intra binas dimenfiones eadem femper^ ac im- 
mutata perfeveret» 

Interim 9 vitanda» confufionis gratia^ 
etiam quum qu^ftio erit^de adhibendo circui- 
lo in conftru^ione cujufque problematis.t 

uni- 
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unica tantum dimenfione diftinguettius a fo 
fnutuo genera probleraatum* Namjuxu hatic 
i^iilinf^ionemt nullo negotio pro fingulis ct« 
fibu^ regulie tradi poflunt ^quum tamenyre* 
ceprta di(lin£lione Carteliaaaynonnifi per am« 
fcag«s id f quod quifque cafus exigit « pote- 
irit deiiniri. 

IX. ProbJematum generibus conftitutisi ix. 
/kcik modo erit 9 conftruBi(m$$ itfiniu , qn^ f^J^' 
^orumw^tUT^ confona funt 9& velut hgiti^ fftft ^«<^ 
pye d^ffcnt Jbaieri.jsim enim vidimus fupra^ TmlptJk' 
|)fO cujufque prpblematis conftru&iont, "•-«*«*•*• 
lidhibenda eflfe duo ioca geometrtcai qua; fin- 
gulas problematis conditjones feorfim incio- 
dant • luque 9 ut conftru^io legitima fit 9 & 
liatur^B problematis confona , loca ilia tatit 
infuper fint oportet 9 ut /nultipiicatis per fe 
iputuo numerifi fuarum dimenfioqum » oriap- 
tur num^^rus alter 1 qui vel ipfum problema- 
tis genus , vel etiam geuus proJtirae fuperiitf 
liobis exhibeat. 

Hac ratiooe 9 fi problema (it quartl g(^^ 
neris 9 legitima erit conftru^io ^ qti^e per lo- 
<:aduo geometrica fecundi generis abfolviip 
tur ; enim vero 9 miiltipiicatis fimul diiobu^ 
binariis , producitur numerusjquaternariulf^ 
per quem gradus problematis oftendi tur • £( 
eadenri ratipne 9 fi probkma fit generis fexti^ 
erxt confona ejus naturos conftrui^io 9 qu® 
perficitur loco fecundi generis 9 & atio tertii} 
quandoquidem ex multiplicationenumeri bi- 
rnrii per numerum ternarium prodmcitur nu« 
merus fenarips 9 per quem problematis genus 
ipj(hibetur« 

Quum 
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Quum vero non feinper fieri ppffic t ut 
numerus , problematis genus oftendens » ex 
aliis duobuSfper fe mutuo multiplicatis^ oria* 
tur ; hinc efl $ ut plerifque in cafibus loca 
geometrica talia eflfe debeant , ut eorum ex- 
ponentesi in fe invicem dufli, gcnus proxime 
fuperius exhlbeant • Sic per loca duo fecundi 
gencris conftruenda funt * non modo proble- 
mata generis qiurti » verum etiam ea , quos 
genus tertiunxconftituunt • Atque ita quo« 
que per locum fecundi generls , 8c alium ter- 
tii conftruj debent , tam prpblemata generis 
fexti » quam qux ad quintum genus revocan« 
tun 

Quemadmodum autem abunde liquet» 
id dumtaxat contingere poiTe in iis proble* 
matum generibus » quac per numeros imp^res 
definiuntur « fic iiquido etiam patet , non in 
omnibus hifce generibus tale quidpiam eve* 
nire • Si enim , exempli gratia » probjema fit 
noni . generis } poterit conflru6lio ejus per 
loca duo g.eneris tertii obtineri • £t eadem 
ratione^ fi prpblema fit generis decimiquincij 
nihil obftat» quin per locum tertii generls, & 
alium quinti conftruflio jllius peragatur • 
Contingit id ergo in iis tantummodo gene. 
ribus f quorum exponentes funt numeri pri- 
mi; quum notum fit»hujufinodi numeros nuU 
los divjfores admittere. 
^iuureim* X« £x rcgula jam tradita , pro definien- 
u ccnfeffM' jfj conftruftionibus , quse le^itimas funt , & 
in tnedium natur^B problcmatum confon» , plura modo 
0feTU9tur. ij^g^if sttferre » non exiguam rei t de qua agi* 

mut I lucem allatura* Primo enlm perfpicuum 

eft. 
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eft 9 poflTe unumt idemque problema per mul* 
tlplicis generis loca legitime conftrui.Sic 
problema duqi^ecjnii generis conftruere licett 
non modo^er locum generis tcrtii » Sc alium 
quarti ; verum etiam per loca duo 9 quorum 
alter fit fecuudi generis , alter generis fexti. 

Deinde liquet etiaiQ » unumquodque 
problema legitime conftrui poflfeper locum 
£eometricum , qui fit ejufdem geoeri^ cum 
ipfo probiemate . Nam femper ac Jocus altcr 
aiTumitur generis primi j jam duo illa loca ta*« 
lia erunt 9 ut eorum exponentes , per fe mu« 
tuo multipiicati , conftruendi problemati$ 
^enus oftendeut • £t quoniam loca primi ge« 
iieris funt femper ad re^am; non alitertquam 
xcttx , & curvse alicujus iuterfe^iQne 9 bu- 
jufmodi con(lru£liones erunt peragendqs« 

Liquet demum 9 quod fi cujufque pro* 
blematis conllruflio circuio fieri velit 9 om* 
nino neceiTe Cttut iocusaltergeometricus 
Ht ejus generis , cujus exponens duplicatus 
exhibet 9 vel ipium problematis genus , vel 
genus proxime fuperius.Efl enim circulus» 
locus fecundi generis • Quare , ubi una cum 
ipfo alter ille locus adhibetur ; jam problema 
conftruitur per loca duo , quorum exponen- 
tes j in fe mutuo du^i » exhibent nobis 9 vel 
proprium probiematis gcnus 9 vci quod pro* 
xinie illud ibbrequitur* 

Itaque , fi problema decimi gencris cir« 
culo foret conftruendum , oporteret , locum 
aiium quinti generis eflfe 9 nec aiiter eflfe de« 
beret 9 fi problema , circulo conftruendum^ 
iion decimi 9 fed noni generis eflfet • Et eadem 

Tora.lL S ra- 
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rUibiie , tam problerha gcit^rii undeciriiit 
t)Uain quod ad duodecjmum gentfs revoc;l« 
tar 9 hon dtiter refle circufo cdnfiruitirr ^ 
quam aflfumpto in conftruflione loco afio, 
qui fit generis fexti • 

Hinc ) quotiercumque problemata cir- 
culd conflruff debent , lex ipfius conftru£lio«- 
nls intra dua$ dimeniiones eddem femper per* 
feVerat • Atqufctiacde caufa diftinflio pro* 
blematufn Cartefiana , quft per duplicem di- 
inerifionem procedit , probari potitrs.i quaih 
rejici deberei . Nam i jUJtta eam» locus af ter» 
quem in conftru6lione oporteret aflTumere, 
foret femper ^jurdem gen^ris ctim ipfo prcU 
blertiate conftriiendo, 
'XJ. XL Cceterum Iiaud difficile eiitioftendett 

^^'rji''*rr "veritatetnrt^ala^fuperiustradit^fpro defi* 
guiMpr^df. iiiefidis cbiiftrti^ioitibtts t qua le^itima funt% 
^t^^jhtaio^ St natuta pfbblemdttim cohfoHa . Jam enrih Id- 
lltmi'(^'nM^ ea , rn conftruflione problematls adhjBeitda, 
tulm*pf^hu- d^htnt fingulas ejus conditiones feorfiiii 
«-f««rfi«. cohtinere . Quare, tunc quidem legrtima erit 
cohftruflio , & ii^tur^e problematiii cotifona, 
quufti fimpliciora loca adhibentur , qua? om- 
nes il/ius conditidnes feorfim complefluntur. 
Hinc^ut pr^fatas regula^ veritas confteti 
dub qiiidem funt nobis oftendend^ • i^f imum 
^ft , ut omnes alicCijus pr6blemati& conditio* 
ries contineri polTint iii duobus locis geome* 
tricis t quorum exponentes , in fe mutuo du» 
fti f exhibent % tel iprum problematis genus, 
vel genus proxime fuperiuS * Alterum eft, ut 
foca ^ quorum exponentes 9 per fe inviceitt 
itmltipiicati 9 exhibenc genus inferiuS , tie* 

queant 
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qiieant cjufdem illiiis problematrs condit/o* 
nes omnes (eorfim comptehendere» 

Nefcio autem , nunc horum utrumque 
lua egeat demonftratione • Vt cnim vidimus 
fupra , tunc quidem duo ioca geomctrica fin* 
gulas aiicujus problematis conditiones feor* 
liai includunt , quum ex eorum sBquationi* 

bus eruere licet asquationem t ex refolutione 
problematis ortam . Unde eo res redit , ut 
oflendanms i sequationem iH^m haberi qul« 
deni poflfe per loca priora , fed non item pcr 
iocB fecunda. 

Id vero in ipGs Algebras Elementis oflen*-' 
dicur.Nam,quum qusftio cfl:, de exterminan* 
da incognita una » per oequationes duas , qus 
totidem incognitas compleftuntur 9 reguia 
traditur in ijS,ope cujus liquet abundetXqua* 
tionem • incognitam aiteram continentem^ 
poflb quideni afcendere ad ciim gradum $ qui 
producitur « multiplicatis per fe mutuo gra* 
dibtiis earum lequationum ; aitius autem at« 
tolii nullimode pofTe. 

Atque hinc 9 alio rur Pus artificio , inve* 
niri pdterunt loca duo » quibus determinati 
aiicujns problematis conftru£lioperagi pof- 
fit • Nimirum 1 capiendo inde^nite loca illa» 
tum per eorum asquationes exterminando 
incognitam unam» & inveniendo asquatio« 
nem » quas alteram tantum incogoitam con* 
tineat. Nam » inftituta deinde comparatione 
rnter sequationem iflam 9 & eam , ad quam 
problema reducitur 9 facilinegotio qudefita 
loca definientur. 

XII» Quum ergo jam nobis innotueriti jQmom$d$ 

S a qu» 
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''Iai*'^ quse conflru£liones Gnt legitim^Xt & natu« 

/^ilH»r!/4. r» problematum confona? i inquirendum eft 

fihunt'^ modo , fua fatione inter eas faciliares , fintm 

Mtn^9ptf. piiciartffyue dignofci pojjint . Et quidem ne^ 

tJj/ *^'^ gotium iftud dijudicandum eft ex iocis , qui« 

busipf^ prohlematum conftrufliones pera« 

guntur • Nani , etfi loca omnia i qiiie :equa« 

tionibus cjufdem gradus definiuntur,ad idem 

^' Dmnino genus pertineant ; quin tamen inter 

ea fieri debeat difcrimen aliquodf non cft du- 

i>itandumt 

Hujufmodi vero difcrimen repeti primo 
debet ex ipfis Ilneis , quibus ioca terminan* 
tUT^; in quautum non omnes eadem faciiitate 
in planq defcribuntur « Sic lineos , loca fecun« 
dl generis terminantes , ut fupcrius vidimus, 
funt circuli circumferentia » & conics fe£iio» 
nes • Sed nulli dubium efie poteft 9 quin cir* 
cumferentia circuli ionge facilius defcribatur 
in plano , quam quaslibet fe6lio coni. 

Idem difcrjmen repetendum eftqtjoque 
ex ^quationibus eorundem locorum • Nam, 
etfi ad eundem locum per varias asquationes 
poflit perveniri ^ nequit tamen in dubium re« 
vocari $ quin ipfa loci compofitio eo facilior 
futura fit 9 quo minus compofita eft ejus «* 
' quatio . Sic ioca 9 conicis fe^lionibus termi* 
nata , eo quidem facilius confteHuntur , quo 
magis lequationest quibus delignantur § ad 
formulas ipforum fimplicifiimas accedunt. 

HaBc autem quum ita fint , liquet t fiici* 
Iitateni9 fimplicitatemque conftruflionis geo» 
metricae ceftimandam effe duplici ex capte) 
primo nempe ex facUiore ratione i qua iitieasi 
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toeA termitiaates f defcribuntur } & fecundo 
ex fimpliciore apparaiu $ quo opus eft , pro 
determinatione earundem Ijnearum % Unde in 
li«c duo fedulo oportet incumbere 9 quo ele» 
gansiac vaide fimplex dati alicujus probIema« 
tis conftru£liO poffit haberi» 

Qui igiturin coiiftruendo problemate 
ttilquo 9 loco conicd^ feflionls 9 circulum fub- 
ftituit^ non eft dubitandum> quin faciiiorem> 
finiplicioremque conftruflionem exTiibeat ^ 
quandoquidem circulus In plano faciiius lon« 
|ge defcrit^turiquamquidlilx:! Te&io conica.Bt 
eadem ratione nuUi etiam dubiuni elTe poteft» 
<|tiinelegantioc futurafitdati alicujtis pro« 
biematis conftruAio » quum conica fe^io^ 
qus aflumitur in ea • refertur per fuam asqua* 
tionem I vel ad ipfam diametrani 1 vel ftd alU 
quMl ejus paraUelam% 

C A P- IL 



Raih ionftrnendi prbblema$a 
flana in medium afferiur^ 



I* 



L T? Tfiinhoc libro propofitum no- j^« */;»# 
JLj bis Gt , dumuitat de cohftruftio. p:t5:lt, 
ae eorum problematum agere,qu^ folida a ft'''"»'* 
Vetertbusdicebanturj^nihilo tamen minus, ^eZJ^^^^- 
queinadmodum, ad pleniorem ejus rei iotelli. A^-^-^ 
gentiam » neceitarium duximus » generatim 
prius explicare t quo pado problemata geoi» 
metrict conftruantur l fic » ob eaadcm ratio-^ 

|S % neoi» 
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nein t prfftuittendA eft quoque €on(leu£lip 
probleniatum, qt» itdem Veteres phm . va- 
Ciibgnt ; quum ipfa, folida problemata nulliV 
mode abfque e« conilrui poflint • 

. Pianil igi.tur probiem^ta » ut^prttcedentl 
capite diflum e(l , vocablint Veteres esf quiB 
rc£la , & circulo conftrui poflfunt • Unde> ju* 
xu Recentiorum di(lin£^ionem y.non aliii 
problemata. tale nomen merentur» quam qu^^ 
tum ad ptimum % cum adfeeandum gcnus r^(- 
mcauiur • Iftoxutn enim probiematum a?qud« 
tiones fecundum gradum non excediuit). 
Qujire eadem prohlemata per ea feitijier loca 
geometrica conftruere jicebit $ quae re&a , & 
circuli circuinfefentia terminantur» 

£t ilia quidem proUemataiquce primi funt 
genenis , pec etiam cUculo opus bahent « fed 
reflfs tantum conftrui poflTunc « AflTumenda 
cft autem circuH circumferentta $ in coa« 
JlruAionc eorum problematum $ quas fecua* 
di funt generis • Nam numerus binariust 
per quem iftorum genus oftenditur , non ali* 
ter pote/l oriri » qtiam multiplicando unlta* 
teth per eundem numerum binariiim ; adeo^ 
queomnino neceflfe eft , ut . tftlia prdblemata 
conftruantur per loca duo ^ quorum alter fit 
generts prlmi $ nltcr generis fecundi. , 

Quamquam vero ioca primi generis re- 
Stis femper terminentur ; ea tamen , quce fe«» 
ci^ndi funt gene;r/l5*npn modo circuli circum^ 
ferentia ^ fed omnibus coni fe^^flionibus pof* 
funt circumfcribi • Hinc prpblem^ta , qu» fe« 
cundum genos conftituunt^tam re£^a » Sc 
circuio , quaai refia $ & qualibet cui|i fe^AP- 

ne. 
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xui canftrusre liceret « Sed prsfetf ni|,a» Aiat 
cse cQnftrufjkiooes 9 qi|s re£l^ t ^ circui^ 
fiunc 9 quid circuii cir^umf^renti|k fap i^iv^ 
longe in pUno defcribitur • 

II. J^tii f ut ea primam frohlmttfl con- 21. 
firttdrf 4ommus^ qua frimi fyfft geperih f^lm^ 
iciendum eft^ijiypd li acqu^tip» ex aliqup bP« ^''^«^'f'»''^ 
rMin prolbleiiMUUim orta t iit adeo (implex , u( Vh!^\£irlm 
habeatur PQ^ai tunc nulU arie opus fit.prp '*»>««'•• 
^us cpnftru^joQe ; qvuai niliil niciii^^d^^i^^' ^'»m# 
|M;^t t quam ut re^a t aJterj i^%t9 ^qualist ^^*"'* 
$:apiatur . Conftru^ioaeni ergo iftiufmpdji 
problematis velut poftulatum in Iipc n^gotjp 
«fluKBcmus: eoque magis, quod ejidem* fit ve- 
Juti fundainentusi omniuin cpaftr^&ijpquff 
gePQietricarum. 

Veruffi t fi coocedend^ cft tiobis cpii* 
firu£lio hujus lequadonis /p zq: 41 1 ratio e^i- 
f^t , ut concedantur p^riter cpgtftrufliones 
iftarum $tt=::afipX;=zaf6fc,x:=:?:afi 
f ^ f ^ 9 atque ita deioceps . li^m $ ficuci fu* F<<^* 
per refta AB capi ppteft pprtip AC = a , it|i ' 08. 
fucceflive fuper eadem aflumere iicebit CQ 
s: S t D£ zz^f ,&E¥ ^d. Unde t quemad- 
modum valor incognit.^e x in apquatipq^ x:;=;i0 
eft AC t Cc erit AD in squatipae x c;= (f f ^t 
A£ ip asquatione x zs a f 6 f c, 8c AF in x- 
quatione xzssafAfcfd. 

£adem autenr ratione neque etigmdene- 
g/inda eft iiobis conftruflio illius prpblein^* 
tis,ex quo fuborta eft «quatip xzsa^^. Jam 
enim , progrediendo ex A veriu^ B t capi pp« Fio» 
teft fuper AB portio AC.r=: a.Quare,redeua* 1 09« 
dp eic Q verfus A , ppterit eti^m fup^r CAt 

S 4 pro- 
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}ncdir£la fi opus,capi portldCDs-s^^Quum* 
tque hoc paClo fiat AD sta^^A; erit eiKlem 
ADvalor , quem habet iiKogiiita >? In osqua^ 
tione jc £= a M* ^. 

Atque hinc ulterius nec item alicui dif« 
ficultatj obnoxia efle debet conftru&io ejuS 
problematis f ex quo nata eft lequatto :ii^ ^ ^i 
^^ ^ ^ «^ £/ , Si enitn qinerantur reiftaB duasf 
qtKethiahus fummts afc^Sc ^ft/ fint aequalesj 
tm , ut vidimus f ultro nobis concedi debent. 
Ijnde , fi easdem dicantur/, & g^, asqoatio fiee 
^ c=p f*^g$ ^ujus quidem conftroftio nequit 
hobis denegari. 
ni. IHi ConftruAiontbus hiTcc prsjaiEiiS) (!. 
|^m««ti V* potiuis pra&ruppofitis f facile modo eritt 
frhmi gem. cMfltutfe «aamquo^uc aliud frobtema^ ijnot 
^luTikm, ^itni ftt gtnerh . Ut vero Ordine progredi^* 
t^"'^^"' mur f fit primum xt=^ni:c oBqttatio f ex re- 
fl!!!J^tmr. folutione problematis orta . Jamque , fi locus 
SLdte&smi fimpliciflimus j^ s= B capiatur ; fiet 
per fubftitutionem x := ay: c , fi ve etiam y =2 
cxza , quas qutdem i&quatio fimiiiter ad re« 
3amnosducit» 

Hinc problema , contentum in «quatio« 
ue AT s ii^: c 9 conftrui poterit duobus hifce 
locis geoinetricis jf !!=: cx: af&yi== i; ut qb« 
non modo fingttlas ejus condittones feorfim 
continent, fed ambo etiam iineis reftis termi» 
Fio» n^rtur. Munc !n finem fit A8 refta, per cujus 
II c« |>ortionesAN defignantur in utroque loco 
valoreis incognrtas ^ ^ & AC ea f cui in utro- 
que pariter loco squidiftantes efl*£ debenc va^ii 
lores aiterius incognitie^ • 

Quum igitor #qt«atio ftlml hocl fit> isz^ 
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rx'(r,conftnietur ille/i abrcifla ex AB portio« 
ne AD =tat duflaq^per pun£luni D re£^a OE» 
ip(i AC paraileU $ fiac D£ ^ ^r » & jungatur 
AE.Quumque iftquatio fecuncli loci fity s ^, 
fiet alterius huju5 loci couftru£lioiabrc»nden- 
do ex AC poftiQHem AF i^ 6,8c ducendo pec 
punflum Fredam FH , alteri AB parailelam* 

Jamre6lx duas AEyFH, omnino ne« - 
celTe eft 9 ut (ibi mutuo occurratit • Fiat ita- 
que earum occurfns in punAo M • £t » dop 
miflpa exuide fuper AB re£la MN^ ipii AC pa« 
raflela ; erit AN valor ^ quem iiabet incogni* 
ta X in aBquatione x — a^i c • Ponatur enim 
AN cz X • £t quodiam, ob triangula lequian. 
guta AOE» ANM»ADeft ad Ofi,utAN 
ad NM f five AF : erit 1 ut a ad c ^ ita x ad && 
6c prt)pterea erit x=ia6 :c. 

IV. Exhibita conftruAione problematis» lY. 
contenti in i^quatione x = a6: c ijam t iipc \S\!!!$m* 
tjm 9 mnia atia% qaa primifant gcneris, can^ ^*»^ f^^ 
ftracfe iicciii i quum facile fit t ea mediaote» iii«"lli«^Hr 
dKquationes omnes primi gradus ^ fornww"'^'^^^^^!* 
illam revocare • Ita , fi sequatia probiematis r$dmsmttnf* 
fnxtss: aic : dc % qapierido/=: aizdf fiet x s 
cfi e. £t, fi asquatio fit x=^ abcd: efgi fumenn 
do» tam mz=zah zc , quam n^cd:f$ habebK 
tm X ^iinimn ig. 

Fteri autem poteft , ut tncognita Jr phi» 
ns hujufinodi quantiutcs ^«quet • £c tutrc» 
eas feorOm reperiendo • adhuc probleroacon* 
ftrui poterit. Sedt 6 faabeatur x s tf^ : i^d)^ 
vel « ar 0^ : (c ^ d^j fiet conftruiftio,ponefl» 
do/locD ipfius cfd , vel c^^d; quum .fic 
4rqtt4 tio evadat x as ^tf*A tqov; iu quoque» 

ft fue«i 
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ii fuerit $i = aic : (dcffg*^ bl) , csputur 
«1 =sz (^de ffg*^ bi)'j»,& habebitur x r=s^f :m, 
Prctera » fi in refolutione aiicujus pro^ 
blematis perventuin fit ad iisquati.oaefn x zas 
(ai ^^cd) 1 (flf f n) 9 conftruetuf iilud • ca<» 
picndo/= mfni quum hac ratian^ habea* 
tur «quatio jC:=:ab :/f ^i :/, qua? jam coih 
ftrui potcft • Pariterquet fi asquatio proble- 
matis fit ar == (abc m adf) i (gb ^ mp) , cfH 
piatur / = gbta «^ mffta/iU ut fit a/ =s j:i& f*9» 
f»i» S & habebitur loco ejus bipc alia apquaeia 
xzs^bs i Immmdfxl 9 quaro fimiiiter coiiftrue* 
to licet« 

Opus eft autem (oltftU, GeomeCrae in 

aBquationum redudionibus inftitueadiii » u| 

quc contrahi quandoque poflunt . jUa^ fi 

habeatur «quatio x ^ {aabe «m bbee) t {#^ f 

ni) » facillime fiet ejus redu£tio , capieodo 

if «X ^r: a. Nam « quum ftt ad ss bc%& aadd 

ter ^^r^$ fubftitutione peraiUihal^ebitur «1=2 

(ad^-^ dd): (d f tf ).Unde,poneQdo poftea^tum 

m sc a »*-«• ^ 9 cum ir=::::iff«;fiet«ni:i^ffiltir 

•quatio redu&a « 

V. Vt Non igitur dubitari poteftt qaln «m- 

.^/*m nia problemata primi geoeris buUq negotip 

««ii^r«Ai» conftr^uantur $ ubi femel conftrufilum eft prn. 

^''Ti«» '^'^^* » ^"^^ exhibet «quatio pdssabic . Et 

^ti^t.mff quonlampr<rf>lema]ftudaoft alittd siivoluity 

'^'* quam ut idatif tribus re&is lineiV » quaria 

proportionaiijB jnyeniatur ; liquet s cmaSa^ 

primi geaerh problemuta , per inwniitmem 

alicuftts propartionalii , cc0ftrui pafle. 

Sed Qotetur hoc loco veiimt ejufdem il- 

)iu$ prpblcmatis t quod continetur in squa* 

tiO« 
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tione xt&ikb^c % plures silias conftru^iones 
4ari poflFe • Piacuit autem eam digere » quin. 
fuperiu; allata e(l { tum quia eft oiniiiuin (im* 
pliciflima; tum etiam) quia affinis eft illi % qMa 
ufus eft Euclides \tk fuis Eiementis^ pro vx 
veaieiida quarta propqrtiQnali poft tres re« 
flas lineasdatas. 

Piane cnim • fi qucmodfnodufn «quatip 
coaftruenda.eft ;tf tt ^bi c % five jCKr=zcb^ itt 
capiatur lequatio ad reflam Jjci 4f ss=^ » five 
dx ;=r; ay\ fiet» addendQ eas fimul ,c)cfd^:m 
ahfay, quas fimiliter ad re^am nos ducit « 
Undc «qutttio <rx :s^ ab conftrui quoque po^ 
terit 5 adbibitis duobus hiPce locis geqmetri* 

cis dx — ay^&citfdxxszabfayf 

Quin etiam • fi asquatio aflfumpta dx fs» 
i^ fubducatur ex ipfii.^x sii^thabebitu^ 
tertius locus ad re£lam cx*-^ dx ;=ai^^My^ 
Unde ejufdem iilius crquationis conftru^io 
fierl pariter poterit » tum ope locorumVxai: 
ay • 8ccx*-^dx^db^r^ay 9 cum ope ifto- 
rum cx f Jx -tsx ab f iayi& cx •-^ rfn « n* »— • 
ay • loterim » fi fuerit c^d^ex prima ha^* 
rum conilru^ionum rurfus fuperior qrif tur« 
. VK Oftenfa conftru£lione probleimtum ri. 
primi generis » videamus modo , gtfg r4tmt pt^kh^!!^ 
ea%qxa fccundi funt generih conflrxi ddbcaxf. f^^^nM ^* 
Et fimplicior quidem «qu«tio»quie ex aliquo ^ ij^^i 
liorum problematum poteft oriri ^td xxy^ti ""^^J^ 
ab « Quumque eo res redeat , ut ixiter duas fLti^ffii^ 
re£tisdatas media proportionalis inveniatttri ^•^'^^^* 
conftrui poterit illiufroodi problema eoqmV 
dem artificio»quo utitur £uclides in Elemen- . 
tis pro medis propoitipMlis mveotione.. , 

Ve* 
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Verum » ut mechodo noftro ule artrfi^^ 
ciutn iriquiramus $ capiatur locus «d red:am 
fimpiiciflimus jf =± ^ • £t quoniam habetur» 
tutn $cpc :^ iiA % cumyyx€ci6et additiooei 
xxfyyc=a6fc€ . Quemadmodum Haucem 
liiBc «quatio td circulum nos ducit.; quum 
valores incogojtanim re£los anguios conti* 
nentj ita,ut defcriptio hujus circuli problema 
primi generis fiat,op<»rtebitiquantitateni aAf 
cc quadratum efle perfeftum: quo radix cjus» 
quas circuli radium refert , rationaiis oriatiir« 
Jam quantitas illa talis efle non poteft» 
nifi adaequet c femiflem difterenti^ fpfiutim a% 
& b • Nam f ponendo a majorem efle » quam 
6 f fiet c szj: 0: z^^M2 i adeoque f quUm fit 
ccrsziaa : 4*— 4 a^ : 2 f ^i: 4 » erit a6fcc;=z 
aat 4fa6i2 fhbi 4 • Hinc ex duobus locis 
geometricis 9 quibus conftruendum eft pro« 
blema,contentum in asquatione xx t=z abtcrit 
y =± a: Zm^Mz locus ad ttSksim fdcxxfyf 
s£= Mr4 f a6: 2 fM: 4 Idcus ad circulum^ 
Fio* - Stt igitur AB re£ia ^ fuper qua fumi de« 
m* bent valores incognitie x . Et quoniam asqua^ 
tlo circuii nuila eget reduAione » erit cen^ 
trum illius ipfum punflum A 9 adeoque , al>. 
fcifla ex AB portlone AO :sza\ tfb:2jBtt 
AD ejufdem circuli radiuS • Erigatur deinde 
fuper AB perpendicuiaris AC. JamquCffi 
ex ea aufisratur portio AE^at 2--^6: 2 ^Sc 
per punAum E ducatur re£ta GH f ipfi AB 
paralicla } terminabitur refta ifl» GH iocus 
atterjf ;=& 0x2^6:2^ 
rJk^U ^'"* Neque verodiflicile crit $ ^fie^di^ 
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frailemati » coatento in agaatiom xx = a*. ^'^^ 
Jafnenim reftaGH fecare debet circulum» n^frmm. 
qui defcribituf centro A f intervaDoque AO« 
in duobus pun£lis M » O • Quare » demiffis 
cxinde fup^r AB perpendicularibus MN^ORt 
£cnt AN » AR vaiores duo , quos habet in« 
cognica x in sequatione x:ii zs: a^;eritque AN 
valor poiitivus » & AR valor negativut» 

Ponatur iiquidem ANsJV, £t quo» 
niam inter fe funt osquales , tam du« AM» 
AD , quam dux MN , A£ » erit AM :=: a : 2 
f ^: 2 » & MN s a:z ^6i2 . Sed » ob trian* 
gulum ANM , re^angulum ' in N » quadra* 
tum ex AM eft «quale duobus quadratis 
ANiNM iimul fumptis.Itaque erit xx f aa:^ 
m^attzf b6: 4 1=;: aai 4 f a^; 2 f bb: 4 , un« 
' de infertur asquatio problematis xxt=: ab. 

Ponatur quoque AR =:: »^ ^ • £t quta 
p^riter funt ssquales inter fe » tam du$e AO» 
AD j quam duae OR , A£ ; erit AO ;s: a; 2 
f ^ : 2, & OR ;=? a: 2 M b; z. Sed^ ob tfian» 
gulum ARO 9 reflangulum in R » quadra^ 
tum ex AO asquale e(l fumm» quadratorum 
AR » OR • Quare- erit rurfus xxj[aai/^^ 
abx 2 f bb 1 4:= aa 1 4 f ab 1 2 f bb : 4 , unde 
eruitur squatio problematis xx £= ab. 

Quod autem hsc con(lru£lio recidat iq 
eam » qua utitur £uclides » pro media? pro» 
portionalis inventione p non eft dubitandum. 
S»i enim circuli circumferentia » qua; defcribi* 
tur centro A » intervalloque AD » fecet re« 
^am AC in punais C»& F;fiet portio C£:= 
^ft portio £Fr;=a.Unde»quum ipfis AN» AR 
«quajes fint dum £M $ £0 s omoiuo liqueei 
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£uctide3 conftruftionem in noftra contineri. 

rJlSuui. ^"'* Sed notetur hdcloco velim , quod 
(M tfMt- fi tt^Mtio proBlemtis fit mx •=: m^ a6 , tuuc 
'SLiiuZ •'/*' impojjfmtatem , ttoa imio ex daaAMt «. 
W« »;« 'ifaatiovis mdiciius imaginariis % ftd etc ipfis 
'^mHI *''*«w coaftra&ionc trntre liceiit . Nam , af. 
•«^. fumino rurfus loco ad re£lam fimpticiflimo 

y = c» ii^t locus ad circuium xxfyyt=:ee 
*-^»b , Unde oportebitiefle in hoc cafu qua. 
dratum perfeaum, non quidem quantitaten 
ccfah,ftAcc*^ah, 

Talis vero h*c quantitas eflb non po. 
tefl: , nifi femifummse ipfarum <» « & ^ fit r «. 
qualis . Nam , (emper ac habetur <: ;= a : i; f 
^: S , iiet tfc t= M : 4 f «^ : 2 f ^^ : 4 ; adco- 
quc eeit cc»-. atn^sttai^—^ aM z^bki^. 
Hincex duobus locis geometricis , quibus 
problema conftrui debet . erit v =«: z*6:z 
locus ad reftam , & xk fyyssaa: 4 -. «*s t 
t A* : 4 locus «d circutum. 

FiO' r . 5'' *"<1"V"''^' ^* '*=^* » ^"P« qut 
, j 2. »"«n> oebent valores incogn itie ic.Et quoniam 

fcquatio clrcull hic pariter nulla cget redu* 
ftione, erit adhuc punaum A centrum illius. 
Unde ,abfcifla ex AB portione AD = « : a 
•-**:2,fiet ADradius ejufdcm . Erigatur 
delnde fupcr AB perpendicularis ACex qua 
auferatur portio AE =• «; 2 f bt 2.Quumq6c 
locus ad reftam fity = a: zfbiz, cohftrue- 
tur ille , ducendp per punaum E reaam 
GH» ipfi AB paralldam. 

Patet autcm, reaam iftam GH nullo pa. 
«ofecari pofle cum circumferentia circull, 
" defcribitur centro A, & intervallo ADj 

quau- 
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qit^rndoquidetn ejuis a centfo diftantit iDAjer 
eft ipfA AD . Undei quemtfdmodum conftru* 
Ctsi loca nulla babent punfta commtinia ; ita 
nec etiam dari pote^unt Valoreifr tales inco- 
jgnrtiD Xiqui Utriufque loci conditiones adim- 
I^teant ; proiiideque probletna ^ quod fimul 
continet eas conditiones t omnino contradi* 
Ctiontm fiivolvet • 

m. Cdnflruflo problemate i qiiod eon« ix. 
tinet «qeliltto ^^ x^ ab ijamrope ejus^ omtiia 5*^jL 
iilh% gudjic»ndi fultt getterit 5 cottjifuen li- *«« f '•*'*• 
r^irV I qutim ficile fit » «quationea omn^s fe- Zufimmdi 
cixridl gradus t pcr conftru£liones problema- f^^j^/'*'' 
tixm primi generis, ad formam illam revocare. JHlnif? 
Ita , fi dsquatio problenifat is fit xtt=: abf cdi 
capiendo/tt: ^ f i^d: a$ fiet afx^ziah ^cii at^ 
^ue adeo erit ;e^ cr d/ Et^ii fbqualio fit «^ tsc 
ab f ^^ f ^^ $ fumerldo/;:^ bfcciaf ddi a, 
itrit afi^abfccfddiSi confequenter fiet 
pikt=af. 

Fieri atit^m poteft 9 ut ^quatio prob)a« 
^Mii oriatur ajflfe£)a 9 & eontineat quoque ie- 
cuildum terminum • Sed quum facite fit t ter** 
minum ilfum ex ssquaiione delefe; adhue 
quidem ^odem ilrtificio problema conftrui 
poterit • Ita 9 fi «quatio problematis fit tcx f 
2ak .-= abi faciendo xfa-xnZi erit xx f zax 
^zz^^aa . Uilde » per fubftiiutionem » erit 
zz ^ aa pr ab i five etiam tz;=;:abf aa$ qucB 
quidem sequatio jam coiiftrui potcft. 

JEadetti ratione 9 fi in refolutione alicu^ 
jUS prbblematis perventum fit ad SBqiiatio^ 
nem zax^-^xx = bb 9 ponendum erit x^^^a^ 
;? z . Nam j quUm habeatur uax ^ Hx sss m 

zz 
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mmmzz 9 etitf fubftitutionis ope » aa^^zn 
:^ 6i » five etiam zzt^aa'^ Ibb : Sed nihil 
vetat t quin hujurmOdi probiema quandoque 
impoflibile fiat ; nimirum 9 quum fuerit 6 ma- 
jor 9 quam a • Tunc enim poni debet a •*«- bbx 
a ss^fl SLdeoque sequatio ultimo redu£la 
erit £2 = •«- af, quas conftrui nequit. 

Hic quoque in «quationum reduAiooi. 

bus inftituendis Geometrs folertia debet lo- 

cum fuum habere • Ita t fi habeatur zz =: aa 

f abf Aimi pQterit/= a f ^ > & erit za: = a/ 

flsquatio redu£la. Pariterqueifi fuerit zz t== a4 

»-^ bbt fiat) tum a f b;=:z € % cum a* — «^ = di 

iu,ixt&taa*^bb = cdi& habebitur loco 

ejus hasc ^lia zz =: cd. 

j^nn X. Non itaque in dubium verti potefti 

w^dutMtuit quin omoia problemata fecundi generis nullo 

prahma^" negotio conftruantur^ ubi femel conftru£lum 

tmmfestmM eft Droblema quod continet asquatio x:ct= 

/ttHditmr. ab . £t quoniam problema iftud non aliud in- 

volvitt quam ut inter duas reflas datas media 

proportionalis inveniatur ; liquet , cunEffife^ 

cundi geueris problemata 9 per inventionera 

tnedia alicujus ptoportionalis , conjlrui pofie^ 

Interim » fi iu refolutione alicujus pro» 

blematis occurrat fequatiOfin qua quadratum 

V. incognit» ;i; adaequet duo alia quadrata co* 

gnita ; tunc longe faciiius , per hypothenu- 
fam dati alicujus trianguii reflanguli 9 pote- 
rit ipfius incognitiBValordcfignari. Utsfi ha* 
beatur xx^^zaaf bb% fiat triangulum rcflan- 
gulum I cujus crus unum fit a » & crus alte« 
rum ^ 9 eritque hyppthenufa ejufdem trian- 
guli re£languii valor incognitac x . 

Nec 
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Nec il€in reticebinius. » quod fi «quatiet 
ex aliq|uo problemate orta , ejufmodi fit 9 ut 
in ea quadcatum incognitae ;i^ adasquet diffe* 
centiam , quse iater duo alia quadrata cogni- 
ta dcprehenditur j tunc deiignari queat valor 
iplius incognitx, per^ crus uniim dati alicujus^ 
trianguli re^anguli. Ut» fi habeatur xx ;== aa 
f-^AAf^U triangulum reflanguium » cujus 
Cit hypothenufa , & b crus unum ; eritq^e 
crus alterum vaior incognitas x • 

£t ad coaJlitueQdum quic|em tr iangu^ 
lum reflaaguium» cuju; data (in^t crura; (Vtis; 
e(l 9 crura illa conjungere.ad re£ios angulojs^ 
tum eorum extrema per rc£)iam atiam conne«! 
fiere. Sed* uc conllruatuf triangulum re6^an« 
gukim , in quo data fit hypotheuufa cum 
crure uno;oportet prirno fuper hypothenu&t 
velut dtametrOi femicirculum defcribere;. tum 
in eo aptare crus datumiqu.od portionem ejus ^ 

femicirculi fubcendat^aQ denique chordam 
ducere r&liquas; portioais, 

XI. Ca&terum in cvnftruBione proM^raa^f xr, 
tum fecundi z^neris r^ducenda funt eorum, <^"' '^«^- 
aquationes ad formim sHam fimphctjjimarrh tum p^hu^ 
quo conftruWo ipfd upo circuh peragi pofti. ^«^^,«1 
yjt enim oftenfum eft , redu6lione^ bic ftunt,, Vji «a jir- 
per conftru^iones problematumprimi gene- '^iul^^r 
ris 9 qu« reftis tantum ahiblvuntur . QuatCn »'"» /««* 
reduflione pera6l^, non alium circulumin " "^*" *' 
co^iftru£lione problematis oportebit aflfume- 
re 5 quam qui pro media^ proportianalis in> 
yentione omnino requiritiMr. 

Interim % fi hanc nobis legeni imponere 
aollemus , etiam abfque redu^lipn^ unumt 

Tom.lL T quod? 
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quodque probiema feciindi genens conftrui 
{»oceri( # Sit eiiim ^x *w znpe ^ a^ squ^tiot 
ex refoliitione probletnatis orta . Capiatur 
locus ad re£lam nmpliciinmus j/ := ^ • Quuith 
tiuc ^a^t yy :=z ^c f faabebitur additione locus 
^" ad circuluni yy fPfX*-^ itf^ =:alffcc ; qut 

tamen iK>n iiliter poted defcriH 9 quain adhi- 
bito circulo aiio ; quum fit \/ (aaff^ fcc)t 
Iioc e(l inedia proportion^bs inter a^ & afi 
^^r^-.aradiusipfius;. 

Sit etiam xx ^^ 2ax f ai^^o ipquatio 9 
ex rerolutjone aiicujus problem^tis na ta. Ck^ 
piatur quoqu^ locus ad re^nm fifnplicifliimis 
y—c. Quumque hal^eaturjyr p= cc , five jjj 
^CC :=^o% ^dhuc addittone fiet iocus ad cir'> 
culum yyfxx^-^ w^,t ^* ^cc = . Sed 
radius cirquii huju$ e(t v/ {aa ^abf cc) t hoc 
eft media proporcionaiis inter a^ Sc a^^h 
fcciai nec proinde defcribi pote(| ^ pi(i gif. 
CuJus alter adhibeatqr, 

Juvat autern hoc Ipco notare , quod 
quemadmodum radices diuso^ cequatipni; xx^ 
tax f a(f :::;=: fiunt ifnaginarisei quum ab ma^ 
jor e(t , quam aa s ita ipf^ etiam cjrculu$ im« 
poiribiliS evadat » quoiiefcumque iaeadem 
Jiyppthefi ai^^^a major cft , quam cc. Sei 
etfi , pb quantitatem c ad iibitum fumptam, 
eludere iiceat circuli iiTipo0ibiiitatein 9 con^ 
tradi^ionem tamen e^ problemate nunquam 
delere licebit ; enim vero , cujulcumque va. 
lorfs capiatur quantitasc ^feinper ^a major 
crit , qqam $/ (aa ^^(iifcc). 
^n. XII* lihid etiam nolo hic fiientjo prete* 

5r//7w#r riiP , quod /h/c 0ttifi(h Ucckit inHf^an^y pro^ 
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Iflema facundi gentrh dato ^tiam circuto con* '«"^' «'»»• 
firuerc . Jam enim i affumpto loco ad reftam TuhllJjhui 
fimpJiciflimojf =:;:c»reperireliceC)additionrs f^^^U^prrh 
ope» locum alium, qui ad circulum nos ducat. 
Quare non aliud fupereft , quam ut % compa* ^ 
ratione inflituta « inveniatur % quinam effe 
debea( vajor affumptss quantitacis c » quo 
compertus circulu$ polQt datum iCum nobis 
e;(hibere* 

Sit ergo 9CX ♦—< zax == ab «cjuatio , eic 
jrefolutione alicujus problematis prca « Et o* 
porteac, cam coqilruere mediante cifculot 
cujus radjus Hc/* Opiatur locQ^ ad reflam 
' iimpiiciflimus^ =<^. Qimmque fiat yy — cci 
erit additione ^y f xx ^. zax = ai fcc lo- 
cus ad circulum . Jam radius hujus circuli eft 
s/ (aa faif cc) « QuarCa ut id^m poflit nobis 
circulum datum CJ^hibere t oportebit » effe 
/t35= s/ {aa fabf ^(r>,five etis»m jf&; aafaif 
cc . Unde erit cc^fi^^a^^^ab ,&<??= 

HinCfUt problema , contentum in »qua« 
tione xx^zax—iab 9 conftrui poflit me- 
diante circulo» cujus radius (itf, neceffeeft» 
ut locus ad reftam fit j^ p= y/ (ff'^ aa ^ab). 
Nam , quum habeatur yy :=■ ff^ aa-^abi 
fiet additione yy f xx^^ 2ax—ff*f^0a lo- 
cus ad circulum \ cujus radium elfe/» liquec 
abunde • Sed perfpicuum eft* conftru^ionem 
iftam non (emper poffibtlem effe. Nam, fi fue- 
rit /minor , quam y/ (aa f ab) ; quantitas 
\/{ff* — ^aa^-^ab) fiet imaginaria > adeoque 
locusad reflam nultibi reperietur. 

Eadem rationc , fi asquatio problematis 

T 2. fit 



fit XX ^ 2ax f a^ =r ♦ & in ejus cpnftru^s 
flione adhiberi velit crrculus i cujus radius 
fit ^; fiet y:=y/ailQcus ^d re£kam • Naoii 
quum habeatur yy=zzaij fivcyy f-r^a6 =zO{ 
erit additiooe yyfxx^ 2ax = a locus ad 
circulum ; cujus radium eflfe a, nemo non vi- 
det • Hic autem locus ad re6tam femper reaiis 
deprehenditur.Sed non ideo conftru6lio pro- 
blematis femper polfibilis erit • Nam , ii fue- 
fit a6 major quam aa t (ive etiam A major 
quam a ; nulla erunt utriufque loci pun£U 
communia ; adeoque problema contradi6liq. 
nem involvet, 
eraifmM- XIIL Denique , ne aliquid hic miffiim 
^^JuTm f^ciamus , quod fcitu fit dignum ^fubjungc* 
fn^Bhn*! tnus confiruBhncs Cartejianas pro6letnat$m 
^pllit^, /J^i^ni/ generh. Itaque, fi problefnatis aBqua- 
tio induat formam s vel hujus xxfax*-^ bh 
= 09 vel etlam iftius xx •— i ax*^.66 = o,fiet 
P conftru6lio, formando prius angulum re6lum 

• '^* ABC,)n quo fit AB = ^, & CB t= a: 2; tum 

• ^* defcribendo circulum ex pun6lo C,tamquam 

centro, & intervallo CB. Nam,fi deinde jun- 
gatur AC , quas circuio occurrat in pun6lis 
O , & £ 9 erunt re6las AD , A£ valpres duo 
incognitas x. 

£t In prfma quidem ^quatione xx f ax 
rrr^6t=o ,Gtit AOvalpr pofitivus,& AE 
valor negativus : enim vero 9 five ponatur 
ADtzzXf five AE = ^— • ^, ope tnanguli re- 
6languli ABCfemper «quatip illa nobis fubr 
orjetur . Viciflim autem in fecunda osqu^tio- 
fic XX •r-* ax >sr-' 66 ;=: f erit AE valor pofir 
tiyus f & 4p valor negativus j quum> bene? 



fecittejufdem trianguli reftahguli , reftitua* 
tur nobiis liliuftnodi equatio $ ponendb AE 

Quod fi autehi lequatib probieitiatis fit^ 
▼cl hujus fornl« xx *-^ ax \ Ifb zzz o,vel etiam 
iftiits xx^dx^bb^^ l cbnftruetui: prb- 
iblemai fi ilfdem ut ftipra J^eraftis , duca- . 
tur reaa kt>E, parallela ipfi BC. Et hic qud- ^i&^ 
que fient AD , AE valoreS iilcbgnit^ * : qui ' ^4* 
tameaerunt pofitivi ^ quiirti habetur xx*^ 
nx ^ bhi==:0lSL viciflim negatlvi^ quuiti pro- 
blematis aequatio eft xxj^ax^ hb^ o. 

In fecundo hoc cafu nihil obftat^quiti 
refla AOB circUlb hon bccurrat 2 nimirum fi 
fuerit AB majbr 1 quaih CB , hoc eft b major^ 
quam a: z . Sed , quuni id cbiitingit , Ut nuU 
la funt puilfla pccurfus ^ fic problema im- 
t^dflTibiie brit . Fieri fetiath pbteft ^ ut eadem 
re6la AOE circuluiii tangat : fcilicet j fi fuci 
rit 6-p:aii .Et iutlc ^ cbeuntibus iii utiuttl 
pun6lis D , & E 9 sequales fient inter k valb« 
res duo incognit» *i i - 

XIV. Sed tjubd jtiditiahi de bffce Carti^ ±\^. 
panh cbnprti^ioHiimfcrendurAjiH nec etiam ^^ ij^jj 
fubjicere gravabimgfr i Quin eluceat in eis ^ieitai de 
fimplicitas i ac elcgantia j nott cft duBitan^ 2>tt 
duxii . Ea tamen en fbntiulis potius asquatib^ «'*«'• «^**- 
num tota proficifcjtur:4usb profefilo rion afti- ^*'**^' 
plius apparebit , Ubi hon fbrnluldp 9 fed Ipfas 
probieoiatiim ^c^uaiiohes i qnx ut j)IurimUiti 
eompofitsb efle fblent $ ad ilias c6nftru£libhes 
eiclguntur# 

Jam enim pro lis cbnftruSlionibUS diia- Fi.i i j. 
bus re6lis opus eft ^ fcilicet tangente AB i«& 114* 

t I ra* 
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radio circuli CB • Ex his autem poflenot 
CB>quum femiflcm adkquet coeificietitis fe^ 
cundi termini t femper per problema prifsi 
generis poteft de^niri. Sediquantum ad prio- 
rem AB i raro quidem evenit ^ ut per problew 
mafecundi generis determinari non debeat» 
quum cjus quadratum ultimo ^quationis ter^ 
miilo fit OBquale. 

Hinc CartcrianiS con(lru£lioneS pro- 
blematum Tecundi generis ponend^ runtin- 
ter eas « quas lubet admittere i etfi non uno 
circulo fiant • Qua autem ratione eas detejce'* 
rit Auflor i id quidem minime nobis e^cplica* 
re dignatus efl » Sed probabile eft , in eas it> 
cidifle I confiderando e^prefliQnes valorum» 
quos in fingulis iis formulls habet incognita; 
quum non aliter earum veritatem oftendati 
( quam quia reftse illse AD ^s^AE eodem modo 
oriuntur ejrpreff». 

Illud etiam nolo hic reticere » conftru^ 
^ionibusfuis Cartefium exhibuifle tantum 
valores pofitivos»& non item negativos.Iflud 
autem vitio ei verti non debet. Nami etfi,be« 
neficio earundem conftruflionumi habeantuc 
quoquc valores negarivi;eos tamen negligen- 
dos eflfe putavit $ quia non adhuc oftenderat» 
pofTe lequationes utriulque generis vatores 
admittere. £t inde pariter faflum^ut conftru* 
£lio quartse formuli^e omninp apud iprum 
omiffavtdcatur* 



CAP. 
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C A P. III. 

JHethbdut confiruendi probk^ 
ynatd Jblida gmeratim 

bfienditur . 

\% Q Oluia probleittaU vocabant Veie* i. 
3 reS ea , qua? conftrui tton pof. ^^J^J^ 
lutit ) iiin adfiibita aliqua coni feflione ^ r^nd^jMst* 
Taiia autem » juXta RecenUorUtti diftin- 5S7"* 
CliojElettl ,faHtpro6kf^ata illA^qaa five ad *""> *>^ 
teYtiuTAffi^eud quaftum g^nus renfocantat. 
Debent fiquidem hujuAnodi probjemata per 
loca duo fecundi generis conftrui » Quare 
(^mnino neceiTe eft , in eorum conftrliflione 
aliquam cotli fe^lionem aiTumere % 

Neque enim ^{{t {h>teft ad circulum 
tlteirque iocu^. Nam» etft circulus fit locus (e^ 
cundi generis h 8c per lasquationem ^fecundi 
gradiiS dcfiniaturi ex duabuS tamen ^quatio^ 
nibus ad circulum» in quibus incognitae eun« 
dem angulum continent 9 numquam licebit* 
ftquationem determinatam eruere^ qus ad 
tertium , quattumve gradum afcendat t nec 
proinde unquam poterit conftru£lio proble- 
matis tettii 9 vel quarti generis interfeftione 
duorum circulorum obtineri. 

Ponamus etenim primoiincognitas duas 
iti utroque ad circulum loco reflumangulum 
continere* £t quoniam in ifto cafu nequit ia 
coruni asquationjbus reperiri produflum ip- 

T 4 fa. 
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rarum incognitarum ; necefle e(l 9 uc cx tt* 
quaciones fbrmas induant iftarum ^x fyy*»^ 
nx .• iy • »€^{=2 f & XX ^yy .•dx..fy.. 
ggzBzo. Quare^excerminando unam incognita- 
rum, bunquatn fl^oterit incbgnita alia ad trer» 
aut quatuor dimenfiones afcendere. 

Pona^uls fecundof incognitas duas obii* 
quum angulum continere i it^ ut in sequatio^ 
nibus 9 ioca ad circuium defignantibusf repe- 
riatur produflum ipiarum incogilitaf um « £t 
quoniam obiiquus iiie angulus debet eflf^ft 
ulem in Utroque loco , induent«orum sequa- 
tiones in boc cafu ^ vei formafi iftarum jfjr f 
tnxy : n f mmxx :ss ..nx . .6y k.cczzzo ^St 
yy f mxy: n f mmxxi ss ..dx . .fy . .gg = 01 
\el iiarum , qu« fequuntur tyy •^ r/ixy t n f 
fnmxxi ss ..^x*^iy . .cct= Ot&yy ^^mxyifi 
f mmxk : n . . dx . .fy . . gg ^ . Unde • eli*' 
minata incognita una^nec etiam incognita 
alia ad tres 9 aut quatuor dimeiUiones pote« 
ritattollib 
li. lU Non itai^ue in dubium Verti pbteflt 

ji^od exs' quin , juxta Recentiorum difl:inftionem % ea 
pfciiematum quidcm proolemata unt lolida t qu» tum 
^^li7}^ius ^^ tertium 9 cum ad quartum genus revtdcan^ 
heorntn u tur. Hujufmodi autem probicmata conilrue* 
^^^«/9*^- f^ iicebit 9 tam duabus coni fefiionibus^ 
•»'* quam circulo , & una coni feftione. Sed prx* 

^rendie funt fempcr e:e conftru<fliones 9 quas 
circulus ingreditur ; quandoquidem circulus 
In plano longe faciliusdefcribiturtquam qua5« 
li bet fe£lio coni» 

Potefl vero cUm circulo conjungi quot- 
cumque fe£tio conica s quia ex lequationibus 
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^rbbiemaeum folldorum omnes fecundi ge« 
neris locorum fpecies erui poffunt . £t quo* 
nmm 9 comparatis loeis geometricis » natur» 
problematum confonis , confl;ru£lidnes ipfai 
nuUo negotio peraguntur i oftendemus po* 
tiflimum hoc capite , qM nithn^ exfolidiali* 
€ujus proifknMth xquationt fingul^,[p€ci€S /^ 
^orumfttundi gtnQris colligi qu^ant. 

£tfi autem lequationes problematunt 
folidorum po(fint>tum ad tertium^cumad 
quartum gradum attolli 9 nihilo tamen mi^ 
nus » quas hic a nobis in exemplum affe^ 
rentur.ad quatuor (cmper dimenfiones afcen« 
dcnt • Id vero multum abeft 9 ut difficulta- 
tem facere debeat. Nam> quum aeqtiatioquar^ 
ti gradus deprimatur ad tertium» ubi ultimutt 
ejus terminus zero ctqualiis fupponitur 9 con; 
fiderari poterit asquatio tertii gradus velut 
alia quarti 9 poftreino terihino carens» 

Potius difcrimen fieri debet inter iequa» 
tiones » fecundo termmo prfleditas^ & eas 9 iil 
quibus idem ille terminus deeft • Kam ionge 
aliter eruenda funt loca fecundi generiSjquum 
sequatio problematis folidi fecundo tertnino 
earet 1 quam quutn eodekh itlo terminb eft re« 
ferta • Et quamquam faciliimum fit > delere 
fecundum terminuth ek quacumque ^equatio*»! 
ne 'y conftruere tamen pracparatione ifta pxo^ 
blemata fi^lida^ non femper fubinde faciiedei^ 
prehenditur* 

III. Primoigitur ofbndeihus > iqHopaBHk j^uomlut* 
erui dehcant fpecies omnes locwum fecundi ge^ utamJ-^n 
neris ex aguatione proilematis fo/idif qu^fe* -^«-t^i. 
cundo termino varet . Hunc iti fimro fit ^^ i^ f;^j/,"j;j^';; 

»ixX 
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mistiM^. aixxfaacx*-^a^d =10 sequatio ifta . Ca^ 
ptktZJ!^ piatur iocus ad parabolam (implicifliitius xji 
jtr dy , five Xk^^a^^o. Quuntque fiat x^ 
t=± 4a)fy ^ fubftitutione pera£ta ^ erlt ii^yy 
aixxfaaoc^aid^o , five etiam ^jr 
ixx: afcx-^ad^Oi qui eft IdcUS ad hy- 
perbolam « relate ad diametros confidei^ataitU 
Ponatur deinde iii a^quattdne ifta ad tiy« 
perbolatti locd X^ valor ejui a^ i 8t habebltuf 
hoc paflo dsquatio altera ad paraboiafil jry «&< 
SyfcM^ad:=±o. Sed duabus hifce ^equa* 
tionibus ad parabdlaiH racillinie poterit obti- 

Mti^ tatn iocu^ ad circulum i fi incognitse 
dusB reflos an^uloii cdncinent « quam Idcus 
ad hyperbolam aBquilateram . Nam , addendo 
eas fimulf fiet xsc fyy ^ay^^byfcsi^-^ad 
^ i qui eft lodus ad circulum i fubducen- 
do vero unam eX alla 9 drietur xx ^yy -^ a^ 
f by •--• cX fad ±= 0$ qui eft locus ad hyper- 
bolam flequilatefam^ 

Ellipfii porfo I quas deeft , habebitUr , ii 
aequatioad parabolam fimpliciflima xx^ay 
;== per fVaflioneiti aliquam cognltam mqlti-» 
plicetur .Sitenimi&iii fraflio ifta.Jamquet 
fnultiplicatione pera6ta,fiet bxk\ a^by^tti 
Sed habetur quoque yy9^byfcX^adt=± 0« 
Quare , addendo fimul duas Iftas asquationeSi 
orietur tetm yy*--^iy^byfbxxtafcx 
•-^adx±to$ quoB proculdubio per ellipfim de« 
bet explicari« 

Notetur hic autem , qudd fi ultimus ^- 
quationis terminus nihilo sequalis fuppona- 
tur I tunc ssquatio fiet tertii graduS , St loco 
ejus habebitur hsec alia x^ ^ abx faacf=±o^ 
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Undeifr iila fiierit problematis aB(]uatio>erunt 
telate ad eam xk^^ay:=iio locus ad parabo- 
lamiyy •^ ixX: afoctszo locus ad hyperbo** 
tamhyy ^by j[ c^ — t> locus alter ad parabo- 
lam i X^ \yy *^ay^^by \cx:==:o locus ad 
circulum) Xx^^^y ^^ay \by* — cx^o lo- 
cus ad hyperbolam aliam sequilateram» &j[y 
m^by^by^ bXX la^cx^szo iocuS ad elli- 
pfim. 

IV. Sed, ut ejufdcm rei aliud ej^ertplum iV. 
iJHferamus,fit ap^ f ^*^* •^ «^^^ faid = oa* ft^dJlT 
qaatio^oYta exrefolatione alicttjifs proilemdtit 
folidi k Capiatur quo(lue locus ad parabolam 

fimpliciflimus XX :z± ay ^ fiyte xx *^ ay i=::z o^ 
£c quoniam Habetur x^ r=iaayy 9 fub(litutio« 
ne pera£la • erit aayyf abxx ^ aacX j^ a^d 
— I five etiam jyr f ixx\ ai^^cx f(idz=z o^ 
qui eft locUS ad eilipiim. 

Ponatur pollea in o^quatione ifta ad elli- 
pfim loco XX valor ejus ay ^ & habebitur hoc 
pa6lo asquatio altera ad paraboiam j;y fby^ 
€« fadtitzo. Unde hlc quoque , fi duias ifts 
tequationes ad parabolamfimui addantur^ fiet 
locus ad circulum Xxfy^^ayfly^cx 
f adznz oiCi vero una ex alia fubducatur»orie* 
turlocusad Iiyperbolam d^quilateramx^»-^ 
yjf — *ay^iyfcx^adi=:±0. 

Deell hic autem hyperbola non d^quita» 
tera ^ fed facili negotio ea comparabituc 1 fi 
«quatio ad parabolam fimpliciffima xx^^ay 
==: per datam aliquam fraflionem multipii- 
cetur • Sit enim b : a fraflio ifta • Jamque ^ 
multiplicatione perafla^ fiet bxxi a ^ by^i^o. 
Sed habetur quoque>y fiy^cxf adiss^p^ 

Qua. 
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Quarei fubduflis a fe mutuo duabus hifce ^i 



ti^cxfai;=s:0 9 quas per hy perbolam non fl$« 
quiJateram debet explicarh 

Etiam iti hdc exeiripld , fi ultinius si^ I 

quationiJT terminus nihilo sequaiis fu ppona* 

tur 9 habebitur loco ejus h»c alia ^a f afix -^ 

aac ^ • Und^ , (i ifta fuerit prbblemacis as- 

quatio I erunc relate ad eam xx*-^ay*=:o lo* 

cus ad parabolam lyy f 6xxi a^^cici^ olo* 

cus ad ellipfim; j(y f ^jf ^-^^ r^ tt: o locus alter 

adparaboiam; xicfyy^^ayfiy^cx — 6 

locus ad circuIum;Ax ^-^yy ^ayi^ by f cH 

j;=z locus ad hyperbolam asquilateram ; & 

yyfbyfby^ bxxia ^cxz=zo locus ad hy^ 

Jierbolam aliam non «quilateram^ 

V. V. Oftendemus deindei^itii fatione eraeii^ 

j^^Mf- ia fint fpechs omnet hcOrumfecttndi generis 

t!i!um iMM ex aqaatione problematis folidi% in qdafecun^ 

ix Mqnati^ ^^, termintts reperitar . Hunc in finem fit x* 

Ao ttfmino f 2fx^^^abxx f aacx^^add ♦=: § ssquatid 

t'r!!^ll^'p!^/^f^^'CsLphtUT loeuS ad parabolam pauld cdm-^ 

nmm. pofijtUS XX ffX zsz Oy ,five Xxffx^a)f=: Oi 

Quumque fiat x^ f tfx^ = aayy ^^ffxx i 
fubftitutione perada # erit aayy •^ffxic 
obxxf aacx ^a^d= o « five tftiam yy 
ffxx: aa ^ bxx: afcx^ad=i0$ qui eft lo- 
cus ad hyperbolam , relate ad dlametroS con^ 
fideratarhi 

ExeoaUtetti 9 quoci fit icxffx=:ayi 
erit etiam xx =r= qy *— 4/* . Unde in inventa 
SBquatiOne ad hyperbolarh pdterit qudque lo« 
co XX valor ilie fubrogari • Plane vero mane« 
bit locus femper ad hyperbolam | fi fubftitu^ 
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tio in uno tantum termino fiat • Nam ^tityy 
% — fy'^ aff^x : arf-— ixx :afcx^ad:=o, 
ft fubdituatur ille valor tantum in termiiio 
ffxxi aai 8cyy ^fxx: aa^^6yfifx;af cx 
t~i ai :szz OiCi fubflltutio fiat dumtaxat in terr 
inino 6xx: a • $!ed ii in utroque termino valor 
ille fubrogetur ; locus fiet ad parabolam 1 & 
crit j^y •— ^jjfy: a ff^x : aair^byf bfx\ afcx 
f— « ad :z=:0. 

CompertiS duobus lods ad parabolam» 
habebitur eorum additione locus ad circu- 
|qm XX ffx *-^ayfyy^ffyzaf f^x ; (i^ •— ^ 
By fhfx i afcx\ — %adx=.o. Sed fi eadern illa 
Ipca complicentur fimul fubtraf^ione, orietur 
locusad hyperbolam asquilateram xx ffx^ 
^y —yy fffy\ a ^^f^xi aafiy*^ bfx : a •— * 
fxf adt=zo. Unde non aliud rupere^li quam 
ut locum exhibcamus ad ellipfimiquem faciU 
lime reperire licebit 9 fi termini omnes prio- 
ri^ dsquationis ad parabolam per datam ali- 
quam fra£lionem multiplicentur, tum ea cuiri 
^itera ad parabolam asquatione conjungatur. 

VI. Et ut aliud ejufdem rei exemplum yi. 
afferamus $ fit x^^ 2fx^ f abxx •— ^ aacx f ^'^J^^ 
a^d^o aqaatio 9 otta ex rcfolutione alicu'- 
fus probihmatis folidi . Capiatur quoque locus 
ad parabolam paulo compofitus xx^-rifx'^^ 
ay» fiveitf^— /v*— loy t=:Q .(t quoniam ha- 
bctur x^^. ^fxl = aayy ^ffxx i fubftitu-r 
ne perafta , erit aayy -r^ffxx f abxx — -• aacx, 
f a^d:szo , five ctiAijiyy t—^ffxx : aa f bxx\ (k 
f— ^ cx f adz=o : qui efi; locus ad parabplam, 
£1 fit fft= ab '9 locus ad hyperbolanMfi fitj^ 
inajor , quam ^b ; ac dcQique Ipcq; ad el(i- 

pfimi 
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ffini » fit fit jf minor , quam ab. 

Quum autcm fit AT^ Srr fljy f /a? ; poterit 
in hac alia oequatiQne fubrogari valor ifte lo- 
co ipfius pcpi . Et quidem , fi fubftitutio fiat 
tantum in terminojf^^; aa ; habebitur yy^ 
ff^:a ^px-aa f ifxxia^cx fad:;;^ Oiijui eft 
locus ad eliipfim. Q^uod fi vero fiat dumtaxat 
in termino bxxia, orietur yy ^fxx;aa fhf 
^fx; am^cx fad:::=Q , qui eft iocus ad hy- 
perbolam • Et denique » fi valor ille fubftitua- 
tur in utroque termino ; sequatio fiet yy^ 
jfy: a ^f^xxaa f by f bfx\ a^cxfad^(^\ 
quas ad parabolam nos ducet. 

Compertis duobus ad parabolam locis, 
habebitur eorum additione Jocus ad clrcu- 
lum xx^ay^fxfyy^ffyia^f^xxaa 
fbyf bfx tap^cxfai;=^o . Et i fi eadem 
complicentur fimul fubtra^ione » orietur lo^ 
cus ad hyperbolam ^equilateram xx^^ay^ 
fx*-^yyffyiafpxi aa^by^bfxiaf 
cx^^adz^^izo* Poflfentque adhuc duo aiia ad 
ellipfim , & hyperbolam loca reperiri, fi mul- 
tiplicatis terminis omnibus prioris ^quatio- 
flis ad parabolam per notam aliquam fra£lio- 

nem 9 eadem tum additionis , cum fubtraftio- 

xiisopecumaltera ad parabolam ^quatione 

complicetur. 

Di/^"fif VU. kiis igitur rationibus eruendw funt 

intet utramm f p^cies omncs locorum fecundi generis ex «- 

tZnMTMti»' quationibus problematum folidorum . Nec 

nem cftendh jjfficile crit intelligere , g»af^ quidcmfit di^ 

fcrimcn inUr aquationet , fecundo termino 

praditat i&cas % in quibm idcm ille tcrmi^ 

nasdcefi.Umeaim ia utroque cafu debet 

efle 
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eflfe ad p9r^bplaiTi locu$, qui aflTuniitur ab ini* 
tio . Sledy qqum osquatio (ecundo termino ca^ 
TGt , referenda eft parabpla per fuajn $i?quatfo« 
netn adaxemipfiussquum vero eodem illo 
term ipQ eft pr^dita , ad aliquam axij^ paralle* 
lam oportet refer9tur# 

j^ecefle ef^ autemi referre parabolam ad 
alf quam a:;is parallelam, quum adell in oiqua. 
tipqe fecundus terminus > 11(9 rubllitutione 
pera4^a , poflit ex ipfa lequatipn^ 9 tum pri« 
mus > ciiqi fecundus terminus deleri , Atqu^ 
jiinq ef^ , iic locu$od parabolani debeat eflfe 
ficx ffx = ayt quum $ipquatio probiematis eft 

rr^fif ^ ay , quuip eadem problematis a?qua« 
tio c(l x^ rr^2fx^ faixx^-^apfcxfa?dt=o^ 
)>Tam aliter 9 fubftitutipfiis ope , priore$ duo 
^c|uationis (erminl d^leri iion poterunt. 

JDelendi funt porrp , per jocum ad para* 
hohm f ^ui ^fl^umitpr , pripres duo asquatio* 
nis terfnini ; i)t alise locorum feciindi generi$ 
fpecie:^ non ita cPinpoiitas priaqtur . Si enim» 
^:^jft?nte ^i t 2fx?t^a6fcxfaafx^a3d 
==; P problematis ^qqatione j c&piatur Ipcuts 
^d parabolam xXr^ay;=^o ; fubftitutioois 
ope babebitur 9 tum yy f 2fxy ; a ^ ix^ ; 
f cx f- — » ad=:0^ cum yy f 2fxy: a^^6yff9C 
m^ad(^Ot quoruip utprque eft Jocys ad hy- 
|)erbolam. 

£t p (i miiltiplicatf^ teripinis o^quationis 
ad par^bolam per fra6lionem aljquam inde-^ 
terminatam m: J« cpnjungatur eadem cum ^- 
quatioue yj^ f 2fxy : ar-^iy f cx^-^ad^zzo; 
prietur Iija^c alia ^c^uAtioyy f zfxy f ntxx : 
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h^6y •^myfcx^^ad — o , qux , pr q va, 

rio valore ipfius m 9 ad omnes coai fcfliQnes, 

tum item ad circuiumifi d^x incognic^ obli, 

quum augulum contineiu 9 nos ducere potCT 

rit • Sed perfpicuum eft 9 omnes hiifce asqua» 

tiones cafus valde compofitos locQrum fe-, 

cundi generis continere • . 

-e.«L"'i«,. VIII. Ne aliquid liic omittamuSf quod ad 

^ruai0 pr0, xtm fsLQhtfiUudquoquef^duhffOtari debet% 

fotu^^ quod etiivin eruendis locis fecundi generis ej^ 

^dlL ^** fl^quatione problematis folidi % capi debeat ab 

h9it, ^'''' initio locus ad parabolam \ parameter tameo 

ejus parabols haud quidem datas alicujus ton<v 

gitudinis eflfe debet» fed ad libitum poteft af- 

Aimi.Unde , ecfi in allatis exemplis afTumpta 

fuerit quantitas a pro parametro ejus parabo. 

lflB;attamen)fi alia quaelibet quantitas tale mu« 

nus obiret • adhuc eafdem locorum fpecies 

eruere liceret. 

Poterit ergOf ut parabols [^rameter 
aflfumi 9 indeterminata aliqua quantitas « £t 
tunc ipfe locus , non ad unam % fed ad infini-F 
tas parabolas erit . Quumque eadem quantl-r 
tas indeterminata omnes alias locorum fpc- 
oies • quas deinceps pruuatur 9 ingrediatur; 
perfpicuum efl:, etiam loca ifta infinitis prope 
modispofle explic^ri . Interini » ut conftru« 
€iio problematis , quantum fieri poteft , Gm-i 
plex oriatur ^ prxftat % ut parametrum afTuT 
niere quantitatem iilam 9 quas vel in fingulis 
«quatibnis terminis % vel in maxima eorum 
parte reperitur. 

Capiendo autem indefinite parabols 
parametrufn 9 licebit deiaceps ^ conftruere 

pro- 
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problema per parabolam , cujus parameter iit 
data ; quam non aliud fieri dcbeat » quam lo- 
co ejus tnderminata^ quantitatis parametrum 
datam fubftituere.Etyquamquam eadem inde« 
terminata quantitas reperiatur quoque » tum^ 
in ioco ad circutum , cum in loco, ad hypepr 
boiam flsquilateram ; nihilominuSf (l ope ejus 
fieri velit , ut datus fit alteruter horum loco« 
rum^ non aliter, quam per problema folidumt 
id paterit abtinert • 

Sitenim x^^-^aiixx faac^*^a^d=:to 
«quatio probiematis . Capiatur indefinite io^ 
cus ad parabol^m fimplicifl^mus^>^c:::niy9five 
pcx '^ tny = Q. fty methoda cradita,fiet 9CX f 
yy •^ my ^ aby i m f aa£X : mm ^—^a^d : mm 
r=z locus ad circulum. Jam radius hujus cir^ 
cuH eft \/(a^cci^m^ f mmi^ f abv2^a%hbt^mn% 
^a^d i mm ) . Quare, fi fuerit r radius circu* 
\i dati , oportebit efle r ;= y^ ( a^cc : ^m^ f 
mm\ 4fabi2 f aabb\^mm f a^sd : mm). Un^ 
de infertur ^quatio fexti ^radus t derivativa 
tertii , m^ —• ^rrwj* f 2abm<f aabimm f 
^a^dmm f a^cc ;= o . £t par. eft ratio f fi da« 
Ca eflfe debeat hyperbola squiiatera. 

IX. Nondeeft interim methodus^ qua ix 
mediante/a///5fi Gaometria plaaa prafidiOffie^ iSSrT « 
ripoffittutfive locus ad circuiumtfive locut ad fi^^^'*'» f*- 
byperbQhm afuilateramfit datus . Sit entm ZuJlT^^ 
rurfus x^^^abxx f aacx ^^a^d = o aequa^ cuUy^id^- 
tio problematis • t lat prima x — az: m, adco Miuitmttra. 
ut per fubftitutionem migret osquatio illa in 
hanc aliam a^z^ : m^^^a^bzz: mm f a^cz: m 
'^-^a^d:=:o ^ five etiam z^ ^^ bmmsMi : a f 
Cfn3z:a^^dm^iaz=:a.}amque$ fi deinde 
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capiatur locus ad paraboJam (inipliciflrnius 
zz*-^ my — 0% fiet methodo fuperius tradita 
Z€ fyy *^ my^-^imyi a f cm9 : a m^ dmm ; a 
t=r iocus ad circuium. 

Hujui^ autimi circuii radius efl: s/ (ccmm; 
4aa f mm; 4 f bmmx 20 f bbmm ; 400 f dmmi 
a)* Quare , fi fuerit r radius circuli datiiopor* 
tebit eflfe r = \/{ccmm\ 4M f f»ni:4f bmmiza 
f bbmm ; 4M f dmm : a) • Unde ^ quum ha* 
beatur rr x^ ccmm: ^aa f mmi 4 f bmm; za f 
bbmm : ^aa f dmm ; a 1 (ive etiam ^aarr = 
ccmm f aamm f labmm f bbmm f ^dmmi^tt 
tnm 3; 404 rr : {cc faaf zab fblf ^ad) » & 
m i=^ i^i t/ {cc faaf zab f ^^ f /^d) . 

lifdem porro man^ntibus 9 locus ad hy- 
perboiafn jequiiateram erit zz*^yy^-^my f 
bmy ; a t^ cmz : a f dmm ; a =: • £t quo- 
niam femiaxis hujus hyperboloB eft ^/ ( mm : 4 
i^ bmm : 2a f bbmm : 400 -^ ccmm v^aa f 
dmm : ) ; fi utique vocetur / femiaxis hy- 
perbol^ dataB^erit/i= v/ {mra % 4 ««^ bmm : 29 
f bbmmx 4aa ^^ ccmm: ^aa f dmm i a) . Qua» 
re 9 quuni habeatur jjf = 901» : ^^^bmm : 2ii 
f bbmm : 400 »^rcmni: ^aa f dmm : a ^ fiet 
mm t= 4fli»jf; (m •-** 2ab^ bb^^ccf ^ad), Sc 
m i;;? 2af; %/ (aa ■««- zab f bb^-^^cf ^ad) • 

Notetux hic vero , quod fi fuerit cc tna- 
}or , quam aa p^zab fbbf ^ad 9 tunc vaJor 
ipfius m prodibit ima^inarius • Sed quum id 
cpntingit, expHcandus eft tocus per hyberbo- 
ias conjugatas.Sic enim femiaxis erit ^{ccmm 
4fla 9^ mm : 4 f bmm : za ^^ bbmrn : ^aa »-^ 
dri^m : a)* Unde habebitur m ?=: 2afi \/ {cc^ 
aa f 9ab i^ bk^^^adp 

Fieri 
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Fieri etiam poteft , ut fit cc:=^aa*^ 
9^b ^ bbf 4ad . £t tunc valor ejufdem m fiet 
infinitus • Verum in hoc cafu , quum liabea» 
tur ai:s^ccx 4 »-^ aa:4 f a^ : 2 -^ ^^ : 4 » gs* 
quatio cvadet x^ •--» abxx f aacx »— * aacc ; 4 
f* a^s 4 »^ a^b\ 2 f aabbi 4 3 atquse iion erit 
in proprm fua iede ; quum dividi poffit in ha« 
fce duas fecundi gradus xx^ax^-^aci 2j^ 
aai z^-^abiz^ Ot& xx*^ax f oc: a f aa\z 
»-^ ab: 2 =;= 0. 

X* Sed non abs re erit hoc loco fubjun- x, 
^ere, quidfa&ufii ofus , ut frobhma conftrui ^J'^''^^i^ 
fojftt 9 vd fcr datam tlUffim , vel ftr byfcrbo- Jiindm , wi 
lam uou aquilateram datam . Sane determiria- ^//'^^5^"*^ 
tio harum curvarum ex duplici capite oritur; p*r d^*m 
primo nempe ex axis longitudine ; tum ex ^oT^!^* 
ratibne , quam habet axis ad fuam parame* ^'^0^. 
trum . Unde » ut id $ quod quseritur « poifit 
obtineri ; oportebit , duas quidem indetcr« 
minatas quantitates in iliiqfmodi locis con- 
tineri • 

Sit ergo rurfus x^ •^ abxx f aacx*^ 
uid^r^o problematis lequatio ; & pofito x t=s\ 
az\ m^ transformetur iterum ea in hanc aiiam 
z^ — brnmzzia f cm^zia — *# dm^ia = o.Gapia- 
tUr adhuc locus ad parabolam fimpliciffimus 
zz^mytrzo . Jamque , fi ponatur my loco 
zz , & mimyy loco z^ $ hal)ebitur locus alter 
ad paraboiam mmyy^bm^y: a f cm^zxa — • 
dm^: az=zo t five etiam jy •—• bmy\ a f cwe: a 
^dmm:at=:o . 

Multiplicetur deinde prior locus ad pa- 
rabolam per fra^ionem Indeterminatam u : a, 
ita uthabeatur nzz:a*^my:u^o.Et fiquidem 
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idem ifte iocui^ complicetur » tam additionet 
quam fubtradione $ cum altero ad parabolam 
loco^^ «v- bmy : f cmz : a^^dmm :a = o i 
habebitur additione quidem locus ad eUipfim 
ftzz\ a f yy^nm^f * a ^ 6my :af cmz: a n^ 
dmm iff^o s fubtraflion^ vero iocus a4 
hyperboiam non «quilateram nzzx a ^yy w 
ITfTiyi a f bmyxa^^cmz: a fdmmxa':=z • 

Quum itaque in utroque horum loco* 

rum du« indeterminatOB quantitates conti- 

neantur ; facile quidem erit » iis mediantibuSt 

unumquemque eorundem locorum fiibinde 

determfnarcvUjt e^hibeat % vel dataip ellipGin» 

vel datam hyperboiam non asqi|ilateram ^ 

llTam 9 quemadmodum indeterminata m ofui 

xiobis eife debet % i|t ellipfis , aut hyperboU 

datum habeat axem ; (ic indetermiqata ^Uer^ 

ivinf^rvietnobis» ut idemilip «xis ad fuam 

parametrum datam habeat rationem. 

XI. XI. £t» n^ ullmfuprfit duhitandi lQCUt% 

f^mw'*^ videamas primo » quomodo asquatio ad elli^ 

qu$m%juit^ pfim nzzi a fyy ^^ nmyi a •--?f Smy: a f cmzia 

A.fI/1 \ ^i ^ ^tnm :a^Q iiliufmodi determinat ionem 

0Wfjss*fii fufcipere poflit * Nimirum in ea ratio axis ad 

«^''fi^/«- parametrum cft $equalis ^i , quam habet n ad 

^^ ii;tum item ipfa axis Ipngitudo eft 2%/ {bbmmi 

j^aa f bnmm; ZQa f npmm; 4aa f ccmm; 400 f 

dmm: a) • QUdre , fi in data ellipfi fit axis ad 

parametrum » ut r ad x » & 2/ longltudo ip* 

fius axis ; erit 9 tun) njiiqsr isi cum/=s 

%/ ( bbmm : ^aa f bnmm : 2aa f nnmm : 4aa f 

ccmm : 4an f dmm ifl) , Unde infertur n = 

ar: u8Lmz=z zafiy/r ; (J^krst f zabrrs f aar^ 

f cc^} fMdns) f 

Oftea. 
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Oftendamus deinde , <)uomodo iequatiO 
hy perbolam ire«: 4 '^yy —4 tfnayifiif ^i»jr: || 
»«^ r»i;e: a f ^/iiii» : a ,*= o eandem illam deter- 
minationem fubire queat i If imi^um id ea 
ratid axis ad parametruiil eft asqualiii eiiquani 
habet n ad 0^ tum item eft %</ (ibrmx 4M -^ 
^i^mfn: zaa f nnmmx ^aa ^c$mn%i4an f dmnn 
n ) tpfa axis longitudo^ Quare ^ fi id ddta hy« 
perboia fit axis ad parametruiil , ut i^ ad i ^ ft 
ft/longitudo ipfius axis i eriti tutii n: a=zr:s^ 
cufti/= \/(tAmm:4qa *— 1 inmtaizaa f nnmmi 
4aa ^ ccmm : ^an f dmm : a J 4 Unde eru«* 
tur n;;=:zar:s i& m= zafs%/r \ y/ {66rss ^ 
%abrrs f aar 3 •-*-» ccs 3 f ^adns) 4 

Fieri autem hic poteft^ut fit ccs^ niajorf 
^luatn 66rss *^ zairrs f aarB f ^drss 4 Et 
tunc» de valor ipfius m prodcat imaginariuSi 
explicandus eft idcus pcr liyperbolas conji^- 
^atas- ; quia fic crlt m .•= zafs%/r : %/ (ccs^ •—• 
Airss f zaBrrs *-^ dar^ -^ ^adrss) . Sed nihil 
vetat 9 quin habeatur quoque ccsi ^bhrst 
^ zabrrs f adr^^ f 4adrss i Et in iftd cafu, fi^ 
cuti valor ipfius m evadlt infiriitus , fic nec 
etiam in pro^ria fede erit asquatio 9 de qua 
ag^turj x^ ^ abxx f aacx ^a^d^co. Nam> 
quum fiat ad =3 ccsi ^r ^bbi^f abr xts^ 
aarri ^ss $ habebitur Idco ejus hzic alia x^ -r^ 
abxx f dacpc ^ ddccsi^tf aabbx 4^aibr:2i 
f--^a4rr: 4*x arCf quaj quiderh dividicUr in 
duas hafce fccundi gradus xxfax<i/ (r: s) ^ 
acy/{s: 4r) f aar : 2s^ab:z;=s:o ,8lxX*^ 
^xs/(r\ s) f ac i/(st 41^} f aan zs •— • ab: 2:=zo. 

XIL Ex diiobus itaque locis geometricis, ^^]\ff. 
quibus conftruflio problematis foiidifieri de- ^ ^Jib^ 
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pffhu mpm jjgjj ^ nj}|jj obftat ff quin unus quandoque fit 
VffJmrU^ datus . Scd,fi eadetn cortftfuftio duobus dati5 

"^tum' Jhni '^^'^ pcr^S* ^^"^^ * '^ ^*"® tantum non ii»- 
!ull. * '" poflibile foret . Plaiic vero ,/ tUspps % at^ 
hyperMa mn dqt»ilatera deieret efie fimiUi 
dMtnMxat aheri data i tunc data etiam efie 
pofiet f velpffrabola % w/ eircnmftrentia cir^^ 
cmU % ^el byperhola aguihtera ; quai>doqul* 
dem , ad adftraendam ftmilitudinetn iilami 
nonnifi nnica quantitas indeterminata tequi* 

ritur. 

Dicuntur quippe duas ellipfes t aUt du« 
hyperbol» noo ssquilaterds fimiies inter fe» 
quoticfcumque eadem in utraque eft ratio 
axis ad parametrum . Unde, non aliud exigit 
quSDfita illa fimilitudo , quam ut astis ad pa^- 
rametrum datam habeat rationem • Profefto 
autem , ope datas hujus rationis % tam in ioco 
ad ellipfim, quam in loco ad hj^perbolam noa 
«quilateram, dumtaxrat determinatur valor 
ipfius n . Quare, quum maneat indeterminata 
atia m i licebit » ope hujos , eiHcere , ut data 
fit f vei paraboia , vel circumfercntia circul^ 
^ei hyperbola asquilatera. 

Obiter autem notetur hoc loco veMm> 
de fimilitudiae (e^tonum conicarum fus« 
-cgifre Apollonium in libro fexto fuoruni co«- 
«icorum ; & proBter definitionem ejus fimiU« 
tudinis, quam jpfe Apollonius ibidem affum« 
pfit «plures alias»a flibfequentibus Geome*^ 
-trls excogitatas « paflim circumferri . Huju(^ 
modi argumentum, velut parum utile, in no- 
ftris hifce Elementfs omifimus omnino . Sed> 
fide eoagendum effeti pofthabitis aliorUm 

dc 
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deiinitionlbuS » vocareiti libenter fimlUs co9$i 
fedioaest qua ex uno% eoiemque cono pcr planc^ 
faralleh erui pofiunt^ 

£x hac vero definitione ultro liquett 
parabolas omnes debere efie (ioiiles inter feji 
quum omnes » quot quot ftierint % poflint per 
plana parallela ex eodem cono deduci . Patet* 
que etiam , tam eilipres , quam hyperboias 
tunc demum eandem fimiiitudinem fortiri , 
quotiefcumque eadem in ils eft ratio axis ad 
parametrum . Nam , ob eandem iftam ratio* 
nem « iicebit quidemi eas eruere ex uno , eo- 
demque cono per plana i^quidiilantia . 

XliL Meretur interim » Ut fpeciatim boc ^'^ r. 
hco oftendatut , quod fi duarum eUipfiumtaut ^ty^ftTu^ 
liyperbolarum ^xqs eandem babeant ratio* ^f"" ^»"'- 
nem ad uias parametros ; omnino necefle fitt ih qMMism 
ut etlam diametri f qu« «quaiiter/ad fuas or^ ^^XiyirJ- 
dinatas inclinantur, eandem (ervent rationem ^«^- 
cum parametris fuis. Hunc in finem fint AM» ^^* ^ ' %• 
um duas iftse ellipfes > aut hyperbolas, qus ita i > ^« 
quidem difponantur % ut habeant , tum com* 
mune centrum C » cum axes ABt ab fibi mu. 
tuo coincidentes • 

Ducatur ex centro C refli qusvis CE, 
fecans utramque earum curvarum in punflis 
£ , & tf . Tum ex pun£lis iftis demittantur 
ad axes ordinatas EGt^^.Et quotiiam tn utra^ 
que curva eadem eft ratio axis ad parame'» 
trum; erit , ut reflangulum AGB ad*£G qua» 
dratum, ita reflanguiumnjf^ ad e^ quadra^ 
tum • Sed EG quadratum efi; ad CG quadrt^ 
eumt ut ej^quadratom ad Cg quadratum. Ita«» 
queerit ordinando » ut re£tangulum AGB ad 
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CG qUadratunl t iu reftauguluni agi ad Cg 
quadratum. 

Hinc erit pariter» ut CA quadratum ad 
CGquadratums ita Ca quadratum ad C; 
quadratum ; five etiam » ut CA ad CG « iu 
Ca ad Cg . Et permutando erit quoque , ut 
CA ad Ca, ita CG ad Cg . Sed CG eft ad Cg^ 
ut C£ ad Ce. Quare erit ex flrquall>ut G A ad 
Ctf ff ita C£ ad Gtf: & propterea duabus iis el« 
lipfibus , aut byperbolis iliud etiam accidet | 
ut omnis refVa * quts ad eas ducitar ex centro 
C$ fecetur ab ipfis in data ratione. 

Extendatur jam te&a C£ ad partem al* 
teram verfus F ^ ita ut £F 9 effmt duas earun- 
dem curvarum diametrf ^ (itque porro AM 
ordinata una diametri £F . £t quoniam^ jun» 
£la CM , fit , ut GM ad Cm , ita CA ad Cn) 
erit am ipfi AM paraileia . Sed , ob AM bife* 
£lam in O 9 etiam am bifccatur in . Quare 
erit am (imiliter ordinata una ipfius ^/:proin- 
deque duas diametri £Ft ^/asqualiter ad fuas 
ordinatas inclinabUntur. 

Denique 9 quum in ead^m ratione ipfa* 
rum CAt Ca fit t tam C£ ad Ce » quam CO 
ad Co ; proportionalia erunt quadrata $ quai 
fiunt ex ipfis C£ , CO 1 C^ , Co • Uude erlt 
quoquCffUt red^angulum £OFad CO quadra« 
tum I ita reflangulum' eoftid Co quadratum» 
Sed CO quadratum eft ad AO quadratum^uC 
Co quadtatum ad ao quadrati|m • Quare erit 
ordinando t ut reflanguium £OF ad AO 
quadratum t ita rcflangulum tof ad ao qua« 
dratum : & propterea diametri £F , tf^A pa* 
tametros fuas eandem rationem habebunt. 

CAP. 
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C A P. IV. 

< 

Mlegdntmei prohUmalurh fo^ 

lidorum donftrudhms 

exhibentur • 

t. ^'T Idimus prflBcedenti capite, ex tf* I- 
V quAtidnibus jirobleniatum foli- ;^i« ^. 
dorumomnes fecundi generis locorum fpe* ^'•"«' ***** 
cies eruere ii^ere * Indeautem abunde liqueti /« , w/ r/li. 
conftrufliones eorundem problematuiii $ tafti Jf^*^/'*" 
duabus c6ni feflionibus i quam circuld ^ & «oi^^rt^ 
una coni feAione peragi poffe * Sed t ut ibi- ^f^Ju^iZ^ 
dem innuimus ) praefer^ndai funt eiaft conftru^ <*^- 
fliones ^ quas circulus ingreditur ; quum cir« 
culus in plano longe faciliUs defcrtbatur * 
quam quaftlibet feAioconi^ 

Quaniquam vero cum citculd conjungl 
podlt quascumque fe£kio conica ^ non omnis 
tanien fe£lio coni^unita circuIo»eIegantiorem 
nobis fuppetit problematis cdftruflionem « 
Unde 9 quia in conftruendis problematibusi 
non modo vitandas funt tx con(tru£liones % 
quas naturaD problematum cOnfonae ndn funtt 
fed iq id etiam fedulo incumbendum « ut fa« 
ciliores , (impliciorefque eligantur^ illud jam 
oporlet inquiramus , quj^ coni feSiio cum 
circulojft cotffUftgenda f ut problemati$ con^ 
ftru&io % quoadfieri potefi , elegaus oriatur* 

Hunc in finem meminiffe oportet 9 faci» 
litatemifimplicitatemque conftruflionis geo« . 

ttie* 
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itietricflB generaliter ex duplici capite aAiaUti 
debere } priilio nerttpe ex faciliore ratioaei 
qua Unex, ioca terminantes, dercribuntur^ 8c 
fecundo ex fimpliciore apparatu 9 quo opus 
efl; , pro detemiinacione earundem linearum. 
Hinc cnim fit » ut fe£kio conica » cum circulo 
conjungenda I efie debeat ellipfiSyfi defcri- 
ptionis facilitaSconfideretur ; parabola vero» 
fi firnplicior eam decerminandi ratio infpi- 
ciatur • 

Primo fiquidem dubitari non poteftt 
qulnex conicis fe£lidnibus elllpfis fit iilat 
quam paulo facilius in plano defcribere licet« 
NamiUbi ad ejus defcriptioncm foci adhiben- 
tur » defcribitur eadem fere facilitate 9 qua 
circulus ipfe delineatur • £c deinde nec etiam 
in dubium verti poteft , quin ex curvis omn!« 
bus,qutB ex cequatione problematis folidi 
eruuntur, paraboia fit eayqus fimpliciore 
apparatu determinatur • Nam liquet , ejus se* 
quationem non efie adeo compofitam , quem- 
admodum asquationes aliarum curvarum* 

Hasc quum ita fint » duo nobis hoc ca- 
plte prasftanda funt • Prirao enim oportet 
oftendamus , qua ratlone problemata folida 
fiarabola » & circulo conftruantur . Oeinde 
«xplicandum nobis eritiquo pafiio eorundem 
problematum conftru£liones diipfi, 8c circu- 
lo peragi debeant • £t quamquam 9 ad haec o- 
ileadenda , exemplis primum iiteniur fpe» 
cialibussd^eioccps tamen non gravabimur 9 ad 
regulas generales rem omnem revocare. 
^i- !!• Ut igicur oftendamus primo loco»^^ 

^^MfM ratioffefroilmatafoiida farabola » &€ircu^ 

io 
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i h tonfiruantMr » fit primurti k^ %^ abx^ f A*^* ^*- 

I mac» ^a^dsrzo problematis equatio » qu« /« ,^/^«1!^ 

fc fecundo termino caret • Suitipto itaque loco JJJ,',^^ J"** 

I ad parabolam fimplici(fiit)0 xx^ay^rsOi fiet fi0ii#«/>rtti>- 



methpdo fuperius tradita x^cfyy^^ay^ by ^l^.J/^i»* 
^ Cx^^aizazO locus ad circulum • Unde^MfW. 
d^iobus hircc iocis conflruflio problematis 
c(l peragenda i quo parabola f & circulo coa- 
flrui poifit. 

Sit ergo pofitione data refla quasvis AB« Fio. 
Hx quonlam aquatio ad paraboiam eft xx «-^ i j»^^ 
tf^ rzs ^ defignandl (unt per portiones cjus 
valores incognits y • Unde « ere€):a fupcr ea 
perpendiculari Ad ; fienc huic «quidiftantes 
valores alterius incognite x\ proindequcf ab« 
fcifia ex AC portione AO = a ; oportebit» 
cam defcribere t axe quidem AB # parametro 
vero AO« 

' Ad circulum vero quod attlnet^» quiA 
ipfius sequatio eft xicfyy^ay^^byfcx 
^^adtznot invenietur centrum ejus 9 abfcin- 
dendo ex ABi tum AE=:a : 2 , cum £F s 
6x2 l8c capiendo fuper AC ad partem oppo- 
fitam AG t= c : 2« Nam, completo deinde pa* 
rallelogrammo re£languio FG^fiet H centrum 
quasfitum. 

Radius porro ejufdem circuli eft ^(j0:4 
f abi 2 f ^^t 4 f r^: 4 f a(^).UndeiquumjprOi< 
pter triangulum reflangulum AFHfitAH 
:=zy/(aa: ^fabizfbbt^f cci 4) ; fi crigatur 
fuper AH perpendicularis AI =12 s/ad , fiet HI 
.^ \/(aa: 4 f ab: 2 f ^^: 4 f cc: 4 f ad)i adeo* 
que circulus defcribendus erit centroHi& 
intervailo HL 

De. 
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De(cribatur itaque hujufniodi circulus^ 
ISt fiquidem ex punflis, in quibus idem parfi* 
botdB occurrit , perpendiculares demittaatur 
fuper AB 3 dabunt ea^ valoret , quos fiabet 
incognita x in ^equatione H^ •^ aixx f» aacM 
ajb.a3i;=:o .Nec dubjum eflfe poteft» qula 
occurfus fieri debeat in totidetn pun£i:is,quot 
Aint iFaiores illi • Katn 9 (i quieratur asquatioi 
definiens eum occurfum ; non alia nobis fefe 
ofleretyquam illa ipfa , de qua agttur ^ x^ ^ 
aixx f aacx «^ a^d i=± oi 

Quiim ergo hujus ^Uationls tres n^ 
dices fint pofitiv« ^ & una negativa ; fiet 00 
curfus in quatuor punftiSf^uorum tria erunt 
in portione AX » & unum in portione AZi 
Quumque duas Qt radlcibut pofitivis poflint 
quandoque i vei aequales fieri , vel etiam ima- 
ginarioB; hinc etiam efti ut ex tribus pun^tlsi 
in quibus circulus fecat portibnem AX , duo 
Interdums vel in unum eoire queant» vel nui« 
lii. ^^'^* etiam reperiri& 
^l^f/^u '^'* Neque verd dldicile itit ,/pecsalem 
^fK,mfiTmA ift^^ conftfuBliontm ad omnes cdfas extend^ 
minml^* ^^^fi^^^r^^^ iiniverfalitatem conciliare. Qu». 
* cumqueenim fit tequatio quarti gradus , fe. 
cundo termino carens ^ per conftrufliooes 
probleiAatum primi generis 1 fierl femper po. 
teftiutfitrf* coefficiens tertii teritiini ^ 00^ 
coefficiens quarti 9 Slc a^d ultimus terminus. 
Quare , Bulla habita Cgnorum ratione , po- 
ttfrunt ^quationes omnes quartr gradus,qus 

fecundotermino carent,exhiberi per iftam 
X^ . « aixx • « aacx • • a^d = 0. 

Hiac|fi qu» mutatio facienda fit In con- 

ftru- 
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Mlru£lionibt|s aliarum sequationum 1 ea ex di^ 
^erfitate ngnorum^quibusaflici poflfunt ipf^* 
:vuni termini, tota proficiTcitur • Quare, ficuti TPio^ 
-in allato exemplo /ubi erat ^ abxx , portio | ^m^ 
£F bA: 2 fuoipta efl in dire^um cum AE^ 
fic capienda erit ad partem oppofitam i quum 
liabetur f nixx • Atque ita quoque, quemad« 
mnodum in eodein exemplo , ubl eiat f aacxt 
portio AG c=: ^: 2 fumpta eftad p^rtcm alte^ 
jfam re6ls AC $ fic oportebit , eam fumer^^ 
Tuper ipfa AC » quum babetur f-^aacx. 

Non perinde autem fe reir habet 9 fi ulti** 

mus «quationis terminus a?d (igno f afficiat 

tur • Tunc enim haud quidem ducenda erif 

Al — \/ad ad plagam oppofitani $ fed oporte* 

lolu tale|xi qi pofitionem tribuer^» ut angulus; 

HI A re^us oriatur « Nec obfcura eO: ^iujus 

rei ratio • Nam, ficutiquadratum radii circuli 

defi:ribendi eft aequale fiimmse quadratorum^ 

qu£e fiunt eic ipfis AH 9 AI 9 quum ultimu; 

^uationis terminus aificitur figno »-^ ; fiq 

cjufdein radii quadratum pgquaie fiet differen<« 

tice eorum quadratoriimt quum idem ultimus 

terminus Hgno f af!e£lus rep^riturf 

Fieri aqtefn poteftyUt in $equatio^e non 
omnes ii termini rcperiantur • £t tunc nulia^ 
cvadunt re^se iil$ » qu® per coefficicntes de*» 
ficieqtium tcrminorum definiuQti|r , Sic> de- 
ficieqtc ter(io terniino ^bxx , nuHa fiet ipO^ 
£F ; adeoque punflum F accedet ad £ . Pa- 
riterquc % deiiciente qu^rto termino aacXf ad 
nihilum reducetur ipfa AGyfiv^ FH:un» 
dc punf^um H coincidet cum pun^o F • £t 
^oniam $ quum d^^ll uUiQlUs terminus a^d^ 
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jaBqaatio deprimttur ad tQrtium gradum , li% 

Suet 9 circulum defgribendum cflTe cencro Hi 
: intervallo HA , quotiefcumque 3sc|uatio 
problematis e(l ^? • » absc • • Mc c=;! o. 
^iillpii IV. Sit deinde ;tf ^ f 2/^5 ^ aAxx f aacx 
€Uem pr9. p^a^dtrzo pr^ilmatis aq^atio » in qua /r. 
*wJrl7Jr* cundns terminus reperitur. Gapiatur Jocus std 
jjj;'^^'*^6^ parabolam paulo compofitus xxffis^^ay 
'•^mmliuZ =;? • £t j methodo fuperiud tradita , fiet xn 

num Mfnu iifxi af cx^^ad^o locus ad circuluni.Ua« 

^'""^'•""•deduobnshifcelocis conftruftio probleroa- 

tis fieri debet ^ qao parabola 1 & circulo coa« 

ftrui poflit. 

P Oefigncntur itaque per portiones reflas 

A AB valores incognitss^ • Tum » ere£la fuper 

^ ' ea perpendiculari AG , iint huic flequidiftan- 

tes valoresalterius incognitce x • £t quoaiaoi 

«squatio ad parabolam eft xx \fx-^ ay^o; 

perfpicuum eft^ quod fi ad partem alteram ip» 

fius AC capiatur AOc=/. 2 s St du^a pcr 

pun6lum D re^a SF , ipfi AB parallela , fiat 

0£ z;;zf;4a% debeat eflfe CF ajits parabola^» 

ft £G 3= a parameter ejus. 

Quantum vero ad circutum , qula ipfius 
asquatio eft xx ffx «^ ay fyy ^ffy^a ff^xx 
ma^^byf bfx; afcx^-^ad=:o, invenietur 
centrum ejqs 9 abfcindendo fucceflive ex AB 
primo AH =3=^ za , tum Hi $=: : 2 , ac de- 
nique IK = ^; 3 3 nec non capiendo ad par* 
tem alteram ipfius AC itidem fucceffive « non 
modo AD =:/:2,verum etiam DL =:/^:2atf, 
t*0 =5 ifi za 9 & OR = r : 2 . Nam 9 cora» 
pleto deinde reflangulo KR i fiet S centrUm 
qugBfitum. Ra- 
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Radius porro ejufdem circuli eft v/ (/*: 

4^a ^ff'2faa:4.f bffx za f ab : 2 f ^^ : 4 f 

j^: 4 f /♦: 2aaff^ : ^a^ f ijjf: 2a f i/*: 2tfa f 

^^ffl 4aa f cfizf cp : 2aa f cbfi za f rcs 4 f 

ad) • Vndei quum propter ti^iangulum re^lan* 

gatum AKS fit AS = \/{fK j^aa f jf: 2 f aa:^ 

^ ^jjf: 2afab:2 f bb: 4 f Jf^^f/*: 2aafpt 

40-* f ^Jf ; 2(1 f */4: 2fl? f ^^jjf ; ^aa f cf: 2 f 

f/B : zaa f cbfx 2a f ^^ : 4j ; fi erigatur fuper 

AS perpendicularis AV = \/qi 1 fiet SV ra- 

dius quxfitus ; adeoque circulus defcriben-^ 

dus erit centro S » & intervallo S V. 

Defcrlbatur ergo (lujufmodi circulus, 
£t fiquidem ex punfiis f in quibus idcm' pa* 
raboi» occurrit 9 perpendiculares demittan* 
tur fuper AB % dabunt eas valores» quos habec 
incognita x in cequatione x^ f ^fx} ^abxx 
«f aacx •^ aBd =r= • N^c dubium efTe poteftf 
quin occurfus fieri debeat in totidem pun« 
^is , quot funt valores illi • Nam , fi qusera- 
tur «squatio , definiens eum occurfum ; non 
alia nobis fcfe ofFeret , quam illa ipfa » de qua 
agitur x^ f zfxf *^abxx f aacx •^ a^d=iO. 

V. Sed facile quoque tiit Jpeciakm ifiam ^^^.y*- 
conftrtifiionem adfuam am^verfalitat^m r^vo- ftlcldentu 
car^%eand§mque ad omnes alios cafus extendc^ '/""^'^ "f 
re. Quascumque emm fit lequacio qu^cti gra* ^erfautstem 
dus , fecundo termino pr$edita ; per conftru- '^^•^**^*'* 
fliones problematum primi generis^fieri fem'* 
per poceft • ut fit 2/coefIiiciens fecundi ter« 
mtnifa^ coefiiciens tertii, aac coefiiciens quar'» 
ti I & a»d ultimus terminus. Quaref nulla ha« 
bita fignorum ratione , poterunc asquatione$ 
omncs quarti gradiis » ^m fscuodum termi* 

nusa 
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nUm continenticxhiberi per iftara A^t . • 2/^? 

, • abxx . • Qacx • • a^d — O* 

Hinc,fi qu» niutatio facienda fit in coa^ 
ilru£lionibus aiiarum squationuro, ea ex dU 
verfitate fignorum 1 quibus affici pofTunt ip-» 
' farum termini , tota proficifcitur . Qualis au- 
tcm ^flfe debe^t hspc mutatipt haud difficile 
¥rit intelligere , Nlmirum primo portiones 
Pjq^ du£ AD :=/: 2 , & DL =/a : ZM (umenda 
I gl funt fuper Ipfa AC i quum habetur ^ zfich 
Secundo portio IK = ^ : 2 capienda eft ad 
plagam oppofitam, quum fuerit f abxx. Ter* 
tio portionem LO = bfi 2a oportet fumere 
cx L verfus A»quum tcrmini duo ^fx^, abxx 
iifdem fignis funt afFefti . Quarto portio OR 
= c: 2 fumenda eft ad partem^cont^-ariam, 
quum babetur t— » aacx* Ac denique ipf^ AV 
x= i/ad fublnde aptanda eft fupcr AS 9 ut re- 
ftus fit angulus SV A > quum fuerit f a^d. 

Hic quoque 9 fi defit iti ssquatione ter« 
minusaliquiSt nuiia evadit refla iiia, qusc per 
coefficientem ejus termini definitur . £t inde 
duo confcquuntur , notatu digna • Primum 
cft I quod bujufmodi conftru£lio rccidat in 
eam 9 quas paulo ante ^llaca cft , quotief- 
cumque deed in sequatione fecundus termi- 
nus 2fx^ i quandoquidem , per defeSum hu- 
jus termini , non modo evanefcit AD , fed 
nullse quoque fiunt, tam duse DL» LO^quam 
duas D£, AH . Aiterum eft f quod fi asquatio 
problcmatis fit x^ • • 2fxx • . abx • • aac = 09 
circulus defcribi dcbeat centro S% & interval- 
lo S A . Nam asquatio , de qua agitur ^x^ ., 
2fx^ . • abxx ..aacx . « a^d = non aliter 

abit 
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abit in cam , quam deficiente qltimo termino 
a^diquo cafu ipra AV = ^ainulIafiat p-. 
portet. 

VI. Qftenfo, qua r^itione problemata fo^ ^«^'i 
lidaparabpla,& circulo conftruantiir , vi- ''*""»-'^ 
deamus nunc , guo pa&a eorundtm pro^/^. ^'''wS^ 
tnatum confiru&io ellipfi.\ ^ circulo p^r^.. '•">«-»- 
^/ rf^im- Huoc in finemreferatrurrusx4!:;„;j;:,^ 
*r?- o^^^ f aacx ^a^d ciz prohlematis ^ ^J^^^ff^^un. 
quationem > qua? fecundo termino caret.Jam- '^'»/' e^' 
que, fi capiatur locus ad parabolam fimplicif. ""''"^ 
fimus xx^ay.:=sOi habebitur fubftitutione 
locus alter ad parabolaro yy^^6yfcxt--^ad' 
5= . Et 9 quemadmodum iftorum additione 
oritur locus ad circulum xxrrrfayft yy ^ by 
f cx^ad = Q'y ita fi prior ad parabolam x^ 
quatio multjplicetur per frafifionem i: a , fiej 
etiam additione ixx: a^ty fyy^^yf cx 
^adzs, locus ad ellipfim. 

Sit nuttQ AB refta illa , per ciijus por- p 
tionesdefignanturvalores incognitxj^ . Et, ^^* 
crc^a fuper ea perpendicutarl AC , fint huic ' *^* 
»quidiftantes valores alterlus incognit» Xm 
Quia ergo locus ad circulum eft' xx ^ ayf 
yy^hfcxf-r^adtpzoi oportebit^ut fu- 
pra^primo quidem ablcinderc ex AB^tam 
AE =5 a: z% quam EF = ^: 2 ; deicdc vero a4 
partem alteram ipfiqs AC fumere AG = c: 9. 
Nani, oompJeto poftea reftangulp f G, & cre- 
fta fuper AH perpendiculari Al cz=; y/ad ; fiec 
H centrum ejus , & HI radius ejufdem. 

Quantum vero ad cilipfim , quum ejus 
«quatio fit bxxxa^^byfyy^^byfcx^T'^ 
ad:=soi necefl(; eft pariter , primo quidem ex 
TomM. X AB 
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AB •brdndert, turo AK s= jfr; > » cum K t es 
ht; deinde veroad pUgam opporitam ipfiuj 
AC fumere AO , qujp fit»d AG » ut eft «i ad 
/fr . Ham , completo poftca reAangulo J-O, 
fumptifque fuper RO binc inde a pun^o R 
«ortionibus RP , RQ.talls longitudtai? » ut 
cujufque ijuadratum fit lequale quadratls 
Al*t AI una curo quadratP alio , quod fic ad 
AO quadraturo.ut eft /f ad ai fiet R cept^ufli 
ejus, PQjxis ejufdero » & tAtio axis ad para- 
roetrum ^tqualis ei » quaro habet k «d »» 

pefcribatur itaque , turo ille circulws, 
curo ift« ellipfis . £t fiquidero ez pun^is , in 
quibus fibi mutuo occurrunt » perpendktt- 
lares deroittaptur fnper AB i dabunt c» v»- 
iores I quos habet Incognita ft in «equatione 
$(4 .-rf fifixx 1 0afXf^a9d t=f P ♦ Nec |a dii- 
blum verti poteft , quin occurfus fieri d^beat 
intotidem punftis,quot funt valores illi. 
J^am, fi invenienda proponatur isquatlo, pec 
quaro occurfus jile de|initur • hon alia nt^is 
iefe oieret , quaro ipfa illa» de qua agttur, n* 

»— ttiftX f MCX mm- (tfd p= ». 

■'''"• . Vil. Non hic fubjungaro • quo w&o 

Sr**. Jl!!* fpecialls Iftft CPnftruftip ad fuaro Uttivcrl«Iita- 

«*«« ».». ,jg i»,, rtvocanda i quum ftcile Id intelUgi 

Anij^^-.f^^Apoffitejf i^iqu^pawlo ante dictt iwat fle 

5i^«7A conftrwftionibus , qu0B parabola , & circulo 

iiffum , ^ ^unt , Pptiiiis Ipcoqqs potari hic poterit» ^/- 

r''r-'"X. tiffimjfi amJlffiHim frobhmtis ^fitmftam, 

Um viftk p^ mffltiplifi ^ahn iffius b , fofie efi^ it^i- 

sarmff^eier^m . JEt quapiqu^fn hac ratione 

in circulum pariter pofftt abire $ non hinc ta- 

men duobufi circulis prpblema conftruere ii« 

cet 
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cet ) quum noii alic^r verti queat in circu* 
ium 9 quam ubi fti^rit^ :^ a; quo c^Al l?Uf Ats 
prior circuliis prftHr, < 

Qujim ;iutem parj^bola» v^Iut fpecies 
quardam ellipfis f^onfiderart po(I^ 9 fiioQixio 
neceffe ei| t ut in i^lUt* cpnftru^lioQe concr-i 
lieatuf e^ K qu^ pAraboJa ^ & circuio per^ci- 
tur. ^t fam; ^t lo$w$ buic con(lru^iQiii»ubi 
i|Ha|ititai k lofiQila fuppopiuir. Tunc eivi^i Ipf.itg. 
quei^dmodum » ob infinium loiigitvdioem 1 1 7» 
ipfiys AK» |n in(initufl(| abit centriuo eUipfisi 
fii; fti;is ejus P(^cQiiK:idet cnm AB,ob re^^aoi 
AQ » €^um eyanefpii » ^ ad nihiiuin reduei* 
tur.Ouu(iiq;in ^decn hyppthefi 9q[uale8 fiaat 
4u9 {(.Q» RP »coaicidn etiam puo^um P 
ciim pun^o A i ^d^ue » n^a modo eliipfis 
yertetuf }n pnr^boiaiQri , kd erit quoque A 
vertex parabol«r pi lncip^lis^ A9^nh( ejus, fl^ 
foila AP :;?: tf parame|er axis». 

lUud f tiam r^ticenAMn boc loco noti 
€ft » quod 6 fMjuatJo probjeimtis fit ^^mmoA^ 
^ ao^ b: ; tuoc (atis eric io ea » de qua agi- 
tur>x^ •— « alxx f a^cx >^0ld ts i deiere ul- 
timiifll terininiiQi #^il»£t qtioniaQMi^l^to i^o 
termiao , sHiila e v«dit re^ AI ^ v^^ 4 » duo 
Jiinc coa(eauuntur , notatu dlgua • Primum 
eft » qiiod circuius def<:ribi debe(|t centro H» 
& imeryallo H A # Aitefum » quod portiones 
RP » RO » quie fuper RQ fumuntiir Wac io*. 
de a puimo |l » d^^e^Ht effe tniis longitudt* 
ais , ut cujuique qfuadf atum &t iB«|uate qtta>- 
drato ex A(# unii c^m qptadrato ali|a , c|uad 
>fit ad AO q^dratum x^ttfkk ad #• ^^ ^ 

VIUL S^ iilierius if4f a|f;(i»p4,#0^^f ^«.^^ 

X 2 Qacx 
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€4dim pr^ gacx^^a^drs: aquatio prohkrnath % ellipJS 
%7/^'V. & circulo gonfifuendi . Ih ea» nt vides» adeil 
iw»?'**** fecundus terminus . Quare captendus eft Xor 
^mpmt9tim cus ^d parabolam pauto compofitus xx ^fx 
V:;^' *-tf>«=oJ eritque fubftitutiooe jjy ^j^: * 
Hrmint$ni ipxiaa •-srJ ^> f hfxi afex^ad = o H^cus 
^'*^ alter ad paraboiam. Unde, quemadmodura 
eorum additione Rt locus ad circufum xxf 
fx^ayfyy^ffyiaff^x:aa^6yfhfxi0 
fex ^ adpszoiiu, fi pripr ad parabolam a?. 
quatio multiplicetur per fraflionem ka» ha« 
bebitur ettam additione locus ad ellfpfim 
bxx i a ffbxx a^by fyyt^ffyi a ff^x : W 
^^iyf hfxx afcx^ad — 0. 
Fi0« Sit jam AB re£ia 9 per cujus portiones 

I ap« defignantur valores iqcognita» jf • Et 9 ere£la 
fuper ea perpendiculari AC % fint huic dBqui- 
diOautes valores alterjus incognite x • Quia 
ergo locus ad circulum eft xx ffx^-^ay fyy 
•—• j(J5^ : a ff^x xaa^byf bfx lafcx^-^ad 
;zz a $ oportebit ^ ut fupra 9 primo quidem 
ex AB abfcindere fucceflive AH r=zff\ za% Hl 
s jd: 2 ) & IK s ^: 2 ; deinde vero ad paF« 
tem alteram ipfius ^C fumere itidem fubfe- 
cutive AD =/: 2 , DLfcr/3 ; zaa , LO ;=: 
bf. za , & QR t= ci 2. Naiu^completo poftea 
]r£i:flngulo LR 9 & erefla fuper AS perpendi* 
culari ^V 3= ^adi fiet 5 cantrum ejus» & SV 
radius ejufdem. 

Quantum vero ad ellipfim » quum ejus 
cequatio fit ffx^i a ffbxi a^byfyy •r^ffyia 
fpx; aa ^^by f bfxx afcx^^ad-^zos ne- 
cefle eft paritery primo quidem e:^ AB abfcia- 
f]^rei HT^li\^,SLT%^ bi z i deinde ve. 

ro 
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t6 eic 6Rf produfta fi opus i auferre portioi^ 
tiem DZ) qudd fit ad DR» ut eft a ad ^fr. Naitl^ 
cbmpleto poftea reftangulo j^Z, rumptifque 
fuper YZ hinc indc a pun£lo V portionibus 
IfPi YQ.talis longitudinis, ut cujufque qua« 
dratumfit equale quadratis AX, AV uila 
fcum quadrato alio 9 quod fit ad AZ quadra- 
tum I ut eft ift ad a ^ fietT ceUtrum ejus , PQ 
axis ejufdem , & ratio axis ad parametrum 
iequalis ei ^ quam habet /fr ad a • 

Defcribatur itaque»tum ille drculus» 
curh lAa ellipfis • £t fiquldem ex punflis i iti 
quibus fibi mutuo occurrunt « perpendicula* 
te^ demittantur fuper AB ; dabuilt e^ valo- 
xes 9 quos habet incognita x jn cquatrone x^^ 
f ftfx^ ^^ abxx f aaex ^aBd^zo* Nec ul^ 
)i dubium efie poteft , quin occurfus fieri de- 
beat in totidem punflis » quot funt valoreiS 
illi • Nam » fi qusratur ^equatio , per quarti 
occui^fus Ille definitur i & affunlatur velut 
jncognita perpend icular is « qu» exinde de- 
imittitur fuper AB » non alia nobis fefe oflfe« 
rec 9 quam ipfa illa , de qua agitur ^x^ f zfx9 
•— • aAxx f aa^x *-*? aid = 0. 

IX. Nec etiam hic fubjuhgeiiius , quftjgJA***r 
ratione fpecialis iHa con(lru3io ad onines ea« '<^-'m '<">- 
fus fit extend^nda ; quum fimiliter inteltige- ^!^j!^um. 
re id liceat ex iis , qu» fuperius difta funt de ^^'* fj£l'fl 
conftru^ionibus » quas parabola $ &, circulo rmm fpide^ 
fiunt . MeretUr autem , ut hic quoque note- ["J^/fil^^J, 
tur 9 ellipfim « in conftruBthtie proilematis afi rshismwtr' 
fumptam « pro mttltipUei valore ipput b , pope '*' 
eJSe iufittitarumfpeCierumJSit quamquam hai; 
ratione pofiit pariter incirculum abire ; non 

X 3 hinc 
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hitic tithen duobuS circ^ilfs problcma coo^ 
ftruere llcet; qUuiti Aotlititer terti qiieat 
in cirCUluM k quam Ubi fitetit k c» ai ifko oU 
. Iti rurftis priOr citcUlul of itUr « 

Ob tAndeni rationetii lieceiiri^ dl t ut iii 
illata cOAftnillioiie contiueatut ea i qu$t pa^ 
rabola t & circulo jperiicitur^ qiittiM pariatMlaf 
velut (j^cks <|(i8ldaM eliipfis • poffit tonrnle. 
rarl* £t aueem fit iocu&) ifuum quantiteS A in^ 
Pm20* fitliita ruppodieUr.TutiC eniitl«<|uetiladnloiltfiii» 
2 2 g^ ob infiiiitatn loOgitUdinem iplius HT ,iA infi^ 
nituiti abit centruni eliipfis i fic axis ejuS PQ 
eoitKidetcutnre€b £F|du£ta perpun£ium 
D ipfi Aft aBquidiftantef » ob re^aiii DZ ^ 
qua^ evadercic , St ad nihilum reducitur. 
^uumque i fumpta fuper £F portione Dllns 
jf: 40» coincidat in eadem hypotfiefi ptinflufil 
P cum punAo £ 9 non m6do ellipfis vcrtetut 
in parabolam ^ fed erit quoque £ vertejc pa*. 
f abola^ priftclpalii;, £F ixis cjtils 1 k tt&a £G 
is:: a parameter a)ei$4 

Hicveroiloii Ita Iiquldo patet, quoA 
jpun^um P coincidere debeat cum punJlo B> 
quotiefcumque quantitas i infinita (upponi^ 
tur. Quare, ne dubium ullum fuperfi t, often- 
demus iifiHi tn hunc niodum • Quoniam bav 
betur AX ri= j)^t 2a f A t 2 f * : 2, * A2 sr 
/: i fpi iah\f:tbfac\lb\ Utique , ftipi 
pofita h infiulta , fiet AX =r * : 2 , & AZ 2= 
. /i 1 • Sed cjc conilruflione , VP quadratum 
' cft si^qttalc quadratis; AX , AV una cum qua- 
drato allo, quod fit ad AZ quadratumi ut eft 
bitAa, Quarfr, pofita P2» ^ r ; erit tt f tb f 
i&/&r4=c**j4f rf^ f jfi&i 44fboc eft rrf r* 
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ad f0i 40 i iive etiaMf ob'i& infinitam^ tk 
f cs: jf/ij 4a : & prdpterea erit P!Z :=t t =±#4^^ 
I Und^t quum fit etUni DE c=;^ Jf^ j^a ^ dmnino 
necGflb efti ut iceed^ntd PQ ad ipfam EFtca* 

dac |)un£tum P Tuper pun£lum,£. 

Il(ud (]udq|u0 ndtatldum hdc Idco eftt 
quod (i «(}aatio prdblcmatis fit x^ f ^foix^ 
aifi f itai^ s^o I tu4C iatis Crit in ea , de qua 
agi tur,^^ f 2{xi *-« di^iX f tf^^^ ^a^d:^i 
deiaire ultimum terminum a Ji/ • £t qudniam, 
deietd lAo termind , ilulla evadit re£la AV 
t=: i/ad; dud hidc confeclUuntur » notatu di* 
gna 4 Primum e(t , q[uod circulus defcribi dc« 
beat centro S , & intervalld SV « Alterum» 
quod portidues YP » YQ^» qua^ fuper YZ fu* 
iBuntur hinc inde a pun£lo Y » debeant elTe 
ealis longttudinis i ut cujufque quadratum fit 
«qualequadratdej^ AX una cUm quadrato 
«lio,quod fit ad Aj^ quadratumtUt eft if ad a. 

X. C«terum, etfi cdn(lrU£)tiones proble- ^^;^, 
matum rolidorum , quA hyperbola t & circu* inmundut 
lo fiuntf ob ratidnes Tuperius «Uatas«non fint 'ly^^dum^ 
comparandtt cum iis t quds five circulo» & pa* n^^ htf*^ 
fabola » five circuio 9 & ellipfi peraguntursat- ^uu%^^t^ 
tMmtti , fi e» velint adhiberi » por^r/^ hcni ai i*^^ ^'i'^* 
typ^rmiam eoam fere artsficto repertrt,quo ^nu. 
invemtur locut ad ellipfim ; hoc eft, multipli- 
cando per fraflionem aliquam prtorem locum 
nd parabolam » cum eum fubducendo ex loc9 
altero » qui etiam ad parabolam nos ducit. 

Ita, fi x^^abxxfaacx^aidts^p 
fit problematis lequatio % fumpco loco ad pa* 
rabolam fimpliciflimo xx^^ayiszo^ fiet fub« 
fttttttioae yyt^by^cx^ad^^i^iqQW^ ai« 

X 4 ter 



fer ad jpariboUni • Unde t qutfnkadmbdtihi ad« 
ditione horum locorum habebitur locu^ ad 
circulum xx^ny fyy ^byf cK^nd = c\ 
ita 9 fi pribr ad parabdiam tequatio ^cx^^njr 
x=: muitiplicetUr per fraflionein b %a % orfe» 
tur fubtradlibne Idcusad hyperbolamjfy •-; 
^\by^^bxxtafcx^-^a4t±:o^ 

Similiter, fi ic^f^fx^^abxxfaacx 
•^a^d = fit iequatto probletnati^ » fuknpto 
loco ad paraboIatTl paulo com])ofito xx ffx 
^■^Mi ±^ o>i habebitur fubftitutione iocus ai* 
ter ad parabolahi^jr "^ffyi a ff^xi aa ~ Ay 
f bfxx a f c;i^ — «• flrfc± . Unde , ficuti add^ 
tione iflorum locorum britUr locus ad ci.rcu^ 
Ivmxxffx^^ay fyy^^ffy^a ff^xi aas^ 
iy f bfxi afcx t—Ad ^ o; Itat fi prior ad pa* 
Irabplam asquatio XX ffsC^^ ^y = t> multipii* 
cetur pcr fraflioneiii b z a^ fiet fubtraflione 
yv^ffy^* a^byf by^bxx: a ^ bfx: a f 
f^x : aa f bfx lafcx^ad^ata iocus ad hy» 
perboiam* 

Sed hic qnoque nbtdre oportet i quod 

hujufm&di hyperboia , pro multiplici valore 

ipfius b^ poflit efie ihfinitarum fpecierukn^ 

1. \ Speciatiih vero erit dsquilatera, fi fuerit bt=za* 

' Et quoniam parabola confiderari poteft velut 

fpecies quftdam hVperboi» ; omnino nccelfe 

eft , ut in condruclionc , qus hyperbola , & 

Circulo perficitUr , contlneattic ea , qua^ cir^ 

culo i & parabola peragitur t quemadmodum 

revera abit in iIlait)»quotiefcumque ipfa quan« 

titajs b infinita fupponitur. 

xt. Xl. Hyperboia vero (bb contemplatio- 

mZ^p^^ Mm hk venit reiate ad.aliquam. ejtis dfam#«» 

trum 
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IrUm. Sed qnxd.fi adbiberi wlJhinir^M tfi JjJlJJi*' 
/iirtfx afympMot c$nfiitratail?lme%q\mm «qua- rw«t# J 
tio |)rob<eoiatjs efl tcrtii gradus 9 five triujo ^^^^ ^; 
dikiteilfionumy inter alia loca» qu3 tradita me* dtwMm. 
thodo exiade eruuntur « ille etiam reperitur^ 
qui ad hyperbolam nos ducitt relate ad ipfiui 
afymptotos confidratani. Ulide facHe eritfOpc 
^jus 9 problematis conftrufltoaemexbib^rei 

Sit enim primo x^ »— ^ abx f aac=o pro^ 
blematis squatio • Capiatur locus ad parabo* 
iam fimpliciflimus xx^ay • £t ^uop^nh 
multiplicata utraque ejus parte per x 9 fit k^ 
tsz a^y i etit fubftitutione axy ^ abx f aai 
jc: 9 five etiam xy*imbxfac:3c.oi qUae qui- 
dem aequatid non aiiter 9 quam per hyjperbor 
lam t reiate ad fUas aQ^mptotos confideratam^ 
poteft explicari* 

Sit etiam xi f 2fxx •^ abx f aac=i0 
«quatio^ex problemate nata. Capiatur adhue 
iocus ad parabolam paulo compofitus Xx ffx 
s ay 4 Quumqiie 9 multiplicata utraque eju$ 
parte per x 9 fiat x3 ff^x = ii;r^} erit fubfti^ 
tutione axy ffxx «^ abx f aac^ tsi: ., five 
cti^mHy ffxx za^bxfacszoiqu^i fzM 
esquatio per hyperboiam^ utjroque modo cotir 
fideratam 9 pt>teft cxplicari. 

Quod fi^autem^quatio problematis fit 
quatuor diitiedfidnum $ tunc tradlta metho* 
do numquam ex ea erui poterit Ibcus ad by^ 
perbolaih » relate ad fijas afymfitotos confide* ' 
ratam • Verum » fi «quatio fubinde transfort!. 
metur » ut ultimus ejus* termintis fit quadraii. 
tum perfisClum , & afficiatur etiam figno f$ 
iicebit circulumt & hyperbolain reperireia 

hunc 
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liunc « ()lli fc<luitar 9 modUiH • 

Sit »^ f ifici ^ 4b^x ^ Mca f oaiA 
igxt$ huiu(c«modi probleitlatis iequatio « CU^ 
piatur locus fiittpliciflSinus ad hyperbokiit, 
reiace ad afyitiptotos cdtifidetatait» , jry s=f oii» 
£t quoniam fit « tum ^ssad:^ 9 cum jf^s 
MiU ty^ i eric fubftltutione adddoik : >ry f 
MMddfic 3»^ tf iMi iy^^^aicd ty f alUd 
stit « Quarei redufta «quatiOne ifta , habebi. 
tur tocus ad cifCUlum Mk f zfx «^ a6 ^wyi 

c^^ltMf' ^*'* '"**^ J*^ fui>ereft * Ut paulo da- 
Aii Wimi f fus hld ejtplicemus « cur omnino opus (it« ut 
l^^u^i^^Jm ocexrfttt Anoftum hmm % qxihm pfobUma 
au^fMH M. confirttituf %fiat iH totidem puuSit , quot va* 
^II^Jn pt^ h^^t itt tfut aqttatioue babet ittd^uita. Kam» 
*^*lf Vi' ^"^^ f*pius fupra di£lutti eft ♦ id ejtinde orii- 
if hun* ' ^ . ^ ^^.^ jequatio , per quam occurfus ille de* 

fiititur ^ ab ipfa problematis fl^quatidiie non 
difiert f etfi veriflimum fit i rem tamen non 
adeo luculenter oftendit , ut Qmais dubiuo* 
di ratio remota videacun 

iPropria ergd ejus ret ratid repetl debet 
tk illd Algebm pridcipio ^ qudd oequatio , ex 
refdlutione allcujus problematis natatradi* 
cibus fuis omnes ejus problematfs cafus 110« 
bis oftendat V tnde coim fit ^ ut «^quatia, qua 
duarum iinearum o^curfus definitur , debeat 
per fUaS radiceS punfta omnia exhlberefiii 
quibus occutfus iile cdntingit • Unde omni* 
ao necefle eft i ut occurfus duorum locoram^ 
qulbus problema conftruitur , fiat in totidem 
pua£lis , quot valores in ejusasquatione fia* 
hct incogoita i quum cad^ prd>iematis m^ 

qua« 



£ t E M tU t A* ^ 111] 

<|tUtioiie etiam occurfus ttle defintAtUf • 

Qucni aitteiTi seqciatto , defiiiiens occur» 
fafn duorytti locotainf^^uiilus probietfia con* 
ftruttur , non dlfferat ab ipfi f^robkiitittt m^ 
qUAtMne i id ndtius eft , «jattin ut pofllc in 
d^iilmm reyttcftri • Invenienda e(t enim n^qua* 
tio illa per cdnditionel; 9 quai fedrfim in utto»- 
qoe loco continentur . Uade, quum iitae con« 
dittonei fint illae esedem 9 qUae fimul in |)ro« 
bietnate reperiuntur 9 oportebit , eam Inveni- 
re per ipfalsprobleitiatiiScdnditiones^ prdinde* 
que omnino necefTe e(l , ut lidn dtfferat ab x^ 
i]UataOne i ad quam problema ipfum revoca- 
tur s quum eit iirdem conditionibus utraque 
tequatio erUi debeat* 

£x eo potrd , quod «quitid , de^niens 
duAtum linearum occurrunitdebeat radicibus 
fuis f^un^a dmnla ckhibere # ifi qulbus oc- 
carfus ilie contidgitu perfptcuum eft^non 
ftiellus intelligi poiTe , in iquot punAiS dua» 
ruiti iinearum occUrAis fiat , quam qu^ttrendd 
«quationem » per quam illiufmodi occurfos 
definitur • Uude» quod nimio labore oHendit 
ApdlloniuS libroquarto fuorum Conicdruiii 
de numerd pun£)torum ; in quibus aliqua fi^* 
£llo cdni cdnvedire pdte^ » vel cumcircum'* 
ferentia circuli 9 vel cum alta cotii feflione; 
ope ejus prineif^*t 9 fiicili quidem negotio de« 
monftrare licebie • 

Kimirum ^uatio » detiniens dccurfum» 
fi ve duarum coni (eAionum » five circumfe** 
rmttc circuli» & uuios conicae ISsAidnis $ rt^ 
gulariter ad qttatudr dlmenfiofies arcendit. 
ynde wm plurai qfULm quattiori jpot^unt 6& 

fe 
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fe puoflff ejus bccurfus • Sed duo qusBvii^ ho» 
rum pun£lorum poflfu^it s vel in unum coire» 
vel nullibi etiam reperiri : fi fcilicet radicesi 
lis correfl)bnd|entes ^ vel «quales fiant » vet 
etiaih evidant intaginar iff. £t quoniam^quum 
coeunt in unum , abeunt in pun£lum con-^ 
taflus h hidc eft ^ ut exdem curvx in plurf* 
bus^ quam duobus t punAis nequeant fe mu^ 
tuo contingerei 

C A P. V. 

Confiru^io prdbtenidtUm piU* 
d^rum plenius txpettditn r. 

ife«w* ^r^ '* r T ®*^^ cdnftruftione egfmus prd* 

*''**** \i-/ biematixm planorum » ad reni vi* 

wr twjiXi fum fiiit oftendere i ad quos terminos con« 

^unUiH!" ftruftfones eoum poflint revocari . Eadem 

UiyittM £#- autem ratione non abs re erit>hie etiam aperi* 

m/hililT. ^^ » quorlum conftruft lo problematum foli- 

dorum proprie reducatur 4 Id vero ut com« 

modius e)tequ! valeamus^prseftat prius ad- 

vertere % quod probhmata qHarti gemris fa^ 

cillirnumfit conftruere tnediantibus iis % qaa 

tertiatn genus conftituunt . 

Sunt quip)>c probletnata quarti generis^ 
quorum sequationes ad quatuor dimenfiones 
afcendunt; funt Vero problemata tertii gene« 
ris , quorum dimenfioneS ^d tres tantum di« 
meufiones afiTurgunt • Unde conftabit , priora 
problemata pofle iftotum beneficio conftruiyfi 
ittique oftendl pofliti qliod qu«Iibet aquatio 

quar« 
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quaFt? gradus ad aliani trium djmenfioouni 
deprimi queat. 

Id^autem demQnftravit primusomnium 
Kaphaei Bombellius • £c faciilime illud idem 
qftendere licebit in huiic modum • Sit x^ -*^€ 
nAxx f aacx *-^a^3:=nio £m]uatio quarti gra ^ 
dus • SuppQnatur ea orta ex multiplicatione 
iftarum fecundi gradus xx ^-^yxffft=o, & 
9CX fy9C^-^ggtr=o •Jamque) iis per fe mutuo 
multiplicatis , fiet x^ ^yyxx fffxx^^ggxx 

^fy^ fSSy^ ^ffiS^o ^jufdem natur» cum 
«quatione propofita. 

Comparentur itaque fimul i & ex mu- 
tua terminorum collatione habebitur jfjr^^ 

ffgz ^^^^ffyfziy^ «^^> ^ffgZ ^ ^^^- 

Hinc • quum (it gg fff~ aac \y \ & gg^ff 
tzsai^^yy $ erit 2gg =:aac:yfaA^-—*yyf 
%ff— aaciy ^ ab fyy^Sc ^ffgg t^ aiccyy^ 
adi6f2aiyy*-r4y^ . Sed habetur quoqu^ 
^ffggss^a^d.ltsique erit j^^d^aHc lyy 
mmmaabbf 2fl^vy— ^^^ifiveetiam^f^^ 2aby^^ 
f aabbyy f ^a^dyy ^^ aicc i=n o « quae eft «- 
qqatio fexti gradusi derivativa tertii. 

Verum quidem e(l»quod asquatio quaiu 
ti gradus afiumpta fit carens fecundo termi- 
no • Sed id diificultatem facere non debet» 
quum fapillimum fit ex cequationibus delere 
fecundum terminum • Qua autem ratione as* 
quatio quarti gradus x^ m^ abxx f aacx --^ 
ii3(i=z: cenlenda fitredu£la ad hanc aliam 
cubicam v^ ^ 2aby^ f aabbyyf^a3idyy^f-^^cg 
zssio h facife quidem erit intelligere: nimi- 
f um » quia cognito valore incognitasjf ^ in- 
notefcet quoque valpr incognit? x.^ 

Jam 
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Jam ^itn hftlietur » tUfxi jf :;=: uacz 2y 

Quireex duabiJS iis «Dquattoaibus fccundi 

* gudiis pcfe ^ypc f jf 5= f & ^^fypc^ig 

sso pCjf quaruin aiuitjpiicdtipne cppcipitur 

oru «qiiatip i de qua agitur » pc^ f^ oAxx f 

aacx ^^a^dc^ Oipripr ^et xxf^yxf aac.zy 

^aii 2fyt*zt=si09ik ppAerior xx fyx ^^ 

aac : ay fai; 2 *^yy : f ss a ; proindequet 

cognico vftlpre incogiut^ >» f^ihf eric iis me* 

i)j«qtibu$ invenire quatpor valore^^ qups |ia« 

bet incp^nita x in 9^quatipne propofita* 

4lJf}mm i^* Quum er^o problemat^ quartt gene* 

ffdtuMittit Yia facili pegotio condruaatur per ea t aun 

ffihhmM. tertium ^enus eonftuuufit} lati$ ent « ipquii. 

***r^/ ^''^ ?ere i qmrfum conjfirx0ia frQihmt^m Hriii 

^fmmV^,gffi6fitfc4xcatxr\^t fimplipor quidem 9^ 

tZ'iMffi'* ^uatip f c^yxvo ex aliquo horum probletaatuoi 

>»«. pote(l priri » eft a; ? =r: <ia^ • J£l auiem fit fatis 

per prim4mduarum medip locp propprtipna.- 

lium inter a%^c . N^mt fi i(la vocetur x% fiet 

altera xx\ a ; adeoque , quum fi t » ut a ad j»» 

1 ta XX: 4 ad f ^rit ^ ?: = of , fivf etiam «f 

i^ aac^ 

ijec aliter fiet (atis proNem«ti| (T^Dqua* 
tio ejus fit x3 :;:;^-<i 00C • Tum eqim dus me» 
di« proportipnales inveniendfe funt inter a, 
&«*Hic;& adhuc prim^ ip(#rum valprem exhir 
bebit inc^^nit^ x • Nsm, vocgndp x primam 
dusrum medio Ipco prpportipiialiiim inter ch 
Sc^ci fiet altera xx ta . Unde , quum fit» 
ut II ad ;if • ita xx: a ad *^c; erit x^i /1 ^ «^ 
ac, five eciam ^^ s •-«« tftfc » quai eft ipia pro- 
bIematis«quatio« 

Sed 
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S ed not^re opor(^t hoc ioco , iralorcin 
incogoitc^ X oriri poritivuin t quum ^tquntto 
problcmatis eft xi t^MciSc vici(nin negt« 
tivum»quuin e^dem asquatjo eft x? zs;:^^x^$c^ 
Conftabtt id «utem faciii negotio , fi regulis» 
pr^cedenti capite traditis» utrumque, probieo* 
ja^ conftruatur • Pntebit enim t occurfum loir 
€Orum9quibu9 condru^io perngituri fieri 
ex parte radicum poiitivarum t quum babe<* 
tur n^ t^aafy& e;c parte radi(:um.negativ»ii 
f um 9 quum per contrarium cft x9 ps ^ aac* 

Hoc idem repeti quoque poteft e^ ipfo 
criterio» quo magnitudines proportionales 
dignofcuntur • Ut enim vidimuf in no(lris 
Aigcbr^ £leinent}$ dieend^ Aint proportio- 
naies qtiatuor magnitudioes % quotiefcumque 
quicquid eflicitur ab uAo anteccdcptium t ut 
coniequentem Aium adiequet , iiH pmne 6eri 
debet ab a|io antece<^ente , ut adwquet quo* 
que fuum confcquentem • Unde , non ^iiter 
f nter magnitudines diverfi ilatus proportio 
lubfillere poteft • quam fi fervantes iegem 
proportionii» s qua quantjutes » dwm fuerinc 
unius (latus » 9c^\\9 du^ itatu$ oppofiti . 

Hinc dutem prpno ^lveo ^uit f utdua- 
rummedipipco proportioualium |nter«i» j^ 
•rn^ c prima debeat eif^ negativa t ^ fecunda 
pofitiva. Debent enim iniis maguitudiuibu^t 
velut continue proportionalibus , tfe$ anaipi» 
gi» diiliojBUi • Nam » opn inpdo necefie efl:» 
ut prima ut ad feeundam , vejuti eft tcrci> «d 
^uartam i M opprtet quoque 9 ut tam prim» 
lit ad fecuDdam«veluti eft fecunda ad tertiam; 
quam fecunda ad tertinm 9 veluti eA tertia ad 

qugr- 
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quaTtam • Profe£lo autem noo alicer omne« 
ifts anilogi^ fubfiilere queunt, quam fi du«- 
rum mediarum proportiQnalium prima fit w^ 
gatiya s & feciinda pofitiva, 

Atque hinQ etiain ratio repeti poteft» 

eurproblema planum fit impoflibile , quum 

9Jus squatio etlxx =»^^06 . Pro eo enim 

inveaiendt eflfet inter a , & »-^ ^ una medi4 

proportionalis • Sed cujufcumque ftatus e^ 

eapiatur ^ numquam efficere licet ^ ut in ipfa 

analogia duo termini fint pofitivi , & ^lii duQ 

negativt. Plane vero media proporionaiis in- 

ter a » & 6 poteft eflfe* tuqi pofitiva f cu(n ne- 

gativa. Nam» ficuti in prior^ cafu omnes ana'^ 

logias termini fiunt pofitivi ; fic in (ecundQ 

duo erunt unips ftatus > & alii duo ftatus op^ 

ppfiti. 

in. ill. Quemadmodum dutem per inventiOp 

^^!r)!!i(^»e nem duarum mediarum proportionalium fil 

fimpium- fatis problemati , cujus «quatio eft % vei x^ 

Z^lVil^^ =: aaf , vel x^ rsz^-^aaci fic fodev^ artipch 

Tum'"*urtH ^^^^^ ^^^ proihmaia tertii g^nerit conftrue^ 
jifnpjA. re iicereiffieoriim aqttationes adfoTwas il/as 
Jimpliciffim^s pofient re^ocari • Fieri vero id 
facile poteft » quum sequatio problematis fe- 
cundo , ft tertjo termino c^ret • Nam» fi hz^ 
beaturtexempli gratiai^^ t= aab f ac(^>^cdi 
caplendo/=: b^ ccia •^Hcd: aa% fiet utiqn? 

p(B:szaaf. 

Sed non perinde (e res babet » fi in a}« 
quatiorie problematis 1 vel fecuudus $ vel ter- 
tius 9 vel etiam uterque terminus reperiatur. 
Tunc enim in id pri^o incumbendum» ut,re. 
motisf ab sequaiione ^lliufmodi terminis p pu^ 

ra 
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fa reddatur , & ab omni aifefliQae immunit 
tequacio ipra.£c quamquam , deiere reoun*<» 
dum termtnum t facillimum fit ; non eft ta-t 
xnen perapque facile , fubinde etiam auferre 
terminum tertiuiHf ut iterum fecundus non 
oriatur. 

Ohtioeri ioterim id poteft fequenti ra- 
tioncu Sit 9C^ f a^x^aac r= o sequatio cubi. 
ca 9 tertio termino prxdita . Ponatur x ^y 
^ Z.Hi quoniam bahetur» tum »^ x=i aac ^^ 
a^x^ cum x^ ^y^f ixy^ f iy^ f «^* erit 
aac^abx^y^ f ly^yz f ^y^ f «2 . Sed» 
multiplicata per lyZi i|traque parte asquatiar 
lii^.^ =^ f « , fit etiam lyzx X3 jyjw f lyzz» 
Quare , fubflUutiQnis op^ , «it aac*^aij§ 
^y^fiyzxfz^. 

Poaatur porra, quod fit ao^ =8: y .^ f 2?. 
Quumque fisLttr-^aix — lyzx ^ erit ^-^ab « 
jy« : unde infertur 2te:*-mtfA: jy» &;5^3 i=; 
^^a^bhzyy^. Minc 9 rurfus per fab(li.tu<» 
tionem^erit aac r?;; y ? *-^ a^b^ 2^y 3 9 hoc eft 
O^^^^Mcy^ z=^a^b^:2ji « five etiam y^-^ 
aacy^ f a^qcx 4 7^ a^cc: 4 f a^bh a^.Et qiior 
nianv > per extra^ionem quadrats^ radicis^ 
eruitur jf? tr-^^ aac;z zn^zVia^cc: 4 f iis^ia: a^ji 
fiet demumjf? =5?flaf** zf\/(a^cc;4fa?b^:2y)^ 

Quemadmodum autem abui\de liquet» 
deficQre in sequatione ifija^tam fecundum» 
quam tertium terminum; tta uec etiam dubi* 
tari poteft , quin ad eam rediici queat fQqua« 
tto propofita x^fabx^-^aacz^zo^BA enim 
^ex hypothefi x^^^^z^yfzi efique ethmzrz:^ 
•^ ab : jjf • Quare erit X:^y^^. ab x^y :8^ 
propterea cognito valore » quera h»bfit iaco- 

TomJL " T gni- 
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gniu ^ in «(juatione y ? =; §fic: z f y/(a^cc: 4 

i^ a^bi; 27 j , innot^fcetxiuoque valor » qiiem 

habet incpgq^ita alia xin 96i|uatiane prtncipa« 

li x^ ^abx f^ aac = p. 

IV. IV. Et fane,<juin hujurniodi reduftio re- 

r^wSTt.r"' Sie procedac , quum «quatio problpmatis in* 

t^m/tfuah di|i{ hanc formam x} fai^ ?-*• aac z^ p, non 

JIli'""wr«ii cft diibitandum- Tunc^nim incpgnila^ uhU 

ifntfU.^H^ ^^ Yalprcni realeiii , eufnqiie pontivupn ad* 

'^u T»t frtittit;quem femper detern^^inare licebit^^^hi*» 

"r ft^lZ ^^^^ j^quatfoi^e jy ? ^fiacx2\%/ (fi^(\\ f 

^lZminmmT fiii^: 27)^ quutji oihi' impedimento effe pof- 

^it iQventiohi ejus.£t par eft ratipyfi ^({uatio 

piroblpmati? icclpiaj haupaliapi fprm&m x3f 

abxfaac =? OfnU i^tiani incb^nita fc unicuin 

vaJoreip rpaleiri, cum(|ue nef«(jvum adniittit. 

3pd npn peripde res c(l» fi asquafio pro- 

blemati{5 fit fiujus fpnn^ 9C^ ^ (^^^ faact==o. 

Ngm in hoc cafu procpdic reduflio tunc us- 

tum 9 qupm incojgnita x unlco yalpre re«li| 

eoque ncgatiyp ppteft es^piicarij ^ ct^pr^heh- 

ditijr omnino ifnppfr»{)ilis » jjfuotlefcufnqtte» 

prfleter vgtpricip illum nej^tlvum , fdios d(ios 

pofitivos admi^tit • Nec aHter fe reiB ha|>et , fi 

(fqiiatio fuerit x^ rr^ (ib^ ^^ ^ac ^ , ubi 

etiam incogiiita Xt prieter yalorem unum po* 

fitivfim j ppteft quandoque ^upb^sraliis ne« 

gativis pari|eri^>rpl''c9ri. 

ytautemidliquidp conftet » fnetninif- 
k opprf et ejus » qupd in 'A'&^^ deqi<Hiftra« 
tur : nimirpm ip dpabus hifce «quailonibus 
jra ^■^aix faac^f ^ 9c x^ ^aik ^ aac 
x;s, 0» admittere incognltam^ Mnij:|ifn tantum 
yftlorcm realemi quum ^tibus ey triente coef- 

ficiea* 
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iicientis tercil termini mmor eft qu^clrato» 

4)uo4lit9j( tiUima t^rmino dim^^i^to « Hoc 
«ft Quum a?*? : 27 minpr eft » quam «^^ch; 

ej^plicpri vcro tribus Yalorr()us rci^libus» 
quum vicidim a3^? : 27 ma|Qr eft 9 c^ixm 
0^cc; 4. 

Jam « (|UOti>rcuqi(|ue haMur «? ^ tf^Af 
^ ilac ;= 9 tunc lequatio redu^a eft ^a ^=9. 
aaci 2fy/ {a^cc: 4«-^<ia^?: 27y.Uii4et(|uem» 
«dmodqm in ifta v^lor incognitae^ tuqc tan^ 
tum prirur r^Jii^J^ i quum ^i'^? ; 27 mtQpr eft^ 
quam 0^fc: 4 ; (ic etiiim in ie(]|uatipue pritici* 
pali X? »— «(laji^ fgac^Q tunc t#iltiim» «dtri-^ 
6it4 ejus redu^at reperire licebit valprem in- 
cognit^ Xiquum fuerit a^t^izy minor>quam 
aUc: 4 , hpc eft qtium ipT^ incognita ^ uni* 
cum valorem realem ^mitti(« 

£t fimiliter % qvtum fec|uatip problematli 
tflsf^9^aix^aac:s;;o$ tunc ^uatio re* 
duj^ eft ^? s »-Mi tfo^ : 2 f ^ ( a^cc \^^ 
n^^i ; 27} • Undeadliuc , iicuti in ifla v^lor 
3ncogt|it«B y tuncdemum realif (tepfehendir 
tur » quum a^B ; 27 m>nor eft» qjuani a^cci^fi 
fic pariter in «qUatipne pr|i|cipaii i;' ««-i ai^x 
m^aactzzQ tunc demum« mediante eju$ redu* 
da f determinari poterit vaior in^ognits^» 
quom fuerit q9b} \ fLj minor % quama^^cc : 4# 
hoc eftf c|uiMn ipfa incpgnjta ^ \inicp ti^utuiii 
yalore reali poteft e^plicarif , 

Id quum ita fit , liquet » fct invemh^ 
0em duarum mtHarttm fnrQportioatjiium^eafo^ 
lapYobkmafa tertii generiifo^flf»i pofie^qteo^ 
rt$m aquaiionet mnicttm tatftam n^aiorem rea'» 
le» admitputtt s quum ia foiis tufoe asquatia- 

Y a ni. 
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nibus reduf^io rite procedat . Sed ruperfiine 

problemata illa , in quorum «quationibus 

cres valores reales occurrunt. Vnde^quorfuiii 

iftorum conftruf^iones reduceiid^ iiQt , nune 

opottet oftendamus « 

jeJfitm V. 5t quidem foi0ruWaKes prafieauu 

rfjmt^ , fuintertii generis , it( qmrum aquatigpiSuf 

'^^- ms ^fllorpt reaht ooeurrutft . per dati cu^af- 

<«M» w»M» ^Q„ fffeas trifiWoaem eommode paraz* pf^f' 

'^m' J! ptttt . Nam , fi oporteat » datum allquera at- 

*^'"J*!r« ««n> tripartito dividere j inyenietur «quatio 

»v»«(«r. ^bica • cujus omnes radlces erunt reales. 

'""'• Quod ut liquido conftet , detur circulu« 

r ADE , cujus centrum fit pun£lum F ; &afr 

;'^* fumpu in ejui circumferentia portione qua. 

Vis AD , fec^pda fit ea in trf s partes aBqualcs. 

Ponatur jam fa^ura , quod qu«ritut, 

. iintque AB , BC , CD p^rtes quaBfitaj.Pu- 

cantw fadii AF , BF , CF , DF j * junai» 

chordisAB,BC»CD,agatur perpun^lum 

B re% BQ , parallela ipfi CF , qua? conve. 

X^t cam c borda arou^ oati AD in pun^o C j 

ponaturque radius dati circuH AF=?r , chor» 

da arcuf fimiliter dati AQ z?spt^ chOfda 

arcus qusfiti AB ^Hr 

|t«quc • quia angulus BFD duplus eft, 

tam apguli BAD , quam anguli 5FA } erunt 

, duo anguli BAD , ^FA «quaies inter fe} 

adeoqu? $ pb trlangula aequiaqgula BFA, 

$AH,eiit,ut AFadAB ,ita AB ad BH^ 

£c quoniam , proptpr paralieias BC , CF «n« 

gulijs (3BF «quaiis eft angulo BFQ, fiys 

BFA J^rit idem angulus GBF acqualis quch 

flue augulo ^AD^ |fe 90flfcqucntcr,ob triaiv; 



^ula ssqulanguld ABH , BGH r^tit , ut AB 
ad BH , ita BH ad HO . Hinc quatuor reascl 
AF» AB , BH 9 HG continue prbportionaies 
erunt : & propterea erit BH sk 99X^ ft 8t HQ 
^x3itr* 

Uleerius^quum t^iadgula dud 0|?A,&aH 
Oftenfa fint a^quiangula « 8t trianguli BFA «^ 
quaiia (int latera AF»BF;erunt quoque triajiA 
guli BAH^ualia latera AByAH.Undetquunl 
eadem ratione oftendantur etiam fltqualia la^ 
tera CO, DK triangull G0K ) erit AD una 
cum GH ^qualis tribus AB • BQ , C0 finiul 
fumptis « five etianl triplo untus AB • Quare^. 
inftituta lequaiitate idter valorefe iftarum ii* 
tlearum « fiet ^ f ;ir^: ff =e 1« , hoc eft ;c9 «M 

irrx fprr^r^fo, qua^ eft ejufden^ forfd^ cum 
sequatione ^^ ««itti ii^;r f M^ isii 4 

Jam verot quod in ifta squatidneif ^ mi 
^rrX f ^rr s: 6 radidcs omnes fint reales « fa^ 
eile erit ofti^ndercf * Quum enim AD fit linea 
in exrculo infcripta ^ ea dianletto AL atfcfualii 
quidem eflTe potetl » fiiajor autetti eflfe noil p^ 
teft. Itaquct omifib cafti agqualitatis t velutt 
fpeciaii i AL major eft i quaiit Ad : {iroinde- 
que, quum fit AL := zr^St AD st fi erit si* 
majdrt quani p; adeoque r i6ajor , qiutit /^ : i* 
Sft igitur in «quatione x^ wi ptx fprrznstif 
Gubus ex triedte coeflSctentis tertii tetminl ' 
snajor quadrato t quofd fit ejt ultlltto terihidd 
dimidiato ^ Sk idcirco erunt iii cfa ttes radices^ 
reales • ' v 

VI. Sed ridn ita liquido jiatct ^ pet ^Mit jt^^^M^ 
reSfat hfcbemte tres ilU radices teAies exbi^i ^•^ '^* 
ietitur « £fe Igltur habebuntiir , fi fecetur in h^Jln^ 

t I trM 
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ftB^ M>f. xxt% p«rt^ fl^quates • taitl arcus DMA , qiil 
X'< fV^ ?(l compleitientum ad .Ciifculufit iprius ABOt 
,,M^»r. ^jj^j^ ^j^^j J3IL , qyj cft i^drfipiementuin ad 

***^* femicirculum ejufdeiil ABO.Si enimDMt 
'^^* MN , NA fint partes atcus priOris DM A , t& 
DO • OI , IL tint partes accuS «Iteriu^ DIL; 
defignabit re6la AB radicem unattltiefla AK 
radiceni altefam, & re£la Al radicem tertiam. 
Quumque tlL tribus radicibui ai4uatjotiik x^ 
•^ l^^r^ ifY¥ ^ ^du* quideiti ftnt pofitivset 

' & una negativa } erunt re£la$ AB • AN radi- 
ces pEofit&vie • Sc re£ta Al radijt negativa* , 

^ Ct.quidem • reflaiti AN eflte radicem as« 

quatidnis ^^^jrrJl^f ^r^cs^periiide, ac 
cft refla AB 9 facili negotio ruaderi poteft^ 
quia quotiefcumque trifariam fecaiidus proi- 
ponitur afcuS AD • poeeft hic efle tam arcus 
A&D • quam arcus AND ; quum uterque 
afiorum pun^lis A^&D terminetur. Sedt 
qdod ejufdem dsquatiionis ndix fit etiam re* 
^a Al 9 c}U9^ nec fubteodit trlentem arcus 
,ABD^ nec trientem arcusr AND : id equidem 
Hon ita facile concipitur; quia, quam relatio* 
xiem habeat refla AI cum problemate de trl« 
fe^lione ar<^u$ AD • fane non apparet. 
. Conftabit id autem, fi fedulo confidere» 
muji I qiio paflo pracedimus iu refoiutione 
probiemati^i in quo arcus^duohus datis pun« 
iils interceptus, m certutn ^quaiium partium 
QUmerum dividendus proponitur . Nimirumy 
quum in refolutione ejuS problematis proce* 
damuS: $ inveiiriendd valorem chords • quse 
unam ex iis partibus fuKtendat ; perfpicuum 
f ft $ probiema iplum eo quidem redire , ut 

in* 
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fnveniatur yalor reSlx linexi quae incipiendo 
«b uno punftof # tociej^aptari poffit in ctrcu^i 
circumFerentia ^ doned perveniatur ad pun« 
€lum alterunf i quot Aldt partesf ^ in quas di« 
videre opdrtet arcuoi » qui inter duo iila 
pun£la intercipitUr^ 

Aeque hac ratione facilemodaintelligi- 
mus 9 cur ^quatid :ii ^ ^trfi f prr = o tre€ 
habeat radices reales ^defignatas per reflas 
AB, ANf AI . Of ta eft damque «quatib iila 
ex refolutione problematis , in quo arcus» 
punflis Ai & D interceptus» iti tres partes a^- 
quales proponitur dividendus • Itaque , ut iU 
li osquationi ratisfiattreftam oportet inveniret 
quae a pun£lo A ter aptari queat in circumfe- 
rentia circuli t donec ad punflum alterum O 
perveniatur • Unde , quum id prasftari pofllit 
per quamiibet reflarum ABi AN , AI9 confc* 
quens eft» ut valor incognits x in sequatione 
ar^ ~4 ^Tx:c f ftrzszo fit unaquaeique reflarum 
AB.AN.AI. 

VII. Ne aliquid hic omittamus ^ illtii vir. 
itiam oflendenitm nobit eft , quod m eadem ^fj^^. 
flequatione x^^-^ ^rrx fprr = o referant ra- 9»'tMs 
dicespofitivas re^je ABiANf & defignet ^«ysii^l,^ 
radicem negativam refta AI . Id autem facile {"^^i^^ 
conftabit f fi utique oftendi pbdic f re£lam Al ffrhm. * 
ipfis AB t AN fimul fUmptis sequalem eflfe. Fio. 
Deell enim in squatione illa lecundus termi- 121«. 
Bus ; adeoque t per ea » qu» in Algebra de* 
monftrantur % debet radix negativa ejufmddi 
•flfe , ut adfl&quet fiimmam exduabus radici- 
l|u*s pofitivis • 

Oftendemus vero re£lam AI fl^quatem 

V 4 fum- 
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rumms iprarum AB» ANi ptxtnlffo prius hoc 
lemmate • Nimirumi quod fi in circulo aiiquo 
P^^« ABC defcribatur triangulum «quilaterum 
.*2a# /BCD ^ ji; ex uno trianguli angulo t veluti G> 
ducatur re£ia AB 9 qu9 terminau ad eirculi 
circumferentiam , fecet latus oppolitum BD 
in piinflo £; quod» Inquam* re£ia iila CA ip* 
fis AB f AD fimul funi^^tjs fit «qitalis. 

HujusJemmatis veritas oftendi poteft in 
hunc modum • Angulus DACt veiut aBquaila 
anguio DBC , adacquat angulum BDC 4 Ita* 
que duo tciangula CDE » CAD asquiangula 
erunt ^ adeoque erit , ut CD ad D£ 9 ita CA 
ad AD • £adem ratione angulus BAOi veiut 
«qualis anguio BDC 9 adoequat anguium 
DBO • Itaque duo tri^ngula CB£ 9 CAB x^ 
quiangula erunt^ adeoquc erit, ut CB ad BE$ 
itaCAadAB. 

Jamipropter triangulum oquilaterum 
^ duce CB 9 CD intet* fe funt a9quales« 
Quareeritquoque^ ut OD ad B£»ita CA 
ad AB. Sed oftenfum e(l pantert quod CD fit 
a^ D£ > ut CA ad AD ^ Itaque erit 9 ut CD 
ad fummam ipfarum Bfi* D£, ita CA ad fum* 
mam ipfarum AB » AD» Unde« quemadmodum 
CD ipfis B£ 9 D£ fimul fumptis eft asquatisi 
ita CA ipfas AB, AD fimul adisequabit » 

Hoc lemmate priemiiro^ facile inodo erit^ 
Fid<, oftenderc9 re^am AI iplis Afi.AN fimul 
j 2 1 ^ fiimptis sequalem eflTe . Cj^um enim arcus AE 
fit tertia pars arcus Ai3D« & arcus AN tertia 
pars arcus AND ; erit arcus B AN tertia pars 
totius circumferenti^is • £t rurfus » quonjam 
arcds BD continet duastertias pajftes arcus 

ABD, 
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ABD ) ^arcus OI dtlas tertias pattes atcus 
DlL y continebit arcus BOI duas certias par* 
IQS remicircumfereiitise AOL ^ adeoque ter# 
tia parserit circumfereatise integr«« 

Hinc arcus B AK 9 BOI 9 non modd «* 
quales erunt inter fe 9 vcrum etiam fldaBqua^* 
bunt arcum reliquum IMN « Undei (i punfta 
tria B f ]| 9 N reftis totidem jungantur^ apqut«> 
laterum erit triangulum i fub ils comprehen'- 
fum : & confequenter , per lemma jam o&en^ 
rum,re£^aAl ipfis AB^ANfimul fumptis 
«quaiis eife debebit» 

VIIL Quem^dmodum ergo in problema* Virh 
te de trireflione arcus AO invcnltur «quatio ^^^fai^ 
X3 ♦— • lYTX f prr =siaf cujus omnes radices »'«• *'^*- 
fiint reales; ita nulli dubium eflfe poteft^quin i^jitTp^f. 
referant radiccs duas pofitivas rcft» AB^ANt^"*. ^'*^!\\ 
& radicem negativam recta AI • Sed 9 gtfa ra* sfw^fi, ^m. 
tione , per ttifcWonem alioijm arcus , con*^ Y^^ ''7^*; 
ftrai poffint probUmata omnia tertii genetis%Y'^^*' ''*• 
in quorum aquationiBns tres valores reaks or- ,"„^ * "* '* 
currunt , jam fupereft^ ut oftendamus. 

. Sit itaque ptimo x^ ^^ abx ^ aac v^ Fio. 
^quatio problematis, quie duas admlttit radi« 121« 
ces pofitivas , ^ unam negativam • Confera^ 
tur «quatio jlla cum cade triie6lione atcus^ 
fuperius inventa § *3 1-^ ^rrx fprri=£o. £ti 
comparatione in(tituta thabebitur jrrpr ai^ 
& prr =2 aac . Unde $ quemadmpdum ex pr!<* 
ma Jiarum asquationum infertur r » %/(aif:^ U 
Ccex fecunda eruitur p r jac: &. 

Jam in probtemate de trifeflione arcuS 
crat r radius circuii 9 8c p cfaorda arcus trife* 
fecandi • Qu^re $ fi defcribatur clr^us ABL» 

cu* 
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cajiis radius (it \/(ah 31) , o!t in ed aptetur re- 
Aa ADrr ^ac: ^^erunt |)rdpdfltaB ^quationis 
iadices pofitivse re£ia; AEd AN t c)Ua» fubten* 
dunt trieiites ^rcUuiii ABD ^ AKD; ft radix 
iiegativa re£la AI , qtiad fubtendit trientem 
arcus ABDNABD. 

Sit fecundd x^ -*- ai^i^-^ad^o squa^ 
tid probiedlatis 1 in qUa funt duas radices oe» 
gativse % & una pdfitiva « Jan) ifta a pra$ceden« 
tenon in alio differt,quam quod tetnflinorum» 
Jdcis ()aribusi exift^ntium t mutata fint figna. 
Quare |5er ea i qusb iU Algebra oftetlduntur» 
erunt iflius radtces negativas,quse in il[aerant 
pdficivft ) Sc pdr cdntrariUin eric hujus radix 
pofitiva , qUas Hiic erat ncgativa. 

Hinc 9 defcripto rurfus circulo ABLi 

cuju^radius fit\/(a^: 3J,&aptata adbuc in 

eo refia AD t= g^r : d 3 oportebit» tripartito 

diviciere , non modo arcus ABD , AND^ vc- 

rum etiatti arcum ABDNABD . Nam erunt 

propdfitab tequationisradices negativac xe€tds 

AB« AN 9 qua^ fubcendunt trtentes arcuum 

ABD, AND; 8t erit radix pofitiva reaa Aii 

quas fubtendit trientem arcus ABDNABD. 

^4 l^i r». ^^* Omnia igitur problemata (olida, vel 

^y#ii*«,»»m inventione duarum mediarum propdrtiona- 

^^/''«^^'f^* *'Um inter duas rcftas data$,vel trife^ione 

venth 4uM' ATCUS alicujus codftruere iicebit • Sed noio 

Zmprot^^rl hic filcntio reticerc f quod uttumque borum^ 

ihnmiinm prohUmatum nullo ttegotio conflruatur .% R uti* 

fi. guc sntra aatum angulum ^ftvc rtBsttneum 

Jf^e wxtiiineum t aptari pojpt reEfa data lon^ 

gituiinit , qua convetgat adptfnSum datum. 

Oporteat etenim primo inyenire duas 

■ ' '■ ^ ■ ■■ n>e* 
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medias prdportionalest inter i^e^as AB i ACj Fig« 
Jungatdr e:i^ ad reAos angulos ; 8t cdmpietd^ I2). 
re^anguto AO fecetUr utraque ipfaruiti bi. 
fariam in £ » & F* . Tucn , junfla D£i produ^ 
eatur eadem 9 ufqUe donec ipfi fiC! occurrat 
in G 9 & ere^la fuper BC perpendicuiari FH 
talis hdilgitudinis , ut iiat CH lequalis ipfi 
A£ I jungatur GH r cui per punflum C! pa^ 
rallela agatur CI« Extendatur poftea BC ver- 
fus K 9 St intra angulunt redlilineum KCI 
aptetur refla Kl 9 eidem A£ aiqUalis 9 quas 
eonvergat ad punflum H» Oenique per pun* 
€luni D ducatur re6la KL9 ipfi AB occUrrens 
in L ^ & dico, CK ^ AL medias eflfe propor- 
tionale^ inter duas Afi 9 AC4 

Quum enim AB fefla fit bifarkm in £; 
erit BQ ipfi AD , feu fiC sequalls ; adeoque 
erit , ut A£ ad Afi 9 ita fiC ad CG . Sed AB 
eft ad AL , ut CK ad BC.Q^iiare, pertur- 
bando , erit , ut A£ ad AL 9 ita CK ad CG; 
& addcndo antecedentes conrec]uentibuMrit 
eciam, ut A£ ad EL 9 ita CK ad GK . Undei 
quum CK fit ad GK 9 uc eft Kl ad KH -, erit 
ex squali 9 ut A£ ad £L 9 ita Kl ad KH : & 
propterea,ob lequales AEi Kl,erunt etiam as- 
quales EL9 KH : proindeque erit quadratum 
ex £L a&quaie quadrato ex KH^ 

Janrquadratum ex £L e(1: o^quale rc* 
6langulo ALB una cum A£ quadriato;& 
quadratumexKH eftflBquale quadratis KF» 
PH, five etiam reflangulo BKC una cum CH 
quadrato . Quare erit re£langulum ALB una 
cum AE quadrato asquale reflangulo BKC 
una cum CH quadrato > adeoque » a*blatis aD* 

qua- 
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quaiibus quAdratis AE % CH t erit reftangtl^ 
^lum ALB tequale teflangulo BKC.Und^ 
erit i ut BL ad BK , ita CK ad AL . Sed BL 
eft ad BK $ ut AB ad GK , & ut AL ad BC« 
£t igitur ejc acquali erit , ut AB ad ClL $ lu 
CK ad AL f & Ita AL ad BC. 
Fi^* Oporteat fecundo i fecare tri^artam ar- 

**4» cum AB , fumptum in circumferentia circuli 
ABDiCUJus centrum efl punflum C. £xten« 
datu^diatneter AD verfus £ t 8t intra atigu« 
lum mixtiitneum £DF aptetur re£ta £F ss^ 
qualls radio CAf qufk conrcrgat ad pun6lum 
B • Agatuf poftea (Ser centrum C re£la CG^ 
ipfi £F paraliela ; & erit AG tertia pats ar^ 
cus AB . l^am , db tequaies C8, CF, EF» ifo* 
fcciiaerunc triangula BCFiCF£;adeoque erit 
^ angulus ACB triplus anguli A£B»fiv6 ACG* 
jpm^moJd X. Non ergo dubicari potefl , quin facU 
^r'fivlir I' negotio rcfolvatUr ♦ tam prdblema de dua- 
foiM^tm» bus niediis propoi^tibtlallbus j quam proble« 
ciTiMUf ma de angult trife^ione i Ubi aptari poffit in«^ 
^#«1«"*? ^^^ d^tum angulum * five rellilioeum • fivc 
m Vit^th. mixtilineum refka datas longitudinisr , qu« 
convergat ad pun£lum datum . Pr^ilabat id 
autetn NichomedeS fua concbotde .Si^xiitti 
fupec fe^ pofitione data AB feratur cen* 
Fidk tfum dircuii D£F interea.ac re£ta CH t ttoo. 
2 2f. ficns per centrum Illud • revolvitur circaCi 
cotiftinua re£lx hujus > & difculi interfefliooe 
defcribetur conchdis Nichdihedis XMZ^ 

Jam curvc^ hujus illud e(l accidens pr^ 
CipuUm > u£ du6la ad eam e^ {lUnflo C refla. 
quav is CMifit dBqualis radio circuli D£F por- 
tio^jus MO)qu« re^a Adi& cutva ipfa con- 
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tinetur « Undei Ci^BCit cfus ref^ilineum an« 
guli dati 9 C punftum 9 ad qpod convergere 
debet ref^a t intra angulum applicanda , JSr 
fadius.circuli D£P longitudo ejurdem re£la^5 
folvetur problema^FaciendOyUt re^a conver* 
gat (jqoQue ad punflum illud f in quQ sliud 
anglUi crus a conchoide fecatun 

Obiter autem notetur hiq velim » quod 
(icuti curva XMZ conchols appellatur ; fiQ 
dicitur polus ejus pun^um C 9 rjsgula re^^ 
AB j S^ iqtervallum radius circuli 0£F 9 quo 
mediante defcribitur. Regula porro eft etiam 
«fymptotuscurvds. Nam, fi fuper.ea qx quo« 
libet curv3 puin^o M pQrpendici}Iari$ demit- 
tatur MNUiet ifta eo minor^ quo magis a pQ«s 
lo rec6ditUr % npc tamen unquam evanefcetv 
Unde 9 curva ipfa accedet quidem continuo 
«d reflam AB , Qi tamen num^uam occurrett 

Casterum conchors e(l curv» tertii ge« 
fieris • Nam> dcmiflfo fuper AB pcrpendicufo 
CA 1 poGtifque CA^a^ MO = 3 , ^N 
^x t&, MN =yl invcnietur $equatio quar« 
ti gr^dus pcxyy fy^ f ^ay^faayy ^ bkyy 

— - zabby^^aabff :sio. Unde , etfi problem^ 
de applicanda intr# flacum angulum re£la da« 
tx iongitud^nis » qu<8 convcrgat Sid pun£lum * 
datum f fit folidum uatura fua \ eft tamen le- 
gttim^ conllruflio ejus % qiia» conchoid? per^ 
iicitur f quum fit ad re^aqi Ipcos al(cr ^ ^ui 
^um conch pide cpnjungiturt 
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